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LECTORI GEOMETRA. 

ONVs iain antius cft ex quo opus Gcome- 
tiicumR.P,GrecorijaS.Vinccntio,quodde 
circuli &: hyperbola dimcnfionc infcribit, 
fummoGcomctria:bono,&dodorum ho- 
(ninumplaufu, in lucem prodiitrquod^quia 
non argumento tantum (uo fpcd^abilc , fcd incredibili 
materiarum varietate admirabile, adinucntionum fub- 
tilitatcScdemondratioiiumrclidititc hiilli feclindum, 
omnium in fe oculos c4nuerti^ (ludia exditabit,animos 
adfcribendum dedit. fuere, qui illud, fxculivnius labo- 
rem e(limarent:alij , tantiqperis Audlortpi , in Gonicis 
quidem Magnuillo Apollonio,in folidis Archimede non 
minorem, in exteris vero, etiam non data quadratura, 
nulli parem iudicabitnt:qux licetlint veri(Iima,ca tamen 
virieftmodeftia,vt huiufmodiencomia nunqua (ine ru- 
bore audiat aut legat *, ea animi iudiciiquecqamln rebus 
propriis xquitas, vt non folumquadraturas fuas exami- 
nari, oppugnari nonxgre ferat, fed vtveritas elucefcat 
magis, plures adfcribendbmanimaritipfe, &fcriptis 
adeoslitterishortatus (it. Porro eos, fpartam illam qui 
(urcipere,induascla0esdi(lin£los video. a)ij, quod Au- 
dlorper nouasdi(Timilium rationum proportiones, & 
proportionum proportionalitates , viam fibi ad quadra- 
turas (lernad ^ totufh quod de proportionibus e(l argu- 
mentum , ac(i hoc faluo , falua quoque conddatqua- 
dratura, aut euerfo,& illa (il(^berfa, (mi examinandum 
a(Tumpfere:alij relitdis proportionibus, & illarum veri- 
taccfuppotita^propiuWpfim ^gj^relTi quadraturatfr,prO- ■ 
politiones illas examini fubieccre a quibus illa immedia- 
te dependet. jQiiaiijre, fglifliu? reliquis;^ vcrfatilunt, 
ClarilTDominusChridianusHugcnius , EruditilTimi- 
qucviri,Adrianus Auzotius , Alexius Syluius, & R.P.- 
VincentiusLeotaudus S.I. Geometra egregius : quili- 
cetfpefuafaKi.&fcopum quemfpedabantvnic^, mini- 



meattigerCjVC fequentcs edocebunt libri, ea ccrtcinre 
geometrica verfati funt methodo, qua: Geometras de- 
cet, vnde illorum conatus Au(^ori non folum non difpli- 
cuit.vt multum fe debere iliis fateatur pcrlubenter : ego 
ccrte,totum huius operis argumentum, iifdcm debere 
me, nunquam di(iitebor:inquo,quid potidlmumfpeda- 
rim,quid a me fadbum (it,paucis accipe. 

Rationum acproportionum geometricarum natura 
& aftediones, primi libri argumentum eft:quodquidem 
more Euclidaci elementi, continuata propofitionumac 
demonftrationumferie,omifliscontrouerfis,dedudum 
voluilTem, fed quia in hac parte iis debitor eram,qui non 
tantum librum odauum operis CJeom. qui de propor- 
tionibusagit, fed Euclidem & totam antiquorum Geo- 
metriam, euertere conati funt, veram antiquorum de 
proportionibus do<£lrinam ita ftabilire debui, vcilliop- 
pofita: adeoque falfa: , fundamenta penitus eadem operi 
conuellerem. 

Primam quadraturam iuxtaAudioris mentem & ge- 
nuinum fenfum exponit liber fecundus 5 oftenditque, 
quid, Sc qua methodo ex partialium rationum a:quimul- 
tiplicatione,detotalibus,& ab his,pro quadratura infer- 
ri&legitime concludi poifit ac dcbeat:dein omnibus fa- 
tisfacit argumentis quibus prima audoris quadratura, 
impetita fuit. 

Quadraturas reliquas tres, totidem ordine comple- 
6funturlibri:inhis, illud pondimum fpe^aui, vt nullas 
adferrem propoHtiones , qua: circulo ad quadrum redu- 
cendo neceflaria: non effent: illarum pra:cipuam &fun- 
damen talem, qua: ordine tertia eft, noua demonft ratione 
ftabiliui:tum vbi folida ex dudu partium parabolicarum 
in feipfas,vel in alias, tam fubalterno quam ordinato 
orta, adnotaparalelopipeda , Sc partes cylindricas de- 
ccrminatamhabentes bafim&altitudinem rcduxi,fcho- 
lia& lemmata adiungo.fequentibus neceflaria: ad ha;c, 
quia data a:qualitate proportionum duarum, quam au- 

t } ftor 


«Slorduplicialiaviapropof.^i& 6z,dcmonftrarat, diffi- 

cilc multis vifumcft, quadraturam vlterius deducere, & 
ex jlladatocirculo.quadratum exhibere scquale, qua po- 
tui brcuitatc, &in re perdifficili claritate id prarftare co- 

natusfum.dcniqucargumcntaomnia(qua: quidem mo- 

menu ahcuius funt & ad manus noftras dcucnerunt) 
contra quadraturam fecundam, a variis aIlata,difToIuoi 
quodrc(acncamefa<aum fit, an fccus,TuoIe(aor iudi- 
cio committo, geometricumid modo fit. 
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facvltas r. p. provincialis. 


p Go infrafcriptus Societatis Iesv perFIandro-BelgicamPr*pofitus 
Prouincialis, poteftatcad hocmibi fadla ab admodum R p. Go( vi- 
no Nickel Pra:pofico Generali eiufdem Sociecaris , concedo facultatem 
typis manlandi librum cui titulus : Exptfiiiedc dtd»ahGenneiru*ihi»- 
drtturtrumCircuU R. P. .Gregoriji S.yixceatio ; cni frtmiltitxr U^dc 
nttard dr dffedunibm rtth»Hm tc preftrtifnum Geemenicdrum , AuSore 
P.FrahcifcoXauerioAynfcom eiufdem Societatis, a viris cruditisap- 
probatum. In quorum fidem has manu mea fubfcriptas St officii mei (i- 
gillomunitasdedi-Antuerpia: ij.Maij 16 ^ 6 . 

Thomas Oekens. 


approbatio censoris. 

T I^mhunc compofitnmJ R.P. Francisco Aynscom So- 
cietatis Iesv, tanquamnihil continentem Religioni no(h’z ortho- 
doxa: contrarium,aut moribus, fcdvtvtilemfcicntijcipfius, quam tra- 
dat, amatoribus approbo, & pratlo digniffimum cenfeo.Datum Antuet- 
pisc 3 .Iunij An.i6j6. 

• 

Chrifliamis yuochts Archtpreshiter 
Antuerp. Itb. Cenfor. 
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SVMMA PRIVILEGII. 

pHiLIPPVS Dei ffTdtid Hi/pdnUrum d- IndUrum , d-c. R^-x CttherieHt, 
Archidnx AuItrU.Dxx Burgundid , Brdbdxtid .d-c.Sere/iifftmus Belgdruin 
Princeps, dipUmdtefie Regie fdnxii, ne quis citrd lacobi Meurilj Tjpjgruphi 

AntnerpienJis.velnttidiein.opasGcomenicum R. P. Francifei Aynlcom 

Soc. 1 £ s V intrd la. dnnes preximes imprimet ,dut dti)i Itctrem tmprejjum in 
bdncpreuincidm tmpertet , vendUie expeudt. Smfecnsfdxit , cenfi/cdiiene di. 
aeram libreram, dr dliis greaibas pesnU maltebstar: flenti Utins pdttt in Utterit 
detis BraxeUe,dnne Demini i6j6. Aprilis. 

Signat 


Loyent. 


LIBRI PRIMI 

P R iE F A T I O. 



‘ Vmtaqu* de ratioaihtu endoiirina, non multis 
nota,atque a paucioribus exculta fuerit , innumeris 
[ tmplexa difficultatibus, ac nattuis quafnnuoluta te~ 
nebris hucufque latutt : ^ ea quidem quam a pri- 
mis Geometris accepimus, tota aquales inter JimtleJve ratio- 
nes ftetit yffiteriusnihtlaufaaut potens. Staret que et tamnum 
illis inclu(a limitibus Geometria,nift illos Plvs Vltra ve- 
BuszAuHor meus,dffitmiltbuspertndeac fimihbus docuijfet 
•vti.^ltiam illi debitam laudem, nec ip(a fi velit auferre pofiit 
inuidta. Porro rationum materia, fiquaaliaintotaGeome- 
tria,tenera ed,(^ erroribus obnoxia : vnde mihi ne contingat 
idem,quodnonpaucisaccidijfevideo,qui trita reliiia via, du 
nouasinuenigant (equuntur femitas,in pracipitiatan- 
demjc^ eo quo nolint ipfi,euadunt ', ita totum hoc quod de ra- 
tionibus efi argumentum, tranare inii itui, vt ne latum qui- 
dem vnguem,a probat & antiquorum dtfcedam principiis:ma- 
gnum in hoc (ecutus Geometram P. Gregarium a S. V incentio, 
Prdceptoremmeum,quiinvafio , illo& egregio ^quod de qua- 
draturis infcrip/it, opere, nullum vfptam pnncipium inducit 
nouum, ab Euclide nujf/iam^ Archimede recedit. Inpracipi- 
tifiat omnis nouitas,& adlapfium vergit, nifi quo fulciatur, 
habeat. • 
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DENATVRA 

RATIONVM 

CAPVt PRIMVM; 

PARS PRIMA. 

• an Jtt vera quaniitaii 

\ Vclides lib.^. Elemenr Rationem his definit verbis : lUiuejt 
; Jit/irmm mtgmiliuliHim eiufdem geaetu, MMm qmultm ficimJMm 
‘ qtttiliWem htbitudo. 

* Dicitur i.£M/!li^»j;rvmr:ideft,qoxrub eodem funtqnan* 
'titati^encreiquiaquxfubdiuerforunt, nullo mddo inter 
(e comparari poflunt>eo quodm illis nulla fit radix fundaudi mutnaitt 
habituainem. Sic linea conferri nequit cum fiipcrficiei neque hxc cuid 
corpore.cubicus cum mina>choenix cum cotyla,album cum dulci. 

Dicitur 2. Secundum qiuntitatem, id cft fecundum quod vna maior eft 
altcriiaut minor, aut illi xqualis ; propofitis enim duabus eiufdem gene- 
risquantitatibusinccefie eft vnam maiorem minoremlieeire altera, aue 
buic zqualetn i porro illa habitudo, qua fefe vel xqualiter , quando fune 
«quales, refpiciunt, vel inxqualiter.quandoillarum altcra,maior aut mi- 
rior eft reliqua.appcllaturRatioi 

Htncii Rationibus exclude omnes alias habitudines, feu reladorics 
dux non fundantur io quantitate: quales funtex, qux fundantur in a- 
^ione & palHone,vt Patrisadfilium,Heriadfcruum;Scqux fundantur 
iri qualitate.vt albi a<ialbum,dulcis ad dulce SLd 

Rationem, veram efie quantitatem i negat Petrus Nonnius cap.7. M 
qued, inq u \z, neque fit difireu vt numerm, neque etntinut , eum nen fit extenfu 
vt Uneu.fuperficies &c.Sed audor ille non aduertit,ratiombu$ proprietates 
quantitatis, Sc id omne conuenire,propter quod linex , fuperficies, cor- 
porit.Geometnxfuntobiedum, adeoqueratiooibus veram quantitatis 
inffie efleritiam : nam vtrede Ariftoteles cdp. 6 , Ceuger. quuntimdximi 
freprittmeH,dqudle,ti-ittdqHdledici. Atqui ratio vna , i Geometris tam 
antiquis quam recentioribus , demonftratur maior aut minoraltera , auc 
huic xqualis, eadem igitur rationibus qux primariistribusquantitati- 
bus,proprictasconuenit.FuGosideraprObatau<ftor oper,Qeom.|i^.8-de 
fin.l his verbis. Ptrre^th/empldiunem edntemnem , quueirtu fdtienumprd- 
pertitnei.denemindttrefquever/dturi ddverxm pertinere Getmetridm , dequu 
demenjlrtthnes ilU fuds, nett fetm dc de fimpUeibw qudntitdtibns fermdrt pefftf 
txtfd reneteuerJUm ej/e debet.qud res vt cUrius inteUigdtur , /ciendum e/l , ne» 
fetum tineat, fuperJfcieStd- cerperd ed Geemeiridm f/eltere , fedid emne cuietn- 
menit eadem retie, prepterquum linea , fuperficies </• cerperd i Geemetra trdUdri 
pejjunt.Ltnea enim, fuperficies d- cerperu,nen minus djphyficdm celempUtieiiem, 
imemctdphyftcdm pertinent , fecundum cenfiderdtienes illu prepriae , quum dd 
Geemeirtdm-qud in lineitfuperficiebm d [elidit nil dliud centempldtur, qudm di- 

A eluffieiient 


^ . DENATVRA 

jHUienem qutnthttii-,ptcuHdiim qagm lirtea ,faperficies d- fiUiatntn Jie campa' 
raatHr,qHtteHM vnt maior, vcl miaoraltera,aul alteri aqaalis tfi, aut vna per al- 
teram maltipltean, vel vtta alteri addi, aut ab alia demi potejli quaemnia circa' 
aqiialitatem aut ipaquaUtatem verpbilidtx vnde omnes res phjpca,pfotit huic cond 
fiderat ioni funt fubieCla,id Geometriam non minus fieOant, quani tres primarii- 
fecies quanlitattt;nam temporis duralio, motus affectiones , ponderum momenta 
d" fexcenta aliafiecundum eafdem eonfiderationer. Geometricis T heor ematis fitb- 
ielia pmt\ quare cum ratiostcs quantitatum in ter fi partim fiat aquales , partim 
inaqHaUs,of proinde vna alteri aqualis, alsa vero maior aut miner alteri^ cum^ 
minor ratio i maiori toBi queat, ratio per rationem multiplicarkii' ratu ratio- 
ni addid-c. neceffario concluditur rationum notitiam ad Geometriam plane Jfe- 
^4rf,atqut fola quantitas ad Geometrum fpcdat,8c eiufdemcftobie- 
dum.racioncs tgitura;qubac tres ptimarix, linea fupcrficies, corpus, 
verx Cunt quantitates. 

Ad argumentum Petri Nonnij,dico, rationes elle de genere quantita-. 
tum rei atiuarum,f m fimul funt cognitionetd" quarum tota elfintia-ejl ad aliud 
& rationales quidem.quarum denominatores numerisex> 
primi rolentipertinei'efuomodoad quantitatem difcreiam, irrationales 
vero,qu.irum denominatores , quantitatecoutinua folent exprimi , fpe- 
dtare ad quantitatem continuam. 

Rationem duarum magnitudinum ab earundeminteruallofeudiSe- 
rentia,rede diftinguunt Eratoftenes.Theon . aliique:ibinarioenimad 
vnitatem.&ab vnitatead binarium, vnum Sc idem eft interuallum, ratio 
autem diuerfa; binarij enim ad vnitatem ratio cft dtmia , vnitatis vero 
ad binarium, fubdnpia. Ratio alTertioniseftiquod differentia , fit compa- 
ratio quantum terminus differat il termino,ratio vero, quoties terminus 
in termi no contineatur. 

Ratio vniuerfim diuidituri. in rationalem Sr irrationalem. Radol 
oalisilladicituriquxexiftit intra magnitudines commenrurabiles,adeo- 
que numeris exprimi poteff : irrationalis,cuius termini funt incommen* 
furabiles.Sc numeris exprimi non po(ell, . * 

Diuidituri. in rationem xqualitatis & inxqualitatis. «qualitatis ra- 
tio eft quando magnitudinesqux inter fc comparantur xquales funtrin- 
xqualitatis,quandoiU£inxqualesfunp ' 

Inter irrationales nulla datur ratio xquaIitatis,prout ex vtriulque de- 
finitionibus certum eff. Vnde mala & vitiola eff rationis fubdiuifio , Re- 
centioris cuiufdam in Euclide fuo parte 3.lib.5.clement.dicentis,r/rr4«»• 
^•r(nimirumrationem^ationalem&: irrationalem) diuidi in rationem a- 
qnefitatis drinaqualstatis, Falfumeft enim rationem irrationalem diufdi 
in rationem squalitatis &inxqualitatis, vt vel ipfis tyronibus notum 
eft. 

RadoinsquaUtatislIuerationalis,fiue irrationalis fuerit, vlteriusfiib- 
diniditur in rationem maioris insqualitatis 8c minoris inxqualitatis. 
maioris inxqualitatis eft,cuiusantecedenseff; maiusconrequente;mino- 
tisveroilIa,cuiusantecedens,coofequente minus eft. 

Cxterasdiuifionun fubdiui fiones , 8c fubdiuifionum diuifiones,vide- 
reeft palEinapud Auiftores , Theonem, Boetium , Volumnium, lorda- 
aum,Nonniam«Tartagliaai,Tonftallum,Henirduum,Clauium 8cc. 




PARS 


PARS SECVNDA , 

Rtiiciunturerr6rtsM.ardMe^hdmy. 

C Lara hxcfuDt omnia 3c ab antiquis prImilque .Ge 6 metria;audh)ri< 
bustradita,& tot fasculorunn fummorumqtviroruaudorititteac di- 
ligenti examine confirmata. Repertus tamen hoc anno eft Marcus Mei- 
boraius(quem Euthymij nomine^ ita enimin dialogifino fuo vocari vo^ 
iuit.deinceps compellat») ifque, quod mirere> non Geometra aut philo- 
fopbusifed inferioris fubfellij Grammaticus, qui non prxclaros modo hu- 
ius fxcuH Geometras, fedipfam antiquitatem tot.a i illique coseuos viros 
dodiinmos,inrcitia:,tanquamquid eilec ratio penitus ignorarint, accu- 
fare aufuseit. idqueadconulIadccauiaiVtvclipfaiUiusverbaproferre 
pudeatiproferam tamen, vt omnes intelligant , quantum in aliis 'maioris 
momenti rebus fidendum illi , qui in re obuia ipfifque adeo Geometria 
tyronibus nota ac manifcfta,tam pueriliter Hallucinains eit. 

Pag. 83 * ita Icribit : e*c bit veterum tuclerum lack euidens eft qtdd fit ueat^ 
quttum,&'uun'nKquttit4a : item miXhaf qutulum £#■ meKni-nK^utHtietts •. Uui 
videtmm quemede irt retunit de finit itne, hae verubuli Uam htbett:d»»bne *m- 
tem medii vfurperipetutt: 

Vel enim vt reUtienem ilUm duerum megnitudinum JpelUndem innueret 
in quotecentmue feu quentiute efi magnitudtne,nen entem in quete difiret» fen 
quetitete (fi muititttdinf.SiC. 

Vel vt ftgnifiteretdnfinitm magnitudines ab hac calnparatiine ejje extlnfna. 
Tuirirciedapofteriori hac explicatione, prioredi confirmat hisver- 
hW.quare veeabulum vsAmsiw i/le fine ntn adhibuit,Jedaiie : ne Jcilitrt JimJhne 
innumerailU relatie fieilaretur-.vtfa^nm ab Eutacia.Tbeane (i- alia: tfir. de- 
inde in ee grauieer pereat deSni alteqbi /chaliajles,qued has veret Ka-nt nutiiafirt- 
•m ferundum quantitatem, eum magnitudinum natione eeniungendae putat,rum 
EurUdei ipfe relatienu netieni illm adiunxerit.Scct 

Itaque fila prior explieatie vera eH:het enim Voluit Eurlides • firundnm qua^ 
titatem rapiendam eJ}ehanerelationem,nenaufem ferundum quatitatem-. fiu in 
qaetoeentinuo vel in quantitate feu magnitudine rontinua jpeclari relationem 
tllam,nen autem in quote diferetoftu numere. 

Sint exempli gratia , dua linea^ p ’ t 

BF , F/I.quarum maior BP referatur . < 

td minorem F A: itaque quare quetop . 

feu queta parte mineris AP , maior . 


FBiOam fiperetneffenderepeffum rartA tantequante:velquedremme>i- 

furabiles fnt magnitudines vfii neev tanto quote, livero ratio BF ad FA Jit 
in ejfabilu, non peijum dteere rer^it moS 1 relie autem dicam 
tantaquantitatev.gi FNifeuvt tum Eurlidt leifuar xont miAMcsmn FN: quare 
•n quantum femper exhibere poj}umus,quotunoautem nonnifirum rationit mO- 
gnitudinet/unltemmenfurabiles. 

Vult igitur hsce Grammatici fententia,dcfinitionem rationisab Eucli- 
■dedatam.iis tantum coouenirequintita.tibus,dequihus dici pofeft: vna 
■aleerantfupemt,Tniytnivraiterta magnitudine v.gi FNtVelrvfitmfftucfi tan- 
ta quantitate v.g.FN., vel xtaa mi>o*ivrm , ferundum quantitatem FN ; ( q u a 
vldma vcrbamale Gramnuiicns vertit , in q uantitaierpag-Bp,. )dUjs yerp 
i-.i A » magnitu- 
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magnitudinibus de quibus did poteft;v«4 tltertmfufertt resyStirirfU»- 
te^Mtt«,vel :nrivpi,<f»*titAte,&r^iMctni$eHirei&\ie breuiusi vult defini- 
tionem illam tantum conuenire quantitatibus continuis, non autem dif- 
cretis feu numeris. • 

Sed ille fi vel Ariftotelcrti vel pbilofopborumvilum Icgiflct 8r inteU 
lexifietifcirec vtique quid fit , res duas fecundum quantitatem compata- 
ie,nec tam puerilem de grxcula voce litem mouerettde re , Geometra:» 
non de voce difceptanrArifioteles Catagoriz.ca.it.de quanto:rJ ^maiS 
ri fMtKt Ti ii iruwfif. ifttaui tutfrn itiitd e/l di/erettm, tUndver$ 

tmiinHim, tum vbi proprictatesaliquas4«a>r/<numerauit:num.i6.prz- 
dpuam afFe&i ooem bis verbis explicat, tiu» ^ /uUif» ri t§tS, t» Irn- 

■n icsy «rum Sed mtxime prefrttm ejl ejutnti, tquele (f- iuMfiuUe dicheli- 

{itrKm[ptrrit ilnd.)eBimqiigHtaran vnamqmdque duitur equdk & tn^pule: 
vt ctrfm £citnr tqteU dr intqiule , »»merm q»eq»e d" trmpMS dicit ar equ*U 
d-iit*qiuU: cctleTAVeraqueiuit/mnt qutiut, mm vtique videutaraqiuiitd' 
inequali* dici-, ftc dlhtm.eqmiec^ iB£quaUii»Hdieitur,fedf»timftmik vcldif- 
Jimile: 

Hinc manifelluffl eft i. duo quanta inter (e conferre fecundum qua- 
titatcm>nil aliud eile, quam illa inter fe comparare fecundum zqualica- 
tem vei.iozqUalitatem: 

, Manifcftumeft 2. numeros zque ac magnitudines continuas, fecun- 
dum quantitatcm.id ell fecundum zqualitatem Sc inzqualitatemiinterfi: 
conferri pofle: 

Manifefium eft 3. vocabulum t» -znnt ( quod grammaticus ip(e fate- 
tur.)zquefumiproft(a»/«, acprofvara , item cejvmproquotitateac . 
quantitate:vndenilad rem ficitquod pag.88. contra Ciauium feribit his 
vetbis.-Hunc(tde(lCommandinum)(ecutusClauiuSi fecundum qutnti- 
tdtem^X^p^cztfecandMmqutd vnt maiar efl quam altera,velminar,vel aqua- 
iiv;quM zque verum eflet fi pro mtTa-mifMivrm Euclides dixif&t , ica-nt 
tnatvrm: quin imo fi plane hzc verba bmififlet: nrl inquam hzc vigent: 
quiazMvW zque quantitatem fignificat.ac«isW«K,adeoque perinde 
omnino fuifletiVtra voce Euclides fuiflet vfus : quod autem addic verba 
illa plane potuifie omitti, falfumeft:definitio enim , omilfis illis verbis 
seque relauones fecundum qbalitacem ac fecundum quantitatem com- 
ple<2erctur > cum tamen tam illas quam omnes alias relationes quz non 
fiunt fecundum quantitatem>a ratione . exclufiu voluerit Euclicles. 

Pag.ito. rationesquarumantccedences termini maiores funteoofe- 
quentibus,vocatexr^i«.0i illas veroquarum antecedentes termini mi- 
nores funt con(equencibus,i^^Mur ; aitque illas <«e^/rdreceotioribus 
vocari rationes maioris Sc minoris inzq ualitatis. 

Scio equidem vocabula illa maioris 3c minaris inzqualitatis ^ latinit 
angoribus inuenta efle. quorum loco grzci vtebantur au^anc , IxdxTctnf, 
nMMm,m/Mrer.fedapti(fimeillud Seprudentiffimeab illis &£lum affero: 
com enim inter rationes ^Mi^^,alizfint maiores , alizminores.idem- 
queaccidat inter rationes iaiirrMr, advhandamconfufionem, rationes 
ptv^aae, maluerunt vocare rationes maiarit inaqualitatu, quam fimplicitec 
maiartstSt rationes ixd-mne, minarie inaquaUtatit quam minaret. , 

Deinde, vnde Tibi Grammatice a4|doritas.rationcs quas Gr^ci maio- 
res 8c minores dixerunt,latini vero vnaniroi confenfn , maioris Sc mino- 
ris iruequalitatis. mutatis nominibus. contra omnem antiquitatem . X 
vfum ladnoruin. vocandi latioaes excefiiuas X defcAiuas f fciliccc hoc 

ius 
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itfsafldmuat Grammatici, i n terputuSiones , voces , rerum omnium no- 
mina pro libitu immuiare,augere, minuere, alios vero fi illorum velvnu, 
ex ratione fecerintiinepti^ arguere. 

Videte modo ageometricam rationis diuiiionem:pag. 15. Rtiunem ptr~ 
rt fummt d-gentraU diuijime in nqntlrm inujntUm veteres dipihnere. 

^aelu rttiepcfdtnr.cnm eernm qut interfe cemptrentKr.tlterum net fiperdt id 
dd tfued tempdrdtmr,nec di et deficit, vt z.dth~(fit.dt indtjddUt rdtit per (nidi, 
nifiinem ferdtnrinmdterem d-minirem : mdiirrdtie fecnndd fnidmifune itt 
quintane pciesfuididtditnr.dlid enim efi muUiplex &c. 

Inepta inquam & ageometricahaK: ell diuifiotvbi enim ratio rationa- 
lis fit irrationaiis?an maior ratio irrationalis lecunda diuifionc in quinque 
Ipecies diuidiiur^an vlla irrationalis, multiplex, fiiperparticularis&cs 

CAPVT SECVNDVM. 

Inter quas magnitudines detur ratio. 

Q Va:ftionemliancdefinitEuclideslib.j.defin.5.hisvetbis s ^ eti tr 

nem /u iere inter /e mdgnitndines dicuntnr.qndpe£Hnt mnltipUcttd fefe mn- 
tm fnpetdre. 

Hoc eft,ill^ magnitudines dicuntur interie habere rationem,quarum 

ytrauisaIiquotiesfumpta,itaaugetur,vtalteramfuperet : quodfolum 
lis conuenit quanti tatibus,qujc /ub eodem genere fiint quantitatis. 

Quamuis clarahatc fitdefinitio, nec vllamapud Geometras difficul- 
tatem habeat, qucftiunculae tamen ex ea oriuntur nonnullae, quas paucis 
expedirc,vifum opera: pretium eft. ^ 

Quarftio i. An redum inter fccuruum detur vlla ratio ;led qtiaoium 
ad curua non circularia, foludo facilis eft. dcmonftrat enim Archime- 
des, parabolam fefquitcttiam ellc trianguli maximi inferipti. Auftor 
ftem operis Geom. praeter parabolam tamconuexam quam concauam, 
quadrauit fuperficiem portionis cylindrice.quamvngulam vocat, ehif- 

demque portionis cubanit folidum. Porro reditudo & curuitas nonfi- 
ciunt quantiutes differre fpecic, fcd figura tanrumicuma autem circu- 
laria cum figuris redilineis conferri pofle , praeter aiuq^r> r,. m operis 
Geom.hadenusdemoaftrauit nemo. ^ 

Quajftioa. An inter duas magnitudines quarum vna finita eft fecun- 
dum omnes dimenfionesaltera vero infinita,daripoffit vlla ratio. Hanc 
ipfa Euclidis Ibluitdefinitioiquaniumcunque enim finita augeatur quaiV- 
titas, nunquam xquabit, multo minus fuperabit infinitam, quod ta- 
men iuxu definitionem , pofle fieri requiritur.nnlla igitur illas inter Ina- 
gnitudinesdaripoteft ratio. 

Quia vero concipi poflunt fupcrficics&folidaquxfecundumvnam 
dimenfiimem infinita funt,fecundum reliquas Vero finita, quaeritur V- 
ttumeiufmodifupcrficies &folida, cum aliis, qua: fecundum omnes 
dimenfiones finita funt,comparari poflint. Refpondeo uon fohtm com- 
pararUed qualis inter illas fit ratk>,detenninari pofle. & de fitperficiebus 
quidem id egregie demonftrat audor oper.Geom.lt fi.propbfi 1 39. cuius 
hniufmodi eft conft^udio.Swr AB.CB, item AD.EDtffmpteti, hperieU- 
rnm FCH, IKL dtjntlinm dr Smilinm,ftc cenjlitntd,vt DE, CB fint fueleU , 
ADp fdrt tintd AB.dmdtnrqne ECqndtutpdrdUU DB, ttcnrretuhiperielM im 
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■ L & H. dko pMftUU* 
grdmmo BCDB y aqutri 
fuptrficiem infinite ex* 
tenfam , hyperbelis IKLt 
fGHinterceptam.ldcrXi 
dc folido iicutoHyper=- 
bolico demonftrat E- 
uangeliftaTorricelUo» 
Geometra egregius. • 
Quasftio Eft de 
angulis contingentiarj 
, 1. an nimirum illos inter 

^ detur vlla ratio. Cen- 

fetP.Gregqrlus in oper.Geom.inexplicationc principi] primi lib.S.nuI- 
lumangulum fiue reftififierfs aU^ ciiruilineus,uue mixtus fuerit ♦ prse- 
cifevc angulus eft, (eu duarum linearum inclinatio, e(Te quantitatem, fed 
aliquid ad quantitatem 'fpedlans,qualcfeft, figura: de quo principio re- 
cens quidam au(ftor in Euclide fuo infcholio ad propof. i 6 > Iib.3. tan- 
quam ^ fc tandem inuencb,nuUaP.Grcgorij,ex quo defumpflt fa(fta 
tione,miriflce (ibi^atulatnr: ego de principi] illius veritate 
puto , illud folumaflero; (i anguli mixtilinei femicirculorum Sc anguli 
«ontingetltific, ver jefint quantitates, adeoque inter fi" 
re 4 ilineisComparabiles;tam illos quam hos inter fc cilc v^wu. 

fequentibus propolitionibus Geometrice demonftro. 


. P R O POSITIO I. 


i 


S int dnz quantitates AB, CD, I quibus auferri poflint partes aequa- 
les AE,CF, non minores dimidiis totarum AB,CD, &rurfumare- 
fiduisEBjFDauferripoffint partes aequales EG , FH non minores di- 
midiis ipfarumEB, FD, atque hoc (emper poffit fieri. 

Dico quantitates AB, CU aequales c(Te, fiue quod idem eft 
Dico AB e(TeadCD, vtAEeftadCF. 

* . « r T R Si enim non fit AB ad CD vC 

■ I t i it.... — ' i ■ — - AEad CF , fit ratio AB ad CD 

C F H K O Doninorraticjfae AEad CF,fiatqutf 

— T"" - vtAEad CF ita AB ad CK: erit 

CK minor quam CD vt patet ex elementis. Qooniam ex AB . CD aufe- 
runtur partes lequales & non minores dimidiis ipfarum AB.CD, idcm- 
que fiat in refiduis &c. potcft ea ablatio partium tamdiu continuari, vt in 
CDrelinquaturparsODdataquantitate>adcoque ipsaKD , minor, in- 
telligaturidfatftumefie per ablationem v. g. trium terminorum CF» 
FH» HOilquibiisruxta mentem propofitionis totidem jcquales ablati 
fint exAB» nimirum AE, EQ.GI. erit igitur vt ad EGita CFad 
FH, Af.vt.EGad Gliita FH ad HO, adeoque permutando vtAE ad 
CF, ita.EG ad FH, & vt EGad FH,ita Gl ad HO, igitur pcr.f Eucli- 

dis, o^nes AE,EG,Glh9c eft AI, funtad omnes CF.FH.HO Id eft CO, 
Vt prim^ A'E eft ad primam CF:fed vt AE ad CF ira per conftrudiioneni 
cft.AB ad.GK». iwtur AB adCK eft vt Al adCO, quod impoflibiler 
non igituffatio ABad CD minor eft ratione AE ad CF. fimiliter autem 
ofteadetu( quod non 'fit niaior»d;qualis igitur vt fit necefie eft;ergoAB 
■ ■ eft 
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eft ad CD 7C AE ad CPt quse cum ex hypothcfi xqaalet flnt j ipfe quo- 
que AB, CD squales erunr>quod erat demonftrandam. 

Prtfttfith h*c,emlUriMm edt-prtfefithau ti6. lih.x. eperit Getmtniei. hxt/t 
<»imfeitf ,m. mtcUigi dtbetfrincif ium Miltre tffumpt»m in demmjlnthnt 

nqiulilMis titgnltrum cemingentU. ‘ 


PROPOSITIO 1,1. 



r\VocircuIiABCD, AFE.adeandemdiamettainconfcfipti >contin- 
V-^gantfcfe intus in A.diuifaque bifariam iq C . fcmipefipheri^'ACD> 
bifecetur refiduus arcus ABC in B, tum cx A ducantur fecantcs ALC. 
AFB. ^ 

Dico angulum redilineum CLAD maiorem efle dimidio ipixtilinef 
anguli CBADi&redilincumLAEmaiorem dimidio mixtilinii LFAE. 
item angulum redihneum BFAC maiorem dimidio mixtilinei B ALC, 
Sc redilineum FAL maiorem dimidio mixtilinei FALj ex ^pttheRquti 
iti compATtu ptffmt. 

Ducatur AK contingens 
circulos in A, erit angulus 
KAD vel KAE redus, 8c 
quia femiperiphena ACD 
bifariam cll diuila inCierit 
angulus redilineus CAD 
femiredus , Sc lemiperi- 
pfaeria ALE bi£iriam diui- 
fa in L. igitur cum redus 
angulus KAD vel KAE 
maior litmixtilineoCBAD 
vel LF AE,(eft enim squa- 
lis CB AD Sc K ABC) erit 
redilineus CAD, vel LAE 
maior dimidio mixtilinei 
CB AD vel LFAE. rurfum 
cum arcus CB A billedus 
fit in B, erit etiam arcus LF A billedus inF. 

Ducatur iam quxuisfecans AGH, iunganturque GF, HB ; quo-' 
niamAKell contingens critangulus redilineus KABvel KAF «qua- 
lis angulo AHB vel AGF per 3 a.terti)Euclid. quia vero arcus CBr- 
quatur arcui BA, angulus redilineus BAC xquatur angulo AHB, 
eademque de caula angulus redilineus FAL «quatur angulo AGF: 
fcd angulo AHB vel AGF «quaturangulus KABvel KAF. igitur redi- 
lineas angulus KAB «quatur angulo redilineo BAC, velFAL.Scan- 
gulus BACtediIineus,dimidium eftangnli KACatt angulus redilineus 
KAC maior efi mixtilineo BAC, vel FAL igitur angulus redilineus 
BAC vel FAL maior eft dimidio mixtilinei BAC, velFAL-quode- 
rat dqpaonftrandnm. 


K A 

/ 

L' \ 





CoroHarmm, 


pAri modo fi refidui arcus B A, FA per lecantem bifariam diuidantuf, 
*• redilinei anguli ^fccante illi Scr^aBFA contenti, maiores erunt, 

dimi- 
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dimidii* mixtilineornin i fecantc illa & refiduis arcubus contentonuff 
lique fempcr & in otnoirefidua biflbaionearcuumicadeinlenim omniu 
qu£ duorum primorum dc quibus propofiiio x. agit>ratio eft demoa- 


ftcacio. 


fROPOSiTlO III. 



C Adem figura irianente, . 
^ Dico angulos mix- 
tilincos femicirculorum 
CBAD, LFAE efiTe inter 
fe xquales. 

Bifececur femiperiphc-» 
ria ACD bifariam in Cific 
reiiduus quadrans inBidu* 
canrurque ex A ad C Se B 
fecauECSi dhiidentiUK fe. 
miperipheriam ALE bi£t- 
riam inL,& reliquum qua- 
drantem bifariam inF. igi- 
tur per x. hniusanguli rc- 
< 3 ilinei CAD > LAE a:- 
quales, maiores funt dimi- 
diis mixtilineorumCBAO 
LPAEtitem anguli rcdtilinei BAC. FALxqualcs inter fe i maiores fune 
dimidiis mixtilineorum refiduoru BAC.FAL ‘quod cum in omnifem- 
perfiibdiuifione arcuum refiduorum flat ,vt ablati an^lire^iiinci fem- 
pcr interfefint atqualesSe maiores dimidiis mixtilineorum i quibu» 
auferuntur> manifeftum eft per i. huius > femicirculorum angulos 
CBADiLFAEinterfe efle xquales. 


propositio IV. 


E Adcm figura manentw. 

Dico angulos contingentias KABCiKAFL inter (e efle atquales. 
Demonftratio ex prxeadentibus euidens eft. cum enim arqtiales intef 
fe fint redii anguli KAD , KAE, item per 3. huius atqualesfint femicir- 
culorumanguli CBAD, LFAE, patet ex axiomate }. lib.i. Euclidisrefi- 
duos angulos contiogentix KABC, K A FL efle inter fe xquales. quod 
erat demonftranduro. 

£x quibu fitt! tlieruirum tdminfndum fffe , tutingiiUs rnuits etnti>igei$- 
tid inter fe nqtuUs effe^nt iUet nen effe verne quentitetes. 

* Quatuor has propofitiones vnicaTheorematisderaotiftrationcco- 
plexus eft P..Gregortus in explicatione principij primilib.8. Septimam 
quidemhisverbis.fiWiw/rffBa/lr/ qnemitttes i qiiihu in infinitam partes 
demi pt^niaqiiales(idae quod trtoic excidit) (fi non mineret dimidii il- 
Uram kquibue daferaniar. omifla 2. qux ebrior videbatur qoiro vt de- 

monfttari deberet, tertiam Se quartam his complexus eft verbis ; igitar 
qaantttae tngali fimicircali CBAD.aqaoli efi qaentitdti angali femicireali 
LFAE. qaorereliqaietumangalicentingentU, qaieompleni redam tngalam, 
fint inter (e aqaates, 

Qjiji (ontr* aaderis iUad Theorema k malli aUat* fint , partim en principi» 

iUt 
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diutium iithi/Fifitm» ^ nm reSe inte}l^t 

X*di utftmftrtt deder^ vllim* verh err$re m$d* tddidi ) ptriim »- 

det fmoU jHnt vt id refellendis vel fcriftitnu Uboremfigeet impendere : qnale 
illnd efi quod \^exim Sfluim in extmine §l^dratnrtrum euHoris,centn idem 
Theeremttttuiit,qtodrelleerff>it 6- rrfettU Generefns Dtminm Cedefridtu 
y^lojftm Kinner'tLtvVerthurn,Geometrt egregius ,in elegentifut khellctqnem 
Elucidstitnem Getmesrictm Problenutu AuHritciinfcribit, . 

Accuratius examinauit idpm R.P. Vincennus Lcocaod Societatis 
noftrte.Sf ipfe Geometra non vu!garis;pace tamen illius dixerim, rem 
acu non attigit. Sic enim principiumauftorisimpugnat..f/^ji’/», inquit» 
ex vir eque quthliltle demende etm eoncUtionem ( nimirum vt pertes deutende 
txvtreque quentitete minores femperfintin injlnitum quem utroque Jstquen- 
titotnm inoqnoliumietlmiltere ponunt, quid Um tnequole , quod equtle probori 
ntupofitl per principium oUotum eo medt expofitum^fi enim duo fint quentitoles, 
vno polmordyoitero bipolmoris , quxt Velimprtbtre ejfe iiAer fi equotes,idperfi- 
rum fimihilieeotponts demendus ito determintre , vt minores in ignitum 
fimper fsnt qnuntitote pelmori fi em portes stquiles exvtroque quontitoie inix=- 
finitum fnbtroxerr.eus enim ex fuppofititne demere peffnm exquontitete polnu- 
ri,qnondeqnidem mintfes quem eo fit fupponuUtur; multi mogis ex bipdmori em 
bcebit fibenheret ergt iuxto principium oSutnm uqueies forent quontitotes pot- 
miris (fi bipelmtris.qnis id odmittot> * 

, Ha:c vireruditus-atquidmirumquodex principio nonredeexpo- 
lito‘,partibu(que demendis male determinatis > nem rede detmis infeia- 
tur^alTumitaudor duas quantitates de quibus inquirit, asqualcfne fint 
an in£^ales;ailcritquexqnale$ ede fi hwc admitunt conditionem: ni- 
mirum, vt ex utraque partesauferri poflint,non quanib', fed asqn.iies in- 
ter fe 8e non minores dimidiis totarum d quibus aniinnntur.idque fem- 
per pofiit fieri. VMeat nunc vir egregius An quantitates ( palmaris fit bi* 

■ palmarisJdieailumptac.hancconditioncmvIlomodoadmittaht.-enidSs 
eft, quod fi d palmari piartem au&ntmnon minotem dimidimeiqnq se- 
xualem auferam ex bipalmari» banefemper minorem eile dimidia bi- 
p/fcnaris:itemfiex bipalmari partem auferam non minorem dimidii» 
Bon polTe huic asqualem auferri d palmari: vnde confequens efttab vtra- 
uis incipiat partium ablatioifiue a palmari fiue dblpahnari> non poflb 
leruari conditionem abaudorerequifitam, nimirum vt partes fint ae- 
quales i inter fcA6c non minopesdimidiis quantitatum d quibus aufe- 
runtur. 

At audor p.trtcs demendas tantum voluit eile stquales i tonditionent 
alteram non requifiuit: nimirum vt non minores fint dimidiis quantita- 
' tum.icjuibusauferuntur:cftoidbxplicitcnonfecferit(qui error cftty- 
pographi vclamanuenfis)implicitc certe requifiuit, cumangulircdili- 
nei quos ex angulis mixtilineis femicirculorum aufert > non fint qualef- 
cunque.feddeterminati perbifledionem(cmiperipheriarum,8{ arcuum 
t.efiduorum in infinitum continuatam : qua fit vt anguli redilibei ablati 
femper fint maiores dimidiis mixtilineo^m iqulbusaufcruntiir>fuppo- 
fito quod illi comparari inter fe poffint. 

Hueufque de ongulis contingent iusvUerius in iBisnonproeedot quided rem 
quem ojio.lie iSo nonpertineot -.fufiicit ifiendsfie out tfuBom inter idos dodrttio. 
mem,odeoque non ejfi qnontitotes,out quontitotes fi finttfiUm uquoUtotis rotionK 
^iSos Inter reperiri.* 

Quseftio 4. An anguli redilinci fint quancitatesadeoque inotr fe c6* 
' . B parabiles- 
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parabiles, cbnfequenter ad priora, dico angulos redilineosvtpajedfe 
funtdnarum redarum inclinatio,nDn eflequantiatfs.fed modum, rcla- 
liquid fpedansad quantitatem . comparari tamen interfepofle, prout 
terminati vcl terminabiles funt per communem mcn/jjram , qua: eftar- 
cus circu latis. Vnde dum Euclides eseterique Geometri , angulum vnit 
redilincura, maiorem minoremuc dicunt altero,nil aliud volunt, quam 
angulum vnum.maioremaut minorem intercipere arcum circuli quam 
alter in eodem circulo intercipiat. 

At Euclides angulum fcmicirculi, fit reliquum contingentis compa- 
rat cum angulo acuto redilineo fecundum quantitatem , aitque femi- 
drculi angulum quouisacuto redilmeo maiorem, reliquum vero acuto 
omni minoremiatqui comparatio fecundum maius & minus , folum po- 
tcftinftitui inter quantitates, igitur tam anguli feifiicirculi & contin- 
gentis quam redilinei quantitates fum.Refpondeo.Euclidcro, dum ait, 
Jemicirculi angulute maiorem effc quouis acuto redilinco , reliquum 
vero quouis acuto minorem,oil aliud velle , quam quod prima propoli- 
tionis itf.lib-j. dicitaflertio. nimirum quod inter contingentem & peri- 
, pheriam nulla reda cadere poffit qliin circulum Iccet : nullum enim 
fondamantnmeft in Geometria comparandi angulos mixtilincos cum 
rediliDcis, cum-nuDa fit mcnfuravtrilque communis, fecundum quam 
folam anguli qui inter fc comparantur, conferri poflunt. 

Propofuionnm quatuor prscedentium vmi mfringere conatus elk. 
non ncmoamicus Gctfmetra,buiufmodi feripto.- 

Tr$fof.ii6. dt pr$ff'cjpm- {tuitt) ctre/Uritm tfi freptf.t. pt»letnte ime 
eUttt)nmtftvert v»i»erjiliter, qeuwmiitur prtpejf. l. Uk ‘O. Eucfdadite» 
fenfr in 4 pi$» EatUdes n»n dixif.in quem etiam errtrem incidit feleurim vt ep~ 
ti^ ebfeniMit CUnim mt^.likj.eaenimprepijitie filum v(let,qnptift qiutt- 
titttes frnt ttUs.vt vnt fipim repetiu , alteram eqaet-.at /kigidtu cantingentut 
vt demenjlrat Eaelidts.ettm fit miner quolibet rellilitue , mtner itate diuerfi ra- 
tuHU,nen pottft aquare reBtbntum, quat^qnando affumiturinprebatiane diBa 
fre^fitianu,quodjiaaferantu9partet noWmineret dtmidio,tandem deutnitur td 
altqmdminm,ntgo hoc poffe Jieri , n^ quantitates ftnt tales vt illud minue fit 4.- 
feribtle peream diuifionem a materi , qued nen euenit in ct^m prafrnti • ime hae 
demeo Hratse torquetur eentra auBerem . demenfirabiiur enim angulus reBifineua 
frtrjua aqualii angule fimieirculi;qued efi exprejfi ceutra 1 9 . Euclidis, demen- 
firantii /emicmufiej/emaierem quolibet reBi^oee acute, reiquum autem queuit 
acute minerem: cum autem tam aisgulut finutircult quam reUquus contineatur 
in angule reBe tanquam partes( vbi enim nen datur pars & pars, nen datur reli- 
quum vna ablataquia tesum aufertur) fic dtmenfirabirnr ex demenfiratiene au- 
Beritangulm femieirculi angule reBe aqitllis ^cjippeSetur angulus fimicirruli 
anguU^Zt&angulutreBmXyd-fiat figura & cenIiruBievt iacet ah auBere 
firipta-queniam angulus EeiL[videfig.prepef i.anteaUata) noneffminerdi- 
midie tamanguli fimicircuU Z, quam anguli reBi Xqfi angulus LAf nen efi mi- 
ner dimidie anguli reBilinei L AK,(i’ miutitinei LAF, & fic Jemper pefiit fieri 
talis diuifie, (fic. fiquitur qued fiauid valet demenflratie cum fue cer ollarie <fi 
HUtiene faBa ab hec auBere qui Jemenfiratienem defendit , prebahitur angu- 
lum Z,e(fi aqualem angule Ai 

Teta ratio a priori paralegifmi efi , qait ex vne capite fi diuidaturpAr reBam 
lineam angulus reBus quacunque pefpbUi diuifiene, hac reBa nunquam cadet ru- 
tra tangentem (fi peripheriam,fed femper cadet intra eirculttUt, erge nen fi\ufe-^ 
rihile ft^rtBem lintam id que angulm rcBmfupcrat angulum femidrcnli. bine 

fiquiiur 
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Tf 


tfMdfi in infinitum JiMfJithir unfulutrtSns ftrreQnt lint4i\ iermt^ 


■'. — ’ — ^•"•••’*g^”htP’C0jifedp$enf€rcMau^etroc0n~ 

fmKertt Manium reRum^^ i^mtn esdem reUd csdere$intr4 etrculurt^ mtUere^t 
& cenfetintnur cum esdem iUmefr$ npnccnftUutreiMmgnlMm rea$$m, & fic fg. 
qnerentwdugconlrgdiSigtu, * ^ 

Cum er^unenfitfrincipinmperfinttnm.^uuduienmi muitri Piifii Jetrthi 

mtnmftrammcunqm lintum.dr tx uliu cuftu Jtmenpeturuh unuut relfu n<m 
epdttrthtb^m ungulum vllum relfiUnfum qui fit tnuuUt unguU femidrodi, 
tm»fcun^^filmugmtudinU,f«iuitnr ubunguU rta,nunfop dctrubipirredum 
Uncum tdquu fu ftrut ungulum cuiufcunqnefemicircuU-.in Uneit quidem futeut 
Jivnu eft muiurqiufe dtttuhicxecffum quu uUum fuferuf.ut m ungulis diutrfaru- 
ttunu, hac cii prafrium,vt nan per reUum lineum detruhs pajfit fxce/Im vnins 
repan ulunm^uumuie putem principium per fe natum e fe, uh amni muitri p,(fe 
ditruhsmsnm uUquamadu.dr fic ubungubreOa patefi detruhi ungulm fcmicir- 
ruit per Uncum circulurem.quumnis ntn pafiit per reSum. 

Et (une dtffimuUre nan peffumquin futeur ingenue me muximeudmiruri, (fi 
y^Me percipere quad Ceametra dtUifiimidr perfiicucifiimi nan videant ex 

tpfisfere terminu^ngulum fimicireulimuiaris, e femuiarem ungula femicirckU 
minerdicnmenim vnum lutsts vtriufque unguU fit, eadem reUa lineaduSai 
funda eanuatu (fi trunfiens per centrum vtriufque circuU,(fi Unea curua ctren^ 
larum fefecantingunt in vnicapunllt quadeflpunaum unguBvtriufque.fequitur 
qnadcunque punitum circuli muiarit difiare a quacunque punUa circuli mtnarit’ 
adeoqueejfefiutium inter et punilu, cum igitur angnlm femicircuU muiarit fia 
ex tncUnuttoneUnta circularis rtficelu diametri,^ (fi hac inclinutit fecundum 
qnadcunque punaum,vnt excepta in ipfa canttaudijlettxtracircHmferentitnt 
mtnarem, qua puOt hae inclinatia ntn includet plufquum inclinutit canftitutak 
arcumferenttu minari, cumhac fit infra inclinutiancm circumferentia maitrif 
&e. quarutit mihi efiita tuidens,vteH euidens quaddut circuli in vnicafalunu 
puniltfepafiintcan tingere. * 

H*c elt ratiocinatio viri dotfiifGtni, quiputatderaonftratioaoai ante 
alUtaruin vim plane a fc infringi; verum hxc cuiufmodi fu, videamus. 

Ac i. fupponojinter duas magnitudines aliquam effe tationem.iden» 
efl^ac dtus magnitudines fecundum quantitatem, id eft fecundum ex. 
ccuum vel defetftum aut zqualitatem pofte comparari: rurfum illas iaa« 
gnitudincs fecundum quantiutem poffe comparari , de quibus dici po- 
leftthxcmaiorauc minor cftilla:vndecon(equcnseft,magnitudinesiI- 
las luxta defin. 5. lib. y. ciufmodi efle, vt vna aliquoties fumpta polSc al» 
teram xquare vel fuperare: 

Atqui fecundum audorem hunc,angulusfemidrculi maioris , maior 
eft angulo iemicirciili minori^igitur anguli (emidrculi , eiufmodi fune 
quantitates vcvnaaliquotiesiumpca,pofitalteram fuperare'; igituriti 
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tamen recentibresnoDhuJIos* In eum errorem delapfos video, vt totam 
, rationamnaturam.inlblamultiplicationcconfiltere.illamque ab bachx 
dependere relintivt rationes aliter inter fc conferri pofienege nr,qonm 
fecundum muldplicacionem^ non a^s revifnmeft , priuiqua madalix 
progrediar,erroremillumtenebrafquedifcutere, ne alios min usio ra*i 
tioaumargumentovcrfams,t;odiauoluanr. • 

Dico igitur rede ac legitirneriltiones fecundum quantitatem, adeo-^ 
que aliter quam fecondummdltiplicationem conferri inter fc pofle. 

t. Oftciifuqicftcap.i.huius, rationes atque veras quantitareseilcatqne 
funt tres primaria; , linea, fuperdeies , corpus, ex quo illud confequen» 
cibeas omnes ratiptiibus aifediones deberi, qua: primariis illis quanti- 
tacibusquatalibus,conueniunt. atqui fecunidumomnes, aliud cft duas 
lineasv.g.iiiterfeconferrefecundumquantitatem , hoc cft fecundum 
quod vna maior,mu)orue cft altera aut illi xqualis ; aliud vero , eafdem 
inter fe conferre (ecunduinpotentias.vtraqneinfuperrede ac legitime 
ialbtnitur comparatioi igitur & aliud ell duas rationes inter fe conferre 
lecundum quantitatem, hoc cft fecundum quod vna maior miooruc cft- 
altcra,aut illi a:quali$,almd eafdem inter fe conferre ; fecnndum mulri- 
plicacioncm(qua: rationum quaidam veloti potentia eft ) vtraque infu>' 
per rede ac legitime inftituitur comparatio. 

1. Certum ac indubitatum eibSc vitro aducrlarij concedunt, rationes 
aliquas dari, ita concrarij ac diuerii ordinis, vt inter fe conferri nullo mo- 
do poffint fecundum multiplicationem, quales funteacio maioris & mi- 
noris inaequalitatis, prout demon ftrabimus cap.15. huius;& tamen euii 
dens dtaion minus illas incer,atque inter duas quafcunque redas lineas, 
certam ac determinatam dari habitudinem fecundum quantitatem, 
cum denominatorcsillarumesliiberipollint.vti exhibebimus cap.d.hu- 
ius;ratione$ igitur aliter inter fc conferri pofluntac debent,quam fecun- 
dum multiplicationem- 

g C D 3' Si rationes aliter inter fe conferri nequeant 
qilam fecundum multiplicationem* igitur &nia- 
iorttasvnins rationis fuper alia; penes eandem defumciidaelt , illaque 
ratio piaioralteradicetur, qua: eiuldcm tertiae magis eft multiplicau; 
quod falfumSc contra Euclidem, fiiitenim quatuor termini continue 
proportionales ABCD, & A quidem iit minimus; ratio A ad D triplica- 
ta eft rationis A ad B, cuius duplicata tantum ,^eft ratio A ad C ; Sc ta- 
men iuxta Euclidem 5 t rei veriutem ratio A ad D minor eft ratione 
AadC- 

4. RatiomuItipIexv.g.dupla,tripla, quadrupla , fpecie dif- 
A Bfert^tarionemultiplicatav.g. duplicata, triplicita,quadruplica- 
Q j^raScc. nam rationem v.g. A ad Bduplam,triplamefTe Scefigoi- 
ftcatvelquancitatem Albis, ter &c. per additionem continere 
quanticatefi)B,velratioaem A ad B^is,ter ecc. per addirionem conci- 
nere aliam rationem C ad D, fiue rationem CD, libi addiram.prodncere 
rationem ABiratione vero Aad B duplicata, triplicata eile rationis C ad 
D, figoificat ratione Aad6,bis,rer ficc.per multiplicationem concinere 
rationem C ad D, vel rationem Cad D bis,ter in Ic dudam , producere 
rationem Aad B. cum igitur fpecie differant , continentia vnius in alio 
peradditionem,8cconrinentia vniu.sinaIio|>er multiplicarionem , ne- 
ceffario etiam modi rationes fecundum illas continentias comparandi 
fpecie iatet (e differunt : & cum ab. antiquis Geometris paiEm vcroqne 
:J illo 
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illo modo rationes inter fecoIlats:finc>tmnifdhimef(« rationnih cbm<' 

paratiodes Iwundumduplicem illummodum legitime inftitui. 

Porrorationem triplam difterrtd triplicata» duplam i duplicata &c» 
manife^m cfti> fit A linea tripla lineo: Bt erit ratio A ad Bcrfpla : quia 
veroinA' A StBinfinitxgpnipolTuatmediaiproportionalesipoceritra- 
tio A ad B elle duplicata, quadruplicau, centuplicata { Ac. intelligatur 
igitur inrerA&B vnamediapdniproportion^is,yitratio Aad Bdu- 
plicata,& fimul tripla, fi dua: ponantur mediat erit ratio Aad B triplicata 
& fimul tripla,fi tres mediat,eril ratio Aad B quadruplicata fle fimul tri- 
pla 8c lic de caiteris. neceflario igiturdupla iduplicaa, tripla i triplicata 
8c ab alia quauis m JItiplicata diftingui debet.a. pofitisquatuor continue 
proportionalibus 27, 9.3.1. ratio 17. ad i.eft triplicata ratitis). adi. fi 
quis autem illam tripla^ixeri t,quomodoratio i7adLdiftinguetur sL ra- 
tione 3, ad I. qu* vere tripla eft/feio quidem rationem 3. adi. refpeAo. 
alicuius pofle eflfc triplicatam,Sc duplam alicuius duplicatam , fed idcir- 
co, duplam cum duplicata, triplam cum triplicata confundere fi liceat, 
eodem iure, triplam licebit vocare quadruplam, quintuplam , centupla, 
flcc. cum eadem tripla ratio refpeifiu alicuius polEt efle quadruplicata, 
qumtuplicata,centumplicata, prout plurcsfuerint media: proportiona- 
les inter »xtremos terminos rationis tripl*.pofit*. 

Denique cum nullum opinionis contraria: apudantiquo^reperire fic 
veftigium,imoex illa ncceilatio (edantur ea, quz totam antiquorum 
cuertuUt Geometriam ■ nullum imiper ab erroris illius iequacibus pro 
ea argumentum vel ad fpeciem probabile*, nedum geometrica adfcratur 
demonfiratio, (equitur illam interea habendam clle figmenta , qua: (bU 
a^rtione,8t nulla verifimilitudine aut probabilitate confiant ,adcoque 
me/ito a tota Geometria proferibendam. 


O Stenfiim efteapitepratcedenti , rationes (ecundum duplicem mo- 
dum iuterfe poOe comparari, altero (ecundum quantitatem, hoc 
eft fecundum quod vna maior i^inorue efi alia,aut ilii aequalis : al- 
tero fecundum multiplicationem, de vtroque agendum deinceps: fle de 
pofictiori quidem cap. i{, huius, de priori vero, prxfenti 8c fequen- 
tibus. • 

fr»fertiatfimntHtd»4T»m rAtitnum qiunmcuiiqiu fecunium qutmtiuthm 
hthituJi. 

Dixi,r<(//M«Mrf«4r««>r«»f«r,quia cum rationes omnes qualeicunque 
fuerint, aeque ver* fint quantitates ac tres primari* , datifque duabus 
rationibus quiburcuoquc,nece(]ario vna maior minorue fit altera,autil- 
ii *qualis,(icut linea line* comparata, manifefiumefi inter quafuis duas 
rationes certaqp ac detenninapim > mutuamque fecundum quaotiutem 
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L e#" iil ik» ptftUt0* 
grtmmo ECDB , ittjutfl 
fipfrficiem infiniit eX‘ 
teuftm , hyptrhtiu JKL, 
¥GH murtetum. Iileoi 
de folidoncutoHyperi 
bolico dcmonllrac E> 
uangcliftaTorricellio,' 
OeoffiCtra egregius. • 
Qu*ftio 5 . Eft dc 
angulis contingentix« 
an nimirum illos inter 
detur vlla ratio. Cen- 
fetP.Gregorius in oper.Geom.inc*p!icationeprincipij primi lib.S.nuU 
lumangulum iiueredirineutaU^ciiruiIineus,(!ue mixtus fuerit» pre- 
cifevtangulaseft.leu duarum linearum inclinatio, e(Tequantitatem,red 
aliquidad quantitatem (pedans, quale‘ell, figura: dequo principio re- 
cens quidam audor in Euclide fuo in fcholio ad propof. i6. Iib. 3 . tan- 
quamd fe tandem inuento,nullaP.Gregorijexquo defumpflt fada mc- 
none.mihdce fibi gratulatur ego de principi} lilius veritate hic non dif- 
puto > illud folumadero^iiaDguli mixtilinei femicirculorum & anguli 
contingeutix, verte fint quantitates, adeoque inter fe aut cum angulis 
redilineis comparabilesitam illos quam hos inter fe efle xquales. Quod 
fequenubus propoUtionibus Geometrice demonftro. 


PROPOSITIO I. 


S IntdnzquaotitatesAB, CD, d quibus auferri pofliutpartesatqua- 
lcsAE,CF, non minores dimidiis totarum AB,CD, ficrurfumare- 
iidais EB, FDauferripoffint partes xquales £G , FH non minores di- 
midiis ipfarumEB, FD, atque hoc femper pofGt fieri. 

Dicoquantitates AB,CU xqualescfTe, fiuequod idem eft 
Dico AB efleadCD, vtAEcftadCF. 

« . r 1 R Sicnhnnon fit ABad CD ve 

^ = ^ AEad CF , fit ratio AB ad CD 

C F H K O D^riinorratioheAEad CF, fiatqud 

~ — vt AEad CF ita AB ad CK; erit 

CKminorquamCDvtpatet ex elementis. (Jtiomam ex AB . CDaufe- 
ruutur partes atquales&nonminoresdimidlisipfarum AB.CD,idcm- 
que fiat m refiduis Sec- poteft ea ablatio partium tamdiu continuari, vt in 
CD relinquatur pars OD data quantitace,adcoque ipsa KD , minor, in- 
tellig.rtur id fiidum ede per ablationem v. g. trium terminorum CF, 
FH, HOiIquibusiuxta inentem propofitionis totidem xquales ablati 
fint ex AB, nimirum AE, EG.GI. erit igitur vt 5^E ad EGita CFad 
FH, ArvtEG ad GI,ita FH ad HO,adeoquc permutando vtAE ad 
CF, ita £G ad FH, & vt EGad FH,ita GI ad HO, igitur pcr.ti.^. Eucli- 
dis,orones AE,EG,GI hoc eft AI, funt ad omnes CF.FH.HO id eft CO, 
▼t prima AE eft ad primamCFifed vt AEad CF ira per conftrudtionem 
cft.AB ad €K» igitur AB adCK eft vtAladCO, quod impoffibile: 
non igituf iatio ABad CD minoreft ratione AE ad CF. firniliter autem 
ofteodetuequodooa'fitn]aior,zqualis igitur vt fit ncccfle eft:ergoAB 

eft 
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eft ad CD vt AE ad CFt qaat cum ex hypothefi aiqoale* flnt j ipfe quo. 
que AB,CD xqualeseruatiquod erat demonftrandnm. 

Pnftfitu htijCcrilUrium eHyr»feptitnii 1 16. lA.x. tftrk Getmnid. ifxt* 
rmttijinfiim, inlelligi debet frincipimi» eb tteCine »ffumpt»min iemenfintkn* 
tqubiuiU engulerum contingentU. ' 

PROPOSITIO 1,1. 

D Vo circuli ABCD, AFEi ad eandem diametrum confcnpti . contin- 
gant fefe intus in A, diuifaque bifariam iq C 1 ietnipetiphcriaiACD» 
bifecetur reliduus arcus ABC in B, tum ex X ducantur fecantes , ALCi 
AFB. * . 

Dico angulum redilineum CLAD maiorem ede dimidio lUtxtilinef 
anguli CB A D: & reiSi lineum LAE maiorem dimidio mixtibnei LFAE. 
item angulum redilineum BFAC maiorem dimidio mixtilinei BALC> 
& reiftilineum FAL maiorem dimidio mixtilinei FALj exhjpethefiqtud 
itu cemptrtn pefpxt. 

Ducatur Alv contingens 
circulos in A. erit angulus 
KAD vel KAE re£hiSi Sc 
quiafemipcripbcria ACD 
bifariam e(l dmila inC.erit 
angulus redtilineus CAD 
femiredus , & femiperi- 
pberia ALE bi&riam dini* 
fa in L. igitur cum redus 
angulus KAD vel KAE 
maior ficmixtilineoCB AD 
vel LFAE, (eft enim aqua- 
lis CBAD & K ABC) erit 
tedilineus CAD, vel LAE 
maior dimidio mixtilinei 
CB AD vel LFAE. rurfum 
cum arcus CBA bilicdus 
fit in B, erit etiam arcus LFAbifledus inF. 

Ducatur iam quaeuisfecans AGH, iunganturque GP, HB ; quo-' 
niam AK eft contingens critangulusredibneus KAB vel KAF zqua- 
lis angulo AHB vel AGF per ja.tertijEucUd. quia vero arcus CBz* 
'quatur arcui BA, angulus redilineus BAC xquatur angulo AHB, 
eademque de caula angulus redilineus FAL zquatur angulo AGF: 
fed angulo AHB vel AGF zquaturangulus KAB vel KAF. igitur redi> 
linens angulus KAB zquatur angulo redilineo BAC, velFAL.&an- 
gulus BACredilineusidimidinm eft anguli KAC.at angulus redilineus 
K AC maior eft mixtibneo BAC, vel FAL igitur angulus redilineus 
BAC vel FAL maior eft dimidio mixtilinei BAC, vclFAL-quode- 
rat dqtnonftrandnm. 

Corollarium. 

'DAri modo fi refidui arcus B A, FA per (ecantem bifariam diuidantur, 
^ redilinei anguli i fecante illa 8c reda 6FA contenti, maiora erunt, 

dimi- 
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dimldiiiorixtilineorninifecanteilla 8c reCduis arcubus contentorninj 
l(ique fenipcr 6c in otnni refidua bifledHoDCarcuumicadenileniin omniu 
qu;e duorum primorum de quibus propoGtio x, agititatio eft fi£ demoa> 


(Icatio. 


I^ROPOSITIO III. 



Adeih figura nianciite, . 
^ Dico angulos mix> 
tilincns femicircuk>rum 
CBAD, LFAE efle inter 
fe sequales. 

Bifecetur femipcriphe* 
ria ACD bifariam in C.& 
refiduus quadrans inBidu* 
>|H canturque cx A ad C 8c B 
fecantes t dhiidentiUse fe. 
miperipheriam ALE bi&- 
riam inL,& reliquum qua» 
drantem bifariaminF. igi» 
turper a. hoiusanguli re» 
dilinei CAD > LAE x- 
quales, maiores fune dimi» 
diis mixtilineorumCBAO 
LFAEtitem anguli redilinei BAC. PALaiquales inrer fe , maiores fune 
dimidiis mixtilineorum refiduoru BAC.FAL ‘quod cum in omni fem- 
perfttbdiuilione arcuum refidnorum flat ,vt ablati an^lireflilinci fem- 
per inter fefint atqualesfir maiores dimidiis mixtilineorum i quibua 
auferuntur, manifeflum eft per i. buius , femicirculorum angulos 
CBADXFAE inter fe eiiezquales. 


* ■> 




/ 
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propositio IV/ 


■pAdem figura manente, 

JCi Dico angulos contingentis KABC.KAFL inter fe efle squales. 

Demonftratio ex prsc^entibus euidens eft. cum enim squales intef 
fe fint refti anguli KAD , KAE, item per 5. huius aequalesfint femicit- 
cttlorumanguliCBAD.LFAE. patet ex axiomate 5. lib.i. Euclidisrefi- 
duos angulos contingenti* KABC, KA FL efle inter fe squales, quod ^ 
eratdemonftranduro. 

Bx quibm ptut dlterulnm tdmit lendum ejfe , tm tngnlts emnei tinlingen- 

inter fe nqn4les effe^nt idoi ntn effe vtrm ifiuntUMles, 

* Quatuor has propofitiones vnicaTbeorematisdemonftrationeco- 
plexus eft P..Gregorius io explicatione principij primilib.8. fic primam 
quidem his verbis. ^n*ntit4tet i qnibm in infinitum feriet 
dtmif»ffiintniti»4ies(»<iaequo6etiOTe excidit) ef aa» mineres dimidii iU 
Urnmt^iiibuianferiintur.oaut^ a. qu* clarior videbatur qoimvtde- 
roonfttari deberet, tertiam 8t quartam his complexus eft verbis ; igitnr 
qntntitdt tngnli femicirenUCBAD.nqiuli efi qtuntiuti engnli femicirenli 
LFAE. qiurereliqaietUm*ngnUcentingenlU, qaicemflent reOum tngnlnnh 
fini inter fenqKties. 

eentr* nnSltris iUnd T httremt i mnUi tB*U fint , pertim en frintifi» 

iUt 
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tiUJe^hUtiiite futium > ne/i reSeinteiti}t$r}t '{uMt 

Xiuu tnftm ftru deder^ vltimt vtrbftrrtre »miff*,qn»tnid* tddidi ) ftfiim *- 
dc0 fri»oUfrnt vt id rrfcUendd vel (cripeuni Uborem figett impendere : qutle 
ilbidejt quod i^exiueSyliiimin ex emine QtudrMtnr*riimtn£lerii,cvntn idem 
Theorema attnSt , qUod redt ergnit d- refeOtt Generefie Dominns Codefridnt 
KyiUyfim KinneriLovVerlhurn,Geomelrd egregtns ,in elegxntifnolibellc,qnem 
Elncidarienem Geometricam Prtbiematu AnUriaciin/cribit. 

Accuratius cxaminauit idpm R.p. Vincenous Lcocatid Societatis 
noftra.Sf ipfe Geometra non vu!garis.pace tamen illius dixerim, rem 
acu non attigit.Sicenimprincipiumaumrisimpugnat.&'^4r/», inquit» 

nx v/raqxe quantitate demenda eam conditionem ( nimirum vt partes demendi 
tx vtraqne qnantittte minores fimper fint in infinitnm qnam vtraque fit qnan- 
titatnm inaqnali»m)0tlmittere poJfnnt,quid tam inaqnale , qnod aqnale probari 
nonpofitt per principium aUatnm eo motio expefitnmtfi enim duo fint qutntitotes, 
vnapalmtrd,dttro bipatmaris, quot VeUmprobtrtejfeitAerfioquolesJdperfi- 
riom fi mihi liceat partes demendm ita determinare » vt minoret in ^finitum 
fimperfint quantitate patmarifi eae partes aquales ex vtraque quantitate initu- 
finitum fnbtraxero-.eoa enim ex fuppefitione demere poffnm ex quantitate palma- 
ri,quandoqnidem minoret quam ea fit fupponutitur; multo magis ex bipalmari em 
licebit /obtrahere, ergo inxta principium allatnm aquales forent quantitates pal- 
maris (fi bipalmarls.quis id admittat} * 

^ Ha:c virerudicus.atqnidmirumqnodex principio nonreifteexpo- 
lIto',pattibulque demendis male determinatis > nt» rede detmis infera- 
turPalTumitaudtor duas quantitates de quibus inquirit, sequalcihe fint 
an inai^ales^ilcritquezqnales eflc fi hwc admittant conditionem: ni- 
mirunv vt ex utraque partes auferri poinnt,non quaniis, (ed squales in- 
ter ie Sc non minores dimidiis tocarumdquibnsaafinaintur.idqncfem- 
per poflit ifieri. V Meat nunc vir cgregiusan quantitates ( palmaris S bi» 

• palmarisjd leallumpts. hanc conditionem vllo nodo admittahneuidds 
eft, quod fid palmari partem au&pm non ^minorem dimidiateinnq se- 
xualem auferam ex bipalmari, banefemper minorem efie dimidia bi- 
p^knaris:itemfiex bipalmari partem auferam non minorem dimidid» 
Qon poITe huic squalem aufinTi i palmari: vnde coniequens cftiab vtra- 
uis incipiat partium ablatiotfiue a palmari fiue i bipalmari » non poilli 
leruariconditionemabaudorerequilitam, nimirum vt partes fint x- 
quales, intcrfe»i6c non minopesdimidiis quantitatum dquibusanfe- 
runtur. 

At audor partes demendas tantum voluitefle aquales, conditionem 
alteram non requifiuit: nimirum vt non minores fint dimidiis quantita- 
' tumaquibusauferuntur:cftoidtxplicitenonfecbrit(qui errorcftty- 
pographi vel amanucnfis)implicitc certe requifiuit, cnm anguli rcdili- 
nei quos ex angulis mixtilineis lemicirculorum aufert , non fint qualef- 
cunque,feddeterminati perbifledionem(cmiperipheriarum,8t arcuum 
tefiduorum in infinitum continuatam : qua fit vt anguli redilibei ablati 
fempet fint maiores dimidiis mixtilineo^m iquibusauieruntiir,fuppo- 
fito quod illi comparari inter fe polSnt. 

Hueujque de angulis contingentia; vlteruss in iBi non procedo , quod ai rem 
quam a(o,Ut iia nenpertineat : fifilcit ojlendiffe aut nuSam inter iSos dafiratio- 
mem,adeoque non e/fe quantitates,ant quantitates fi fintfolain aqualitatk raiionf 
^iios Inter reperiri, • 

^zfiio 4. An anguli redilinei fint quantitates adeoque inter (c cd^ 
* , B parabiles- 
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parabiles, conrequentcr ad priora i dico angulos redilineos vc p«eci(e - 
funt duarum re(%arum inclinatio^ion efle quanticat^s/ed modum, ▼cia- 
liquid fpe<ftansad quantitatem . comparariMmen interlepoflc, prouc 
terminati vel terminabiles funt per communem men/nram , quas eft ar- 
cus circularis. Vnde dum Euclides cstcrique Geometrx , angulum vnii 
re&ilineum, maiorem minoremue dicunt altero, nil aliud volunt, quam, 
angulum vnum.maioremaut minorem intercipere arcum circuli quam 
alcerin eodem circulo intercipiat. 

At Euclides angulum femicirculi, &reliquum contingentix compa- 
rat oum angulo acuto redilineo fecundum quantitatem, aitquefemi- 
drculi angulumquouisacuto rediilineo maiorem, reliquum vero acuto 
omni minorcm-.atqui comparatio fecundum maius Sc minus', folum po- 
teftinlKtui inter quantitates, igitur tam anguli feitjicirculi ficcontin* 
gentix quam re( 3 ilinciquaDtitate$ funt.Refpondeo.Euclidem, dum ait, 
femicirculi angulufti maiorem elTe quouis acuto redilineo , reliquans 
vero quouisacuto minorem, ml aliud velle , quam quod prima propoti- 
tionis i^.lib-j.dicitalTertio. nimirum quod inter conringentem & peri- 
pheriam nuUareda cadere poilit qtiin circulum (ecec : nullum enim 
ftindamantumeft in Geometria comparandi angulos mixeilineos cum 
redihneis, cunMiullantmcnfuravtrifque communis, fecundum quam 
folam anguli qui inter fe comparantur, conferri piolTunt. 

Propofitionnm quatuor prxcedcntium vim mfringere conatus eft, 
non nemo amicus Gc«metra,huiufmodi feripto.- 

iltf. dt frtffrcJptH. (mMii certHtrium rfi fttU ttiie ime 

elUtd )i»0 eft vert vmtKtrftUur, ^euinniiilur !• lib. lO. Eucfda^ e» 

Jiufi in f M Euclides non dixis-.iu qnem ctiom erronm incidit feUtorim vt ef- 
thne ebfemetii CUmm mtg.lib.j.cAcnimpropoJitio fiUm velet, qnfticsqiun- 
tisotes fnnt udes, vt vnt fepisu repetite , tlterun etjeeSM MipnUtt centinfentuc 
vt desstenjlret EeeUdts.enm ftt minor qmlihet reiitlituo , mtnoritue diueife re~ 
tionJt,non petefieepuere reUdineum, qtui^qnendo effumiter in probatione diffe 
propolhioniiytjiiod fi tuferentef portet nonminores dtmidio,tandem deuenittsrid 
elt^uidmintte,nepp hoc poffe fieri , ntfi qetntiutes fint tales vt illad minus fit dt- 
feribtle peream diuifionem i maiori , ^uod non etienit in cafn prafinti ■■ imo hae 
demogHratio torquetur contra anilorem . demonfirabiiar enim angulus reQUutetst 
prerfus aqualis anguU feimcireuli-,qttad eft exprejfe contra 1 9. Eaclidd, demon- 
Jlrantit/emicirtulf ejje maiorem quolsbelrellil^neo acute, reiquum autem quouit 
acuto minorem : eum autem tsm angultst femicirculi quam reliquus contineatur 
in angulo reClo tanquam partes( vbi enim non datur pars pars, non datur reli- 
quum vua ablataquia totum urfrrtur) fic demonfirahirur ex demonflrstione uu- 
Sertt angulus femicirculi angule refloaqttHis ^ejippelletur augubssfimicircuU 
anguhff Z,& angulus reUusX, (fi fiat figura & conffruUtovt iacet ab aullore 
fcripta:quoniam angulus EALlyide fig, propof a. ante allata ) non eU minor di- 
midie tam anguli femicirculi Z, quam anguli rtili X,(fi angulus LAF non eft mi- 
nor dimidio anguli relfilinei L -1K,(fi mixtiUnei LAF, (fi fic jemper poffit fieri 
talis diuifio, ^.fequitnrquod fiauid vslet demon fi ratie cum fuo corollsru eir 
illatione fella ab hoc auHore qni aemenjlrationem defendit , probabitur angu- 
lum Z,e(fe aqualem angule X, 

Tot aratio a priori parabgifmi ejl , quia ex vno capite ft JiuidatserpeYrellam 
lineam angulsss rellm quacunque poffibili diuifione, hae rella ntmquam cadet tn- 
tra tangentem (fi peripheriamfed femper cadet intra circuluUt, ergo non eft’atfe-^ 
ribile punHam litte am id quo angulus rtUm fuprrat angulum femitirctii. hinc 
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iKftnUtm dimJatur Mj^alM nRus ptrreSat linm j pir mti 
Jitputs&mtSttatesneduutumi cumhtcriatUnetdmidtm , inqLuDaut 
tAjH denttmnreturcA^ere intra circulum^ femptriiuidet ttUm aHaHium fetHicit’^ 
cultyConptMfnt vetam partem non minorem medietate itttus anquli qtti diuidiitip 
fnftngnlM dtnifionesper^o nunquam poterit deueniti per talem dmifionem are- 
Oa Irnea fajlam.vt rehnqaaturqito angulus reatu faperat angulnm femlcircuUi 
&fic nihd pr or Jus valet demonjhatio. 

Eadem ratto Angulo femicircatimaioris ^rejpeau anguli femitirettU mi- 

norts^uamuu entm primus angulus fit maior fecundo, tamen excejfusnonell au. 
fenbtlu per reaam lineam:quod ah Euclide demonflratur ex propof. i o. 7 1 G enim 
edetaufcrihUU,iU}let ducibilu reaa lineal punao anguU qua no^aderit intra 
ctreulum mtnorem,adeoque efiet eius tangensp& confequenter cuni'dia^,etro con- 
flueret angulum reaum,& tamen eadem reaa caderet iuitra/trculum maiore^, 
& confequenter cum eadem diametro nonronfiitueret angulum reaum & Rc fe- 
querentur duo contradia oria, * J J 

Cum ergo non fit principium per fenotum,quod ah omni maiori pojgit detrahi 
minus per quamcunque Uneam,rfr ex alio capite demonfiretur ab anmlo reao non 
eJfe detrahibiUm angulum vllum reaiUneum qui fit aqualis angulo femicircuU, 

magnitudinis fequitur ab anguU reao nonpofedetrahiu^ 

lineam idquofuperat angulum cuiufcunque femicirculh in lineis quidem fateot 
fiyna eft mator^poffe detrahi exceffum quo aUamfuperav^at in angulis diuerfara- 
tionisfiioc en proprium, vt non per reaam lineam detrahi poffit excejfus vnius 

trelpeaualtertm,qHamuuputemprincipiumperfenotume(fe,abomnimaioripo(le 

detrahiminiis abquo wodo,dr fic abangub reao pote/l detrahi angulds femicU 
cuhper uncam circular em, quamnis non pofiitper reaam. 

Et (ane dtffimulare non pojfum quin fatear ingenue me maxime admirari, & 
yixpofie percipere quod Geometra doaijfimi & perfiicaciffimi non videanrrx 
tpjisfere termmis, angulum femtctrculi maioris, effe maiorem angulo femicircbli 
minorts-cumenim vnum latus vtriufque anguli fit, eadem reaa linea duaak 
funaocontaaus & tranfiens per centrum vtriufque circuli,^ Unea ctirua circu. 
iorum fefc contingant in vnico punao quod eft punaum anguUvtrinfque,feqmur 
quodcunquepunilum circuli maioris diftareaquocunque punao circuU minoris- 
adeoqueejfe ftatium inter ea punaa, cum igitur angulus femicircuU maioris fiu 
ex inclinatione Unea circularis refpeau diametri, hac inclinatio fecundum 

H^o<lcunquepunaum,vnoexceptoin'tpfocontaaudifletextracircumferentiam 

mtnorcm, quo pa3o hac incUnat io non includet plufquam incUnatto conftituta i 
circumferentia minori,cumhacfit infra incUnationem circumferentiamaioris? 
&c. qttaratio mihi efiita euidens,vt ea euidens quod duo circuti in vnico filum 
punao fepoJUnt contingere. > / . 

Hasccit ratiocinatio viri dodliflimi, qui putat dcmonftratibnum ante 
alia wrucn vim plane a fe infringi: vemm harc cuiufmodi fic, videamus. 

* * • lupponojincer duas magnitudines aliquam effe rationem, idem 

efl^ac dius magnitudines fecundum quantitatem, id eft fecundum ex- 
ceuiim vel defeiftum aut xqualitacem pofte comparari: turftim illas ma* 
goitudines fecundurti quantitatem pofte comparari , de quibus dici po* 
tcft»nxc maior aut minor eftilla:vndeconrequens eft, magnitudines 
las iiixta denn. 5, Jib. q. eiufmodi eflie, vt vna aliquoties fumpea c>oftIc al- 
teram aequare vel fuperare: 

Atqui fecundum audorem hunc;angulasfemidrculi maioris , maior 
eft angulo lemicirculi minori^igitur anguli (emidrculi , ciiifmbdi fune 
quantitates vt vna aliquoties fumpca, pofit alteram fuperare ; igitur in 
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aqguUs duobus fcmidtcuW.verificari poteft propof.i. decimi » cum ilKs 
competat conditio ab auftorc in I. decimi tequifita. igiturveraefthxc 
propofitio. tjlo tngulm femicinuU BAC & quiuit minn *nfulm mixtilmem 
^,qui tUqueties mullifUcHmfe(pt excedere *xgxl»m/emicircuU BAO,*vfer*-‘ 
tHrexAnguloJemicircidi, suguUu ^mdemnttur dimidie AHgnUftmicirexU eje 
krejidue tneiib femicircuti rarfm deferetur engidus meter dimidie re/idui exgulh 
cJ- ber femper pept fieri , dic e te udem reltpqueudum e»gul»m eliquemmixtU^ 
ueumv.g-fAfjeleZmiieeremt * 

Igitur & vera eft propofitio I iS.de pro- 
grefll illiufque corollarHim . ex quo hu- 
iuTmodi formo prOpofitioneiii >■ qua: de- 
pendet i veritate 1, decimi. 

Sitit due /emicircuii ABC, ABDed eaedem 
diemetrum pefiti ce tuiti gentes fi intm in 
ex que fecens ducetur i^EB,iiffecens vtriuf 
que femicirculi periphtriem in E (fi B, dic» 
oigidumfemicirculiBAC ejfeedengulmn fr- 
michrculi BAD , vt engulmi reOi£um CAM 
edreiftUneum t>AE. 

Igitur St vera eft propoli t. i.ex quatuor 
ante allatis, qua; eadem eft cumbae fed 
terminis generalibus propofita- 

£x his fequitur i. maleargui propofi- 
tionem ii6. de progroffeinique corolla- 
rium, (quod hi c eft propolitio i. )tanquam 
minus vniuerfalcm,qiiia innititur i. deci- 
roi/jua: duas requirit quantitates, qua- 
himalteraaliqnoriesfumptapoffit alteram fuperarc : maleinquamar- 
*uitur,tum quia in tota Geometria nulla vniuer&Uor clti. decimi , aut 
ii6 dc progreff.ncque enim vfpiam in tota Geomctriaicomparantordug 
maunitudines quibus ea conditio non compctat.vt vna aliquoties fum- 
pta poffit aliam excedere, tum quia eadem conditio requifita muemtut 

jnanfiiulisfemicirculorum vtanteoftendi. . _ . 

Sequitur a. ex eo quod angulus contingcntiii Iit minor quouisacuto 
ie<ftihneo,adcoquc perrepam lineam non fic aufcnbile id qnoangulu» 
reiftus fupciat angulum femicirculi, ex eo inqium.male negan aflumptu 
indemonftrationcprim* pmwCquedlieuferentur pates ^ueles& ne» 
mineres dtmiim,deneniendum edeUquiddete minm : qute tMud munu neneS 
■ euferibilekmeieripereemdiuifienem.tiim iWnA mutm^Mod relinquitur aut 
ad quod deuenitur.non eft angulus contadius , neque /»/»»» i quo reli- 
qua aufcrantur,cft angulusredus,fcd totum, eft an^his l^ictrculi , vc 
Mtet ex ptopof.). huius, & minm illud quod relinqui tur eft angulus mix- 
tiUneus F A, pars nimirum anguli fumicirculiiin quibus audor ille plano 

aberranfe,vndc&reliquierroresomoesnati. 

Sequitur j. male aferi,angulum contadasefle minorem quouis angu- 
lo acuto redilineo,a.»wr//a«<*«rtra retienie. quis enim neget, lin^ re- 
das Sccuruasclleeiufdemfpecici, item plana redilinea 8t coruilinea, 

mixtilinca eiufdem efle rationis , cum comparari inter fe pofiint f attw» 
aneuliomnescum fiotefentialitcr duarum linearum mcKnatio,qu* li- 
nite qnalefcunque funt, fpccie non difienfct; in eadem quoque manent 
^ccie inclinationes, «qaeatijii iplx lineae quarum funtinclination^ 
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t^od G verum, vt eft verilEmum,oon poceft angulos contingentue, dici 
mitx)r acuto redii I i neo,miMtrU 4 ie diuerfit Jpechi : vbi enim dus q uandta* 
tes non diflerunt fpecieitbi exceflos vnius fuper alia, aut huius ab ilia de- 
fedius dilFerre nequit fpecie:addeanguium eontadospartem ede anguli 
rai^iiraocuiurcunque acuti redilinet i pars autem ipecienondiiiett i 
toto homogeneo.vt funt anguli rediiliaei.-aiiud«ll in pbyGcis cmnpofi- 
tisha:terogencis. * . . ■ < 

Sequitur 4. nil contra nos facere , quod audoroftendatex demon- 
ftraiioDc noftrafequi,angu Ium femicirculisequari angulo redto,id enim 
£c nos (equi dicimus, ex hy potheG quod angufi illi Gnt verit quantitates 
Sc inter fe comparabiles, quod abfurdumcum Gt,8r umen legitime de- 
mondretur fequi , arguenda non erat demonftratiorled id quo pofito, 
demondratiue illud fequi offenditur. 

Sequitur y.maleprocaulaparalogifmi ^ mecommilCalligtiariquod 
putarim, G angulus re^us per redas lineas diuidatur , quacunque poGi- 
teli diuiilone,eadem diuiGone d redo polfe auferri id, quo angulus re- 
dus fuperat angulum fcmicirculi : id enim nunquam mihi in mentem 
venit, neque illud frrquam afTumpG-.M/a enimqux per diullionem ex- 
hauriuncar,non funtanguli redi, Tedanguli fcmicirculi; St 

angu Ius mixtilincus ex arcu circuli St linea (ecante, non autem 
angulus contadus. 

Sequitur A non rede dici excefTum quo angulus femicirculi maioris 
excedit angulum femicirculi minoris, non pofie auferri per redas li- 
neasihKC enimalTcrtio fopponit id quod elf in quself ioae,nimirum fup- 
ponit angulum femicirculi maioris,malorem eile angulo femicirculi mi- > 
coris, quatritur enim, an angulus femicirculi maioris, fit maior anguloie- 
micirculiminorisialTeritaudor ille cumatiis; ego nego eum P. Orego- 
' rio.' St dico fi anguli fcmicirculorum fintverx quantitates Se intee fe ' 
comparabiles, omnescfleaiquales; quodeum geometrice dvmonftrc- 
tur,ad eneruandam demonff rationem , non rede adfertur aut fifppoai- 
tur vt verarfdiertio noif ra: contradidoria,dc qua elf quxifio. neque re- 
fertex eo quod anguli femicirculorum inatqualium demonifrentur ciEi 
tcqiiales, infinita f^ui abfurda auf contradidoria , hoc enlmdemon- 
ftrationisviuum non eff.quxhypotheticaclf , (ed hypotheflsex qua iU 
lud legitime demonffratur fcqui , quod innumera polf fe traUt ab- 
furda. 


CAPVT TERTIVM. 

De motfo duplici raciones inter fe comparandi. 

‘r^Vospotiflinium tnodot rationes inter fe comparandi, tptahadenus 
^agnouic Geometria, vnum, quo ratio VDa,maiormiDonSe ali^.aut il- 
li dicitur tequalis; Stbic, rationum elf comparatio fecundum quantita- 
tem. alterum, quo ratio vna^iltetias duplicata, triplicata , quadruplica- 
ta dicitur t Sebie , elf rationum comparatio fecundum muhipUeatio- 
nem. 

Vtroqnc porro modo, rationes legkime ac geometrice inter ft con- 
ferri polle palam St inconfeflb eft apud eos,qui antiquos Geometras Vel 
obiter leg^.Sc rationum*Oatutam mediocriter perrpedam'babeot.qnia 
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tamen recentiorcs nonnuJIoSf in eum errorem delaplbs video , vt totsin 
^ rationum naturam.in folamultiplicationcconiiftere.illamque ab hacita 
dependere reliiujvt rationes aliter inter fecon^rri polle nege nr.qnnro 
fecundum multiplitationero^ non a^s revifuoieft , priufqua madalix 
progrediar.errorcm illum tenebrafquedifcutere, nc alios rain usinra-. 
tionum argumento verfa«>s,\;od muoluanr. • 

Dico igitur reSe ac legitime/dtiones fecundum quantitatem, adeo-' 
qucaliterquam fecundum muliiplicationcm conferri inter fc pofle. 

I. Oftciifumeftcap.i.huius.rationes arqueveras quantitatesefleatquff 
funt tres primaria: , linea, fuperficies , corpus, ex quo illud confequen» 
elf,eas omnes ratipnibus afFediones deberi, quae primariis illis quanii- 
tatilKi$quawlibu.s, conueniunt. atqui fecundum omnes, aliud cft duas 
lineas v.g.iiiterfe conferre fecundum quantitatem , hoc eft fecundum 
quod vnamaior.muiorueeft altera aut illi sequali» ; aliud vero,eafdem 
inter fc conferre fecundum potentias, vtraqiie infuper rede ac legitime^ 
inftituitur comparaxioi igitur 3c aliud eft duas rationes inter fe conferre 
lecundum quantitatem, boc eft fecundum quod. vna maior miuoruc eft- 
altcra,aut illi a:qualis, aliud eafdem inter fc conferre , fecundum muiri- 
plicacionem(qua:rationumquxdam veloti potentia eft ) vtraque infu- 
per rcifteaclegitimeinfticuitur comparatio. 

t. Certum ac indubitatum eft,& vltroaJucrfarij concedunt, rationes 
aliquas dari,itai:ontrarij ac diuerli ordinis, vt interfe conferri nullo mo- 
do polliat fecundum multiplicationem, quales funtcacio maioris & mi- 
noris iiiaKjualitatis, prout dcmonftrabimus cap.ij. huius: &umeneui- 
dens eftaion minus illas inter, atque inter duas quafcunque redas iioeas, 
certam ac detemninatam dari habitudinem fecundum quantitatem, 
cumdcnominatorcsillarumexhiberi poffint.vti exhibebimus cap-6.hu- 
iusjratiooes igitur aliter inter fc conferri pofluntac debent, quam fecun- 
dum multiplicationem. 

j^‘ 5 C D 3’ conferri nequeant 

qilam fecundum multiplicationem* igitur & ma- 
iori tasvoius rationis fuper alia; penes eandem defumenda eft , illaque 
ratio maior altera dicetur, quae ciufdcm terti* magis eft multiplicata; 
quod falfum SccoDtra Euclidem, llntcnim quatuor termini continue 
proportionales ABCD.& A quidem Jit minimus; ratio Aad Dtriplica- 
U eft rationis A ad B, cuius duplicata tantum cft ratio A ad C ; 8cu- 
men luxta Euclidem & rei veritatem ratio A ad D minor cft ratione 
AadC 

4* R*t'0®ilriplex v.g.dupla,tripl.'i, quadrupla , fpecie dif- 
^ ®fert i ratione multiplicata v.g. duplicata, tripliclta,quadruplica- 

Q jjti Scc. nam rationem v.g. A ad B dup!am,triplam effe Srcfigni- 

ficat veiquantitatem A,bis, ter &c. peradditionem continere 
quantitaten) B, vel rationem A ad BJii$,ter £tc. per additionem conti- 
nere aliam rationem C ad D,liue rationem CD, libi additam, producere 
rationem AB:rationc vero Aad B duplicata, triplicata ellcrationisC ad 
D, iignilicac ratione Aad6,bis,ter &c.per multiplicationem continere 
rationem C ad D, vel rationem Cad D bis.ter in fe dudam , producere 
rationemAadB.cum i^turfpecic differant, continentia vnius in alio 
peradditionem, Sc continentia vnius in alio per multiplicationem , ne- 
cclluio etiam n^i rationes fecundum illas continentias comprandl 
fpecie «uter Ce differunt : & cma ab antiquis Geometris paffim vtroque 

illo 
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Hio modo ntiones inter (e collate fint> manifeftum efl-, ratiotitim com^^ 
paratiodes fecundum duplicem illum modum legitime inftitui. 

Porroratiooem triplam differrtd triplicata, duplam iduplicata 8t& 
manife^m eft !■ fit A linea tripla linea: B, erit ratio A ad B tripla : quia 
veroinA' A &B infinitxgpnipolTuntmedia:proportionales>poteriera' 
tio A ad B elle duplicata, quadruplicata, centuplicata { &c. intClligatur 
igitur interA&B vnamediapdniproportionaJu.qfitratio Aad Bdu-. 
plicata, & fimul tripla, fi duse ponantur medi* eritratio Aad B triplicata 
8 c fimul tripla.fi tres medi*,er» ratio Aad B quadruplicata Sc limul tri- 
pla & fic de catteris. neceflarioigiturdupla i duplicata, tripla i triplicata 
8c ab alia quauis milltiplicatadiftingnidcbet.a. poBtisquatuor continue 
proportionalibusa7.9.3.r.ratioi7.adi.eft triplicata rati«iis}.adi.fi 
quis autem illam triplao^ixerit,quomddoratio 17 ad l.diftinguctur ^ ra- 
tione 3, ad I. qu* vere tripla eft? fcio quidem rationem 3. ad i. refpedtt 
alicuius poflceflfctrlplicatam,& duplam alicuius duplicatam, fed idcir- 
co,dup1am cum duplicata, triplam cum triplicata confundere fi liceat, 
eodem iure, triplam licebit vocare quadruplaro, quintuplam , centupla, 
tec. cum eadem tri|5laratiQrefp>ei^u alicuius pofiit elle quadruplicata, 
quiutuplicata.centumplicata, prout plurcs fuerint media: proportiona* 
iesintertxtremos terminos rationis tripi*, pofitz. 

Denique cum nullum opinionis contrari* apudantiquofreperire fit 
veftigium,imoex illa necellario legantur ea, qu* totam antiquorum 
eucrtuiic Geometriam ■ nullum iimipet ab erroris illius lequacibus pro 
ea argumentum vel ad fpcciem probabile*, nedum geometrica adferatur 
dcmonftratio, (equitur illam interea habendam elle figmenta, qu* (bla 
a^ertioue,& nulla verifimilitudine aut probabilitate confiant, adeoque 
me/ito a tota Geometria proTcribendam. 


O Stenfum eft capite pr*cedenti , rationes fecundum duplicem mo- 
dum inter le polle comparari, altero l^undum quantitatem , hoc 
efi fecundum quod vna maior lyinorue eft alia,auc illi zqualis ; al- 
tero fecundum multiplicationem, de vtrdque agendum deinceps: &de 
pofictiori quidem cap. 15, huius, de priori vero, przlenti & liquen- 
tibus. • 

Pnptrtitefi miUiuidmurim rttUnum tjiurHmtiittqiu Jecmidtim giuntiutem 
httitHclt. 

Dixi, rtiintKnftituritmcMnqiu.apxi». cum rationes omnes qualelcunqne 
fuerint, *que ver* fint quantitates ac tres primari* , datifque duabus 
rationibus quibufcunque.necefiuio vna maior minorue fit altera, autil- 
li *qualis,ficut linea line* comparata, minifefiamefi inter quafuis duas 
rationes ccrtaip ac determinapim , matuamque fecundum quantiutem 


CAPVT QVARTVM. 



Proponit. ^ ^ 


. dati 


1 « 
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d*ri habitndincm.qnam phJportioDem appellaoms. 

•Diuiditar proportio i. in rationalem 4 t irrationalem, radonalemvo» 
co,qusB cohfiftic inter duas rationes , qtlanun deaominatores funt com- 
menlurabilcs. irrationalem, qureft inter duasrationes, quarum deno* 
minatoresfunt incommenfurablle». , " 

Diuidimr 2 In proportionem «qualitatis Sclnaqualltatis. «qualita* 
tis proportioeft,qnajido rationesduas.qllSEinterfe conferuntur, «qua- 
les lunt)qu2C proportio fola , abannquisinconfidcratiooero vocata^; 
Analogia dida eft. inaequalitatis proportfc eft, quando rationes qua: c 5 «- 

parantur,liintina:qualesintcr fc. ... 

PropottioinaequaKtatisfubdiuiditnr in proporoduem maioris inae- 
qualitatis, 8»ninoris inarqualitatis.maiorisi naequalitam eft,quando ma- 
ior ratio confertur cum minori jtninoris maeqi^tads > quando mmof. 
ratio confertu^ cum maiore, ^ 

Medietat. ^ 

lerminm^nittrtnJemextremlfml» difltntUm ,fM 

ejl txtrmtcrum , fer htiituJiiiem v0iMjquttd 

Medietatum fex praecipue nutqerantnr fpecies i Pappo , Tbeonc 

*^r. Craaar/rira quando vt medius terminus eft adyniim extremorum, 
ha reliquus eft ad medium: Tt in his 3 .d. 1 a. 

2. quando tribus exiftentibus terminis, medius,T'nutn 

extremorum pariexceflufuperat,Sc ^ reliquo fuperatur«vt in his3.d,p. 
•j. H<r/wa»/ra, quando eadem eftratio maximi ad minimum, qu* eft 

difierenti* inter maximam & medium, ad differentiam intermedium 
&minimuiq.vt hic;. 1.3.6. _ 

4. Hanwawfci/iirawraria, quando eft vt tertias terminus ad primum, 
ha primi cxccffus ad exceflum fecundi.vt hic.<. 5 , 3 • 

f, Cetmetricd fiiteitiwU , quando eft vt tertius terminus ad fecundu, 
hapriroiexceirusadexceflumfecundi.vthiC:j. 4 'i‘ . . ■ sl , 

6 , Quando vt fecundus terminus ad primum, ita primi etccUttS ad ex- 
ceflUmTecundi. vt in his.<. 4 .i. ^ 

Hasintermediqtatcs prima acprfccipua eft Geometria: haec emm 
tcftePappo,& fei^amac alias omnes ex «qualitate producit, differt me- 
dietasabanalogia,quod omnis analogia fit medietas, fed non contra / a<> 
dditenimaliquid medium effe , quod extremorum refpedu none® 
proponk)oale:velati in his numerij. 5,2.1. • 

• 

PropdrticiuUita/. 

-OsmrthntUw eff diurm praftrtUnim mtiMptandum 

^ muntiUtemhtbilHcU. . . .u f ' 

•Datisenim duabus quarnmcunque rationum propomombiis, necei- 
fariovna maior autmifior eft altera, aut illi «qualis, habimdo autem it* 
Ia, qua fefe «qnaliter.quando funt «quales.refpiciunt, vel msequaliter, 
qnandofuntiuxqualea. Vocatur ptoporWonalitas , fiuepropofitionuns 

• DiukJkuf 
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l^uiditurin proportioaili«tem«quaIitfltis>Sfirt*6ujJitatis.attju«li- 

tatiseft quando proportiones du* quf conferuntur , funt inter fc*--l 
qualci inter feinaj 

PropOttionalilas inxqualitatis, inbdiuiditurin propoYtionalitatcm 
maionsinxqualitatis, & minoris inxqualitatis. maioris inxqualitatiseft, 
quando maior proportio confertur cum minori , minoris mxqualiiatis, 

quaudomtnor proportio confertut cum maiori. 

PrtpMio»»U'*ttmgrit»c,nfiatm effi . 6- contineri f»h nomine rotionit ex 
retiontbm compefite^ontendit Alexin^ Syluim,in extmineanadrotnr, P. Creqo- 
ry, qnoiquom non reai&forutn geometrici idem offernerit, ojiendom cop%U 
tmo hutm ubri- • # ^ ^ -r 


•iJ 
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PARS S EC VNDA. 

Errores Euthymy Grammatici de Proportione. 

Vrfus hic» vi in rationis dcHnitionc, nirpininse ballucinatur Gram- 
maticus. 

P^gi'7y" tabularrf proponit progref. 
iionum rationum . ^nic-in margine vi- 
dere eft;prim.icft rationis duplaii alter.a 

• 3 9 ^7 6/ »43 ^'''plsritcrtfaquadruplx: fit ficdeincepsi 

I I I 1 I 1 j mox hxc addit :?//«<» 4»/rCTV»«l# 

tnndnm , cnit^nc ex hit rotionum progref^ 
1 4 l(> (t4 ij6 1014 40^6. fionihmrdtionemc/tm fux feriei (^•progref- 

* • I I 1 I I fionii rttione folnm compsrtri pojfe , itd vt 

/‘^f»’'> 4 >'*'»i 4 tionemhecrdfi«ddi/l{mr 4 - 
tionem&vtcilpmobtmetLtyiiillt tntem nudo diherf» progreptnU rttioiUsii. 
terfecomptrdrtpoljMnt.vt^uammerferotionm hohetnt defiuuHtp . qu^Hip» 
iltarnm dtfferentulit rotio jit notiffimt-.qiure rttio 2.ddl. qtut primi jeriei primi 
ejl , incffdbilem r At Unem hobet non tentum tdrAtioniyAdi.qimprim ejl feriei 
[ecundA,JedAd omnes aU<u feriei fecididertU (f queru 6-tjmtitos. hocAutem 
inde eutdens ei( queddumdiuerfuru proffef tonum rAtiomeeper qiiAm(uitqut4tem 
minort mtnfHrAtmi/iulH pUne inuentnqmeMnMqnSi *virdmq\ €jc4^'t^fUtatrt 
pUnum ittqueeji omnes diuerftt feriei ritionesinter^fi ege tncofemfeT^^^phicf,.!. 

Hinc pag.iSS. proportionem fic definic : proportio esi eiufdem progrego- 
nis rAliottum,rAiionis tquAlitie lii ;j|. . ;i * 

Moxfili immemor ‘ObmngitidiuerjArumuiiieMprogre^iettf^iffAiioneTin-, 
ter fe comporAri fofuntfed Abjque vlU vfu eg etntemfUtionit concinniute.-qtf 
eniminprimorAttonu feru retio 4 ,udt^ dnpU ejl rutionu tUdil.^ciilirij^ 
retionu ferte ^Aiio q.udydbipUeSritutifi.j.Adi. H*c ille, iqiiiMtpline'*? 
ageometrk6. . ,■■■■- 

Vnicuscralli (limi erroris fons , quod non intt^bgat QtypunaticuS) 
quid (It titionem vnam cpm alterni conferre jec^o 4 u)t) 

quantitatem, quod nil eft^iud qiiam illas inter le comparare tffcundui^ 
Qualitatem fit insqqaljntem : cqmqpim ratipoes-Itut.ver«f}uantiq^ 
,tes,vt oftcqfum cap. i .ttqjus,po(Itis 4uabut rationibus quibqfcunquc,n»> 
,ceilecll vnamaltera maiorem aut minorem ede, aut illi atqQem/{ iiu!* 

' C cfceiTus 
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excefllis Ille aut defe<aus,nnmeru exprimi poflit Gue non: porro relatio 
illa duarum ratioinum fecundumeflcaequaleaut inaiqualc icftpropor. 
tioiqueraadmodum ratio , eft relatio duarum magnitudinum quarum* 
cunque eiuidem generis, fecundum eflesequale aut in*quale: 

Hinc non Iblum rstiones feriei prime , comparari poflupe cumom- 
nibus St fingulis rationibus feriei fecunde & tertie , fed cum omne* fint 
rationabiles,effabilera habent proportionem. _ . . 

Quodadditrationemv.g aadi. incommenfurabilem cllc rationi 3. 
ad i.quod communi careantmenfura .plane falTuro eft Scageometricum; 
neque intelligit grammaticus que aut qualis rationum fit menfura- Ra- 
tionum multiplicium, eadem leraperSc in omnibus communis mdnfura 
eft, ratio equaliutis i ad i.ficut vnius numeroAim communis eft men- 
fura: portb ratio 1 adi ter per additionem fumpta, metitur rationem 
triplam 5 adi, bis vero fumpta' metitur rationem ladi. * 

Falfum item quod ratio 9 ad 1 dupla fit ratibnis 3 ad i. huius enim du- 
pla eft ratio 6 ad i, tripla vero ratio 9 ad i: fed de his fufius alio loco. 

CAPVT QVARTVM. 

Dc natura 6c muncredcnominatorum,rationum ac pro- 
portionum numeris exprcfTarum. 

.PARSPRIMA. 

Dedenominatorerationit. 

D Eoominator(quem alij nomen, denqminationem alij, Euclides ve- 
ro St Butocius quantitatem appellant rationis) definiri i Geome- 
tris hi$(bletverbis:nr»a»»i»4/»rr»»3|^»er4/w»4, tfimtgnitud» 
tXfrimit btbitnUntm uHectdtmtU termini td confeqnentem. 

At melius meo indicio , fic definietur: dentmintttr cninpfne rttunk efl 
mtgnitndeijn* exfeimit 4 fiuuaiutem ntienit. proprium enim denominato- 
rum munus eft exhibere , quanu fit ratio , dupla v. g. an tripla Scc* 
porro exhibere habitudinem antecedentis ad conftquens idem eft ac 
exhibere rationem, nam habitudo antecedentis ad confequens , eftipla 
ratio. 

Ratio/}uantitas radonis.St denominator, in re vnnm idemque funt: 
differunt tamen , vt philofophici loquar, paenes modum concipiendi.- 
Sint v.g. duo numeri < £t a.hatxrado (eu relatio 6 ad a, eft ratio, quan- 
titas illius, eft ede triplam.q uod vtique eft cflentiali ter relatiuum, & idS 
in re cumtatione ad 2. quia vero denominator eft illa magnitudo quae 
quantitatem illam exprimit , neceilario denominator in (•debet efie 
quid relatiuumjimpc^^ileenim eft, relatiuum vt tale, exprimi per a^ 
iolutam. porro in hoc differunt,ratio,quantitas,denominator, quod co- 
cipiendo reiitnem fe» htbttndinem tmtecedentit termini td ctnfeifnentem, 
attingam explicitevtrumque terminum . referendo vnum ad alterum, 
dum vero concipio eandem fub nomine concipiam rationem 

illam quali abftiaftaffl,8r per modum alicuius abfoiuti , non attingendo 

ezphcke 
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explidteterminosAUt illos inter ie, conferendo, denique dum eandem 
concipio fub nomine concipiam illam pet modum lignia- 

licuius quod quantitatem rationis repra:rcntat. 

Finis dcnominacoris eft, vc per illum, tanquam per aliquid magis no* 
tumdediicamnrin cugiiitioncm quantitatis rationis minus notam, hinc 
in numeris denominator rationis v.g. 9ad 3,eltiplailla ratio, ad mini- 
mos numeros dedu(!fa., nimirum racio5 ad i.quia hi numeri notiores 
funt,maioribus. feribi tamen pro denominatore , tantum folet nnmerds 
), antecedens nimirum rationis 9 ad J ad minimos terminos teduiSa:, 
quia ille fuificienter nos inducit in cognitionem quantitatis rationist 
quare ille deinceps denominator appellabitur. 

Prima denominatotis, rationis numeris expreilse , notioeft. g 4 
vnilM*iJtHtmiHtt»reni,it*nnfit]utttsrdtunuttrmi»tUi eH ud tH- 
. ratioqua:uls 6ad'2. denominatorhuius,eIlnume- ^ * 
rus j,quiahicoftendit'rationem 6ada efletriplamifuppoDe tribus, vni- 
catem: quoniam denominator rationis 5 ad a, in reeft ipfa illa ratio ad 
minimos numeros dodra, erit ratio 3 ad i eadem qute^ad a. igitur vt 3 
adiica 6 adz,2tvtiad3 itaiad ^.hioc 

Secunda oritur denominatoris notio ab EutodoinUenca : demcmimdttr 
Tiiiiifi»>ni»eTdtidnu duilmin ftdducit dnticedentem, 

Afluinatur eadem ratioqua; fupra^ad a, cuius denominator eftriume- 
rus 3. dico 3 duCta in z confequentem rationis terminum, produceret 
antecedentem, cum enim deve vnitasad denomioatorem 3, iuacon- 
fcquens, ad t antecedens, denominator 3, du^us in 2 confequentem, 
producit idem quod antecedens t dudusinvnitatem .-at6 in i produ- 
citantecedentem t, igitor & deuominatot 5 du^us in confcquciKcm 2, 
pruducitantecedencem 6 . 

Ex a liac notione dcmouftrantur fequences dux propoli tiones. 


Dj 

E4 


I. 

^lHtddtTdtitnesK>ftdB,CddS, hdbeHtes commane 
^^confiiiaens-.dicordtidnemABtJfe ddrdtionemCBfVt ” ,p 

Aeffdd C. ^rg 

Reducatur vtraque ratio ad minimos numeros, 

8c ratio quidem AB reduda lltadDF, CB vero ad EF: erunt numeri 
D, E denomiuatores rationum AB , CB : quia vero denominator D du- 
dns in conrequentem B producit antecedentem A : itcmdenominator 
Edu^s in confequentem B, producit antecedentem C,erit vt Aad C, 
!caDinB,ad£inB:rc(lvtDinBadEinB,iu DadE, igiturD cRadE 
vtAadC,atque vt D ad £,ita ratio AB ad rationem CB ,quiaD8c Eil- 
larum funt denominatores,igitur vt A ad C ita ratio AB ad ratione CB* 


I I. 


C Tnt dan rationes dd B, A di C, commane habentes antecedes. ^ 

diee rationem AB ejfe ad rdtiostem AC,vt Ceji dd B. gjj 

Fiat vtCad A, ita B ad O. erit igitur inuertendo vt Aad C 
iu Dad B, St Aad D Vt Cad B. item vt ratio ABad rationem 
AC,itaratio AB ad rationem OBiled ABiatio,pcrprxced.eft 
ad rationem DB, vt A ad D: igitur fic ratio AB eft ad rationem AC, vt A 
adD.ideftvcCad B. 

C a PARS 
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De derfOmlrf4tore Proportionis. 


■u. 

‘rr :J 


D EM»mii$/Utr cmufqitt nsgniHfdf qn* exprimit quextitetem 

pr,epertuHit. 

Sit quzLM$ proportip rationum v.g. ^ad a. 8 ad 4. reuocecur vtraque 
ratioad minimos termioosi nimirum ad rationes jad i.aadi.proportio 
rationis 3 ad 1 ad rationem a ad 1, in re eft verus denominator proportio- 
nis rationum ( ad 2^ 8 ad 4. quia vero ratio j ad i.eft ad rationem a ad r, 
yt 3 ad a, per primamprxcedentis partit , erit radn^ ad aad rationem 8 
ad 4,vt 3 ad ai 4 r ratio 3 ad a, denominator propoctioais rationum £ ada, 
8 ad 4:qnia ratio3 adail(erquialterantmirum,cxhibetquanptaten)pro« 
portionis rationum 6 ad a»8 ad 4 ci{e fefquialteraio. 

Hinc patet dcoominacorem proportionis djuarum rationumdn re 
quidem ciTe eandem proportionem ad minimos numeros dcdu^ami 
/cribiramen3cdici poiTc deoomioatorem proportionis duarum ratio- 
num efle rationem lUarnqme reperiturincer antecedentes tertmnos ra- 
tionumad minimos terminos rcdudarum,qua{D deinceps denominato- 
rem proporcionu m appellabimus. 


A6 
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Prima denominatoris proportionis notio eqxeliu- 

tU efi eidexemineterem prepertienu , vt cexfeqium prppertitxu 
termitixt ul txtecedentem terxtixxm tixfdem prtperiitxiif- 

Sint AB,CD duae rationes quaicunque . quaercr 
du( 3 a; ad minimos numerosjfitu rationes Aad G, F 
ad G, erit proportio rationum Ead G>F ad G, inre 
verus denominator proportionis rationum A B,CD:quia vero ratio E ad 
G eft ad rationem F ad Gvt E ad F peri, partis przcedentis , eritratio 
Ead Fetiam denominator proportionis rationum AB>CB. iam verofiaf 
.vt Gad G vnitas ad vnitatem, ita Fad Hi erit H aiquale F & tatip HF x~ 
qualis rationi G ad Giitem ratio Gad G eritad rationem EF,vt ratio HF 
ad rationem EF. atqui per primam partis prieced ratio HF eft ad ratio- 
nem EF vt H ad E> igitur ratio G ad G eft ad rationem EF vt H ad E. 
quia vero Hefta:quaIisipliF,critvcFadE>itaHad£, fedvtFadEita 
ratioCD eft ad rationem ABi cum F llt denominator rationis CD,Sc E 
denominatorrationisAB, igitur vt H ad E ita ratio CD eft ad rationem 
AB.TedvtHadEtta ratioGadG eft ad rationem pF. igitur ratio GG 
(nimirum xquatiratis}eft ad rationem £F( denominatote proportionis,) 
vt ratio CD (confequens proportionis terminus ] eft ad rationem AB> 
CantecedcDtem proportionis tertninum.]hinc 

Secunda oritur denominatoris proportionis notio:i/r/t»w/»</vr^s^»r- 
tiexu daUua incenfeqxentem priportienit termixnm,pred»cit enuctdtxttm. 

. Ei Sint dux rationes AB. CD , & rationis AB deno- 

^ - minacoriitE, rationisvero CO denominator (ic F. 


Gi 


Ba Dl F£ 


apponatur ratio xqualitatis G adG. per i. notio- 
nem, ratio xq uali tatis G ad G eft ad rationem EF de- 
Dominatorem propiortionis , vt ratioCD, confequens proportionis ter- 
minus , ad rationem AB , antecedentem eiultlem terminum : quatuor 
igitur rationes illx funt proportionales : igitur ratio G ad G duda in ra- 
tionem 
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tionem A ad B>quarta in primain,producitidem quod ratio EFdudain 
rationem CD> tertia in fecundamried ratio aequalitatis G ad G duc^a in- 
rationem Aad B producit rationem AB,i^itur& ratio EF(denominator 
proportionisjdu^a inrationemCD{con(equentem proportionistermi- 
Dum)producic rationem AB, antecedentem eiuidem terminum: 

Ex h^c notione feqHcntes demonjlrantur propofitiones* ' 



C//*/ dtu qtuuis rationes JS,Cfi:Jietque vt D ad C ftaS vj 

^adEJico ta tionem AE duUam in rationem CDt prodit’ ' 

tere rationem AB. A^ C4 Gj 

Rationis AB denominator fit G, &CD rationis H4 

denominator fit H:per a. nption'cm ratio GH du^ in rationem CD 
producit rationem AB; Rurfom quiaeit vt D ad C ira B ad E , eritratio 
pD aqualis rationi EB , & AB ratio ad rationem EB ficut AB ratio ad 
rationem CDrfed ratio AB eft ad rationem EB,vt Aad E.exante dcmo- 
ftracis^gitur & AB ratioeRadrationemCDvc AadE: fed AB ratio eft 
ad rationem CD, vt Gad H, igitur A eft E» vt G ad AE ratio aqua- 

Esrationi GH; atqui ratio GHdmfta in rationem CD producit ratio- 
nem AB, igitur &AE ratio du<fta in- rationem GD producit rationem 
Ab* 

Hinc fequitur rationem A ad £ aqae ejfe ^enominatorem proportionu ratio^ 
num AB^ CD^ quamfit ratio G ad H:cumratio A ad E eadem fu qua G adH nO’ 
que refert quod ^ non [it ^nominator re(^elU rationis ^B foUtariefumpta.ne- 
que E denominator rationis CD feUtarie fnmpta > quiu ad proportionum denomi* 
natoremnil alipdrequiriturtquam vt ft talis ma^nitude^qua proportionis quan^ 
iitatem exhibeat ^quod aque facit ratio A ad E quam ratio C adH^cum fademfit, 
litet termini magnitudine differant : deinde rationi ^ ad E aque conusniunt 
notiones denominatorum proportionum ac rationi GH.nimirum ratio aqualitatit 
ita fi habet adrafionem AE ficut ratio CDadrationem Ap, item ratio Ag difila 
in rationem CD confequentem proportionis termiuum^roducit rationenu AB an*- 
tecedentem eiufdem terminum, 

II. * 


€lTntduaquauisfationesK^S^CDy(^ fit ratio TG qua du- • -c * ' 

^Sa in rationem CD producat rationem AB» dico ratione * 

j 4 B ejfi ad rationem CDvt Fe/ladG, A9 C8 ff 

Fiatvt D ad C ita B ad E:per praecedentem ratip ® 3 G 

AB producitur ex ratione AE dudain rationem CD’, & ratio AB eft ad 
rationem CD vt Aad E:fed ex hypothefi,eadem ratio AB producitur ex 
ratione FG duda in rationem CD , idem igitur producitur ex ratione 
AE in rationem CD.quod ex ratione FG duda in rationem CD.igitur 
AE ratio ajquatur rationi FG,eftquc vt A ad E ita F ad G : fed vt A ad E 
Ira ratio AB ad rationem CD;igitur etiam vt F ad G,iu ratio AB ad ra- 
tionem CD* 

Hinc etiam ratio E ad G denominator e fi proportionis rationum AB^CD, 
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»» denatvra 

‘c APVT SEXTVM. 

Denatuta& muncrcdenominatorum, rationum ac pro- 
• portionum irrationalium. 

Q Vx praecedenti capite didlafunt de natura Sc munere denorainatev 
rum rationum ac proportionum, numeris expreflarum , omnino vni- 
ucrfalia funt,3c denominatoribiis rationum ac proportionum irrationa- 
lium couueniiirit- quemadmodum enim rationes rationatesincotan- 
tutnab irrationalibus differunt, quod illa numeris exprimi poffint , has 
vero niJnttem, quae differentia eilentiam &: naturam rationum non im- 
mutat, ita magnitudines qua: vtrarnmque rationum ac proportionum . 
quantitates exprimunt-aJflentia & proprietatibus non differant : miia ta- 
men nonnulla iri irrationalibus animaduertenda. malui eaquae de narunt 
dcnomlnatonbus didenda funt.fpeciali capite profequi. 

P A R S P R I M A. 

Dedtnominaiore rationis irrationalis folitarie fumpta. 

D ico I. nulla ratio irrationalis, proprie reduci poteft ad terminos mi- 
nimos; cum enim rationes illa: inter magnitudines cxiftant conti- 
nilas,qdemadmodnmillx in infinitum fubdiuidipoffunt, ita rationes il- 
lariin minoribus 8t minoribusfemperterminisexhiberi poffunt , neque 
erit vfpiam vbi fiffatur : htc tffertu , rttionibus ctum rdlioxulibutcenHemt, 
exfrre^s. 

Dicoa. nullaratibirrationalis , ad alios terminos reduci poteft,qui 
prioribus prirfefunt notiores; cum cnirh omnes rationes alicui irratio- 
nali X()uaIes,irratioriales quoque fint fali.is enim eadem ratio rationalis 
limul efTet,8t irrarionalis)omncs termini ad quos ratio irrationalis redu- 
ci potcft.intcr fefuntxqueincommenfurabilcsicum igitur eadem vbi- 
que terminorum fit intommcufurabilitas,nihil eft ex quo horum potius 
quam illorum terminorum habilildo.per fc notior fit. 

^ p jililer htc in re fentit R. F.Fincentiue Ltoltudur,pHttli{ut rttitr 

——nem reSU lineis exprejftm^er Ji notiorem ejfe , qutm Jit eodem fer 

^ M fnfeTficiestutjoUdtexfrel}t,eoqnodltneelimflKipmtm&uni- 
rtmdimen/lonemhtbeatfiferfieiesveroduot,(i' Jolidttresobtmetnt-fed boni 
illtus venii, plttroliUsiOt dimcnponiim qntm {nferficiet & folidt inuolunnt, 
nullo modo tjfertionem idim probet , eat contra nofirtm tuincit. eUocnimqHoi 
oJlveriJiimam,trini dimenjione conUentfilttUtbini Jiperficies , linee vniced" 
JtmpliciJfimi > en idcircorttio lineet^ edlinetm B,fer ^ nottorejl.quemretin 
folidt Ced /olidam Dtaallo modo, licet enim retio /olidi C ed folidum D fit com- 
fofite ex‘retione tltitudinit, ed eltitadinem.letitudtnis ed latitudinem , profana 
ditetis ed prof»nditetem,temen nalle ex tribm per fe natior rfi duebus rcUqnit, 
eat compofite ex tribus, vnde neque hec innotefeit nifi ex dletis , /icat nec rasio li- 
nened lineem. 

j, Q Dico 5. dataquauisratione irrationali ,nihildeterminatc 

autcompletb de illa fciri aut enuntiari polle, nificxhiiius 
® ^ cum altera comparatione : efto AB ratio diametri ad latus 

quadracit 
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quadrati,'camh£c terminis per ie notioribus exprimi nequeat »con- 
dpiendo habitudinem A ad B, nulla de illa formari poteft enuntiatio nifi 
identica,ratio A*adBeftratioAadB|ieu ratio diametri ad latus quadra- 
ti, & prxterea nihiUt fi ratio AB conferatur cum alia quauis ratione O 
ad D, tunc demuift aliquid de illa enuntiari poteft-; nimirum ratio AB, 
maior aut minor eft ratione CD.aiit huic squalis. 

Dioo 4, denominator cuiufque rationis irrationalis ( qualircunquc il- 
le fit) nullum vfum habet refpedu illius rationis folitarii fumpt® : cum 
enim munus denominatoris Iit, diftindlc exprimere quantitatem rationis 
tanquam minus notam per aliquid magis notum, nulla autem ratio irra- 
tionalis reduci polfitad ali6s terminos magis.perfe notos, riuUa quoque 
ratio in aliis terminis dari poteft, qus munus illud denominatoris wp- 
plere poteft. vnde fiue detur denom'inator aliquis,fiuenon, patet illum, 
fi detur,nullum vfum habere poflerefpe<ftu rationis (bliurii fumptx; 

Dico 5. rationis irrationalis denominator in re eft iplamet ratio , in 
iifdem quibus d%turterminis.patet,quianulla ratio,in aliis terminis HUus 
quanntacem clarius & notius reprefentat. 

PARS SECV-NDA. 

De dinominatore proportionit. 




• - • 
^TOta I. quamuis du* rationes quae conferuntur lint irrationales ,ita 
vc neutra numeris eimrimi pofiit, non idcirco illarum proportio- 
nem cfle irrationalem , fed polTe efle rationalem , & fubftde irratio- . 


naiem. • 

2. Licet nulla ratio irradonalis,aut illarum ptoportioirra- ^ , . 

tionalis reduci pofijc ad minimos terminos, tamen vt in ali- . ^ 

quo fiftatur, tunc cenferi proportionem duarum rationum ^ 

ad minimos terminos reduci, quando duae rationes propor* ® ^ 

tiooem conftituentes, reducuntur ad commune conieque'ns,non quale* 
cunque ,• fed ad tale, quocum comparati antecedentes termini, &ciuqc 
rariones fingulas.zqualesearumfingulis quaereducnntur:fint v.g.ratio- 
nes AB,CD,fiatque vt D ad C>icaB ^ *E, ‘ericB commune confequens 
quasiitum. * 

PARS TERT1*A. . 

Delnuentionedenort^inatorftm^ratiomminationaSuT^ 

m , • 

* 

quod fient dum rationes rationales, quantitate ^ 

continda v.g. linfeis exprimimus , puta rationem 3 ad 

I, lineais AB,qoamcunque lineam liceat afitimere pro vni- 

tate,modo reliqua qux antecedentein terminum exprimit, illi fit pro- 
portionalis: ita in rationibus irrationalibus,quccuoqUe'linea afiumi pofi» 
fit pro vnicate, modo reliquae quae cum liac comparantur, fint ^pbr- 
cionaies:pam ficuc vnitasnumericarupponicur/proquandtacedigicali, 
palmari. pedali» cubitali l!?c. quamuis illae maguitudioes iacerle valde 

diffe. 


B 
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viciiErnjDDagnitudtoesiHa: pro vnitate fupponi po/Tunt,vti 
&qu»uis aliae? ; . . At 

^ * C ' • Sicratiti qusBuis irrationalis AB: didumeft 

parte adiuiusdenomiiiatorem rationis AB, in 


3-. 


-wi::.'. 


D 


re efle ipfanimet ratione A ad Biniiiclemqui- 


Wis datur terminis , quod eft veriffimum : tamen in ordine ad rationem 
AB comparandam «ium alia, dico quamuis magnitudinem v.g. C afFumi 
pofle pro denomina torei& illi notiones omnes veri denomioatoris com- 
petere. ; . 

.. , I .. JEnim fi fiatVt Aiad B ita C ad D,erit D vnitas,ad denominatorem 
-G>vt B coofequcnscationis terminus ad A antecedentem. 

i, Denominaior C dudiusinB confequentem terminum , producit 
A D vnicatem. tum enim fit vcbvnitasad Cdcnominacorem;itaB 
confequjensad A antecedentem terminum, per elementa , D in A tequa- 
tur.GinB. . :i ■ : » . 

Nofa-.Mxi deaomindt»f C du£iu4 tnca^nfiquentetn terminum B, pradneif ante- 
cedentem A dttifum invnitdtem Dm&nantem dixi^mplscuer , producit anteeo-^ 
dentem {erminum A^ prout innumeris diCium^-cjutu in quantitate continua 
v.g. lineis AyB^C* D: C i» -B^on producit lineam fed fuperfciemyadeoque jit tran- 
fttui devhtLjjecie quantitatis ad jjec^m^.alieram : [liperfuies autem exCinB 
nequit comparari cum linea A y nifihac perfimilem dtiClum tranferatur adjje- 
ciem fupcrfiVteiy quod fi t^ ducendo in vnttatem D quod quidem etiam fit i» 

numeris y fed illa tamen differenttayquod in diiElu qui fit in nitmerislprodu^a ne» 
'mutent (jeciem quantitatis y fed maneant in eadem in qua fuht numeri produ^. 
centes. . ' • 


Exilis fcquentesdbmonftrantuf.propofitiones- ' 
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Qlnt duaratfdnesirratioHales A6,CB habentes com^ 
'^mune conjequens B.Dico rationem k^B ejfe ad ra- 
tionem CBvt A ejl ad C. ' 

^ Sumatur qujBuis linea b.fiatqucvc.A ad B ira 

t> ad ^ertt E vnuas & D denominator rati'dnis-AB x inordiuc ad hanc 
comparapdam ciini aliajationc ^ ad B.fiat item y t B ad Cira E ad F, c- 
rit vc C adBitaF advnitatem E,& F denomihktbr rationis CB. qiionia 
Din B producit idem quod A in E»& Fin B idem quod C in E; erit vt D 
inBad F in B,^ A in ^ad C.in EifedDinB eftad F in B Vt Dad F,per 
^lementa,gc.‘^\in t effci ad C in E vt A ad C , igiturvt D ad F ita A au O 
^edquia D & F denominatores ponuntur rationum AB , CB , vc D ad F 
ita racioAB ad ratioaepa CB > igitur, y t A ad C ita ratio AB ad rationem 


$ 


'trior^lX 

■T/' 


• I mi;’ : -:!.i . 

V f %fl’ 


~ ' j / • » « • • ' . «• .* r> I > . i -df ’ 

^Int dua rathtffs qqacunque p a AC h/thfintis cpnmunic.^^tti^dens 

»11; , ; » 'i' ,n f' 


-1 : 


D \: ,\^\ 'pdcorriltiQrH^npAB(lfp_adYat'tonem 'd^ 

- 1 ■ ofe in;. Fiat ££ A iuB , ad p y erit y t.Aad.C |ca b ad B ^ vt I> 

K •; ,^^,:ad A ita BaSJ.Q vtQ adBita Aaiip»atqui per-priaeceden- 
.V L 7 C-7 iqmyt A^J^itarapq ad rado^R^PB,igi;4r vtC ad Bica 

ratio 


‘i'- ? 
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ratio A B ad rationem D B , • fed ratio D B per conftr. eft ratio A C, 

igitur vtC ad B ita ratio AB ad rationem AC. 

III. 


R 

A 


Cfitt JM q»dKurtti0)tej ntM cfmmumrtnus 4 B, 
vtDtdC iit B ad E. 

Du0 Tatiantm ejft ad rationem CD vt efl ad £. 

quoniameftvt DadCita BadE, critEBrarioscqualis B D 
rationi CD:& ratio AB ad rationem C D> vc eadem ratio ABadra- 
tionem EB: fedper i. humsratio AB eft ad rationem EB vc AadB, 
igitur vt A ad E ita ratio A B ad rationem C D. 

i^Uter rurfnm hiefentit R.f. Ltotaudm; negatqae d- £ egeant dicipetTe 

denimmato''ti rationum AB,CD, eo quod nec 4 exprimat habitudinem AU 
t,neque E habitudinem C ad D. fed non aduertit vir fgregimquod JScut-adde- 
nominatorem rationis filitariefumpta nilaUud requiritur, quam vtfttciufmodi 
magnitudo quarationis quantitatem exprimat cr cui competant notiones deno- 

minatorudtaaddenominatoremproportionis rationum nilaliud requiri quamvt 

it talis fetmagnitudo,quaquantttatem proportionis exprimat, ^ eui competant 
denominatorit notiones, quorum vtrumque eonuenit in cafu rationi 4 E : primo 
enim ratio cyd E exprimit quantitatem troportioni, cum Jit vt 4 ad E it a ratio 
AB adrationem C D. fiue eadem Jit habitudo rationis <yi B adrationem CD 
qua ejl A ad E-Jccundo rationi AEeonueniunt notiones denomittatorum-.nimiri 
ratioaqueUtatiseliadratione A E, fictu ratio CD confequh proportionis termi- 
nm ad rationem 4 B, antecedentem einfdem terminum-.item ratio 4 E duUa ito 
rationem C D, producit rationem 4 iT; qua duo demonfiraui cap.c,.parte a. vn. 

de nil ad rem facit, fiue A exprimat habitudinem 4 ad B, <#• E habitudinem C 
ad Dfiuenomid enim ad denominatorem proportionis non requiritur, cuiist vni- 
cum munus eft exprimere quantitatem proportionis; deinde licet A non exprimat 
habitudinem 4 ad B, exprimit tamen quantitate iUius habitudinis in ordine ad 
hanc comparandam cum aUa habitudine: tanta enim eft habitudo 4 ad B in ordi- 
ne ad habitudinem C ad D,quanta ell habitudo A ad E: neque vrget quod 4 in E 
vnicum tantum producat terminum, cum tamen ex definitione rationis cbpofita, 
quantitas vniut rationis duaa in quantitatem alterius, efficere debeat rationem 

qua duos requirit terminos,id inquam nil vrgetinamiuxtaipihmmetP.leotaud 

in quantitate dsfereta v.g. rationum 6 ad t,» ad q. denominat ores funt numeri t 
& a abfolute cfifine ordine ad vnitatemfumpti : tamen 3 //»a vnicum tanti 

producunt terminum 6, qui non eft ratio fed coUatuscum vnttate efficit rationem 
compofitam-.pari modo lyfinE licet vnicum tantum producat terminum, tameto 
hie coHatm cum altero qut vices vnitatis fuppUt,dabit rationem eompofitam- 

IV. 

Clnt duaquauis rationes non communicantes \^B , CD: R 

fiat que vt C ad D ita 4 ad E. 

Dicorationem AB effeadrationeC D,vtE eft adB. Ruio ^ ^ 

ABeftadrationem AE vtEcftadBperx.huius;fedra- ® 
tio AE per conftr. eft ratio CD. igitur ratio AB eftadradoncmCD 
Ttceftad B. 

. V. 

S int duaquauk rationes ABiCD:&4inDpTodnci4 E,Cvtr» inBprtdn- 
cat G, ' 

D Dito 
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A 

B 

F 


C 

D 

G 


DE NATVRA 

Dirt utienem A B tjfe tirMUnim CD vtFtflad C.Fi»c 
vtDad BitaCadK.cttigiturvcDadCitaBad K; igitur 
perj.huius.vc AadKitaratio A B ad rationem C Di fed 
ratio AK compofitacft, ex ratione A C ficratione C K: 
ratio item F ad Gcompofitacftcx ratione AC Scrationp 
D B (hoc eft per conftr. C K ) igitur ratio A K ex dldem rationibus eft 
compotita ex quibus ratio FG, igitur AK ratio aiqualiseft rationi FG, 
cftqueVt Aad Kiu F ad G: Ted vt Aad K ita ratio AB ad rationem CD.t 
igitur vtF ad G itaratio A B ad rationem C D. 

VI. 

p\ Au Otusi» A tdB fjKdctiii/fiif , exhiherc dutu uliMn 
^ t]H£ fmt inttrftvt A tdB. 

Ponatur quatuis C,fiatque vt B ad C.ita D ad E-Ratio AC 
eft ad rationem BC.vt AC ratio eft ad rationem D E, fed 
ratio A C eft ad rationem B C, vt 'A eft ad B, igitur vt A ad Bju ratio 
AC eft ad rationem DE. , ,r 

6^i'Ctgftre A A o-tbBtthjmu Crtmmtiica ia htc mturtt td/erMitr 
pirtim tdei>friitiU.ftrlim tbfardt frm.vt Ubatit figett, iUt velrtftrrt. 

CAP VT SEPTIMVM. 


c 

£ 


Digreflio ad Clariir. virum A A. 


t X quo opus Geometricum R.P. Gregoriji S- Vincentio in lucem 
^prodiit, nutia Geometriae pars aequfc coli caepta eft , quam ea quae de 
rationibus traftat. videbant enim viri in Geometricis acuti, quantum in 
rationum cognitione momenti, quantum ad omnem Geometri* perfe- 
dlionem opis fuum eflernorant lijem , quam parum de rationum natu- 
ra illarumque vfu.nobisab antiquis reiidum iit : atque adeoex illis non 
pauci a;qui remm *ftimatoresaflerercnon dubitarunt , Geometriam, 

quod rationibusdiiEmilibusperindeacfimilibusiamvtatur.ex omnibus 

pr*ter'P.Gregoriumcuidebeat,habereHcminem.quodfi verum, vt eft 
ycriffimum, mirari fatis non polium, quo animo vir quidam ClarilT eum 
P.Gregorij librum,quide proportionalitatibus inferibitur, vt inutilem, 
nil notfi continentem, innumeris fcatentem falfitatibus , ipfum denique 
Auiftorem infeliciter rationes contemplatum cenfere non dubitauir. 
quod veritatis indagand* ftiidio laiftum fi eft, modeftiam certi in verbis 
requiro.fi vero quid aliud cenfuram illam protruferit, facile patior ineo 
me fupcrari.in quo vincere longe eft turpilfimum.Sc quando ClarilUrai 
illiusviri placua fit cenfur* fxpius deinceps excutiendae erunt, lubet 

totam rei feriem i principio paucis exponere. 

lam annusnonus agitur ex qtio poft opus Geometricum luciaa- 
tum,penitiusinGalliis nofei expit illius audor P. Gi^goriu^ exinde 
frequentes dodorum hominnm ad illum , & huius vicillim ad illos litte- 
r*7quos inter vir ille eft Clariflimus , quemobeenfurarum cenmtiam 

quiminlibrumdcproport.conftripfit,mcriticrgo,Cenforisnomincdc- 

inccpscompellabo.notitiam vtfit.ftuiliorumpepcrit fimilitudo; amici- 
' tlam , frequentes vttiVnquc Utterx. quia vero ea qu* vel ad propouta- 
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Wih difficuhattun fbtutiones •, vel proportioaaiitatum Explicatione» 
pcrtincbant.litterarum terminis difficulter comprehendi poierant.pr*^* 
(eitim cum c diametro oppofitis vtcrqiie vteretur principiis , placuit 
Cenibriqae in rem illam cogitarat. poblico committere ; quodipfum 
Auaoriperlitterosligoificauit; fcd& huic viri confilium vefaemencer 
platuit,eumqucapropofito ne defiftat per litteras adhortatus efttvtriufi- 
que votis hucufque temporum obftitic iniuria,& prseli difficultas. Id ta- 
men ^Oeniore inipetrauit AuifEoti vt eorum quteadornarat exemplar 
defcribi,8c ad fe tranllBitti curarit.-quacquia pluribus in Oalliaialiiiqud 
alibi communicauitGerifor.fruftraque illorum prsdamiam rexenniiim 
fperauit Auffor.bona illius venia, libri titulum, houa:que doiarinj cora- 

(«ndium,fidelitcr hicappobam:NoroenCenforisnonedo,tumquuliia 

necdum in lucem ptotuliMum quia, vbiea intelliget tam ab omni veri- 
tate aliena » Vt fequentilmsoftendam capitibus , ilk)rum nofeiaudoe St 
haberi nolet, libri titulus efthuiufmodL 

A.A. TRACTATVS DE RATIONIBVS 

In quo quMunquetum Euclides in quinto 6lementorumli^ 
bro de rationibus ftmplictbus , tum alij de fimplicibus 
compofitispropo fuerunt, quindecim ‘Theorematis compre- 
• henduntut. 

V nacumCenfitrainte^ilthri de pfopoftionalitatibus,quem 
in opere geometrico de quadratura circuli inferipto, tn[er~ 
uit R,P. Gregarius d S. Vincentia, 

Et confutatione eius tum circuli tum hyperboU ^uadrattt^ 
rarum, 

Dodtrinae noua: dc Rationibus conipendiutii* 

iitijiut I. r*tltnes verii efjt megnitudluts , quod tu vertqHuttP- 
UtufrcfrittM eonaenitltfofe fiUutteonfidertri fttMudKm iMm d- mt-i 
nm,cum dentur rttituis iliis mtiorts vel minoret. 

t. Tum inquire ex frefrieutikus rttienumjn quo eum utiis mtgniludiniiui 
teuuenisnt-d inUenie rutiones fegui fregrejjienem <^rithmtliedm,qutudo ter- 
mini gequuntuT teometricum-.vnde cum omnes prigre (penes SrithmelicM ftnt 
frefenientles,efiende,ltco rutienum poft fumi qtumlihetpregrt^onem urithme- 
ticum ,quuens reprufeniet ; iUvsrttioHes eUm ferutnt inttY fiptopertienemi 
qutmferuont differenti* progregienit orithmetic * , reffendentu terminis retie- 
tsum,quipregreg;enem geometricum conpituunt: qu* eum nihil tliudpnt quum 
numeri feu qkuntitutes,qu*s vocunt Logurithmos, ex tegurithmorum preprietu- 
tihtst,quu de rutionihmfciriptffunt, deduco. 

j. g^mu-ttere tum tegurithmi,tum rutiones optimi reprufeutuntur per ^utU 
hjperbolicu^u* u teilU utteri ufymptete puruUelit, includuntur , ( vt ium de Ugu- 
fithmit netutum uliis,d- nemgimeP.S*r*ff*)qu*hsuufquediBufuHtffiupernn- 
tnmsffue per Unent, optime per hjptrbolumconprmuhuntnr. 

. D » 4. Offend» 
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4. Ojltttdo d(indej]ttodT 4 U» tqatUutis , nnlUm h/ibest ^ntUttemi fedf!t\ 
ifMMfi zero vel funUtimctim inter ditts numeres mfngUs, nnlU fit leitrithmorum: 
differentitiUem inter dtut nijntles linent nulinm jpntium hjperbelkmm inclatU- 
tnr-.Vndecnmrntu qutuis imnqnnlittiis tliijiitm qntntititem hebenti nulle na-i 
tem fit inter numerum quemuuy e^ funlium vel mhihem > nuUeiteminter pua-. 
dum (filineem retujnulLem quoque inter quemuit retionem inequeUtetk, ■Cre- 
tionem nquelitetit intercedere foffe froportionemntem retionem eqsulitetu elte-. 
ri edditem, non fecere quid meites (fic. etque hinc pendet quem mexime rnethe-- 
diu, confutendt errores quot in frolibre de propett. eeeumulnuit Grepfrimi Su 
rincentioinem ex i fzproptfittonihm vix yo vere fant , eeqaevt plurimum, 
nete. 

5. rnde feqnitur sqned Buclidi eduerfetur, inter ^ meurtmefferetio-. 
nem, queminteri & z'.cummeiorftt differentU legetithmorum-inters & 
quem inter i (fi 2. '.que cunenemo heliemu eduerterit, non mirum,/ fi quende de- 
prepertionibiuinequelihm treHeturftrtvhique peccetur. ! •' 

6 . Sicut efi eedem differentie inter legerithmos duorum numerorum quomo- 
delibet fumentur.vt intefiChvel inter i (fii,nen^ \ ^ vel — j.tleeedeeB 
quantitns retienis inter dunt magnitudines fine maior comparetur cum minore, 
ftttt minor cum meiare. 

■ y. Rationes diuerfrotdina nuBomideinter fepojfunt cempaterii neque enim 
ratio meiOTuinequahittirfttefi dici meter aut minor ratione mineris inaqua- 
litatis. 

8. Sequitur etiani quod rationis compofitio nilfii ahud quamrafitnumvnie, 

[iue fiat sJditie fiue fiet ebletio:quod explicetur per duos metus contreriei. • 

9. Tot errorum vnice efi ceufe, quod Gregerm e S. y incentio rationes confis 
derauerit vt freHiones. 

Hxc funcprxcipuadoi^rinz iIKus capiraSt fuhdamcnta ; quxqaalia 
fint fcquentibus oftcadam capitibus,- quod autem lic P. Grcg^j de illis 
iudiciujii,ex ipfis quas ad Ceniurc traormific litteris, facile erit colligeret 

LitterA R.P.Gregoryad CUriffi 'virum aA. A. 

V Eneruntinmanusmcasfeliciter lucubrationes tuxdiu expedacz; 

quibus obiter decuriis, hxc habeo qux reponam:gaudeo & gratulor 
dbi corde lincero,quod nullum i mprcllbrem huc vfque natius fueris, ^ 
quieaspubliciiurisfacecet;&caruquoraei gratiahoc pronunciafe me 
cenlcasiper me licet vt vulgentur, (ed prxlo; vt iis Geometrs perlei^is, 
expedf ct refp6rum ad eafdctvel^ me vel ab vno e meis dircipulis,qui tale 
fpartam perlubenter arripient. Ex 1 72 propolitionibus quas libro de 
proportionalitatibus confcripfi, vitra centilm erroris damnas . ego vicif- 
umtotidem fUGis allero in fcripto quod ad me milifti,ptxtereaquxad 
condemnandas meas quadraturas adiunxilli. petiifti a me candidum 
relponrum,en habes mi A. A.gratias tibi pro cenfura propolitioniscu-, 

iuldam lib.de b7perboIa,ad me tranfmilu : & maiores ac didui^iores(fi 
measlucubrationes deproportional.non fubliftere docuilTes ) paraue-. 
ram gratiarut^diones, cum autem tuum fcriptum me in mea dodlrina 
data magis co%rmarit,xquoanimo fpero feres , li eodem candore quo 
prius agnoui erroremflicet meus non Iit J de tuis iudicium meum fcrip» 
Ierim. Crudeles difficultates milii inciderunt dum librum illum commi- 
nifcerer; fed Deo lausdnues tandem nubi in poriffimam dotftrina: con- 
firmatio} 
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fiitodonemciiaferaritific etiam ite mota: difficultates, obvifasime 
folutiones.parcm exitum fortitac fime Vcritatisiiltercfle exift.mas , vc 
gMmetras de erroribus iqui in librum meum irrepferuncadmoncam.ne 
tortem cos impio^nt.-faccrcm , mOremque tibi gererem li eos agnof- 
arcm:nec mihi obelTc ccpfeo tam alturo hucufque Geometrarum fi-’ 
lentium, qu^arbitraris pluribus tore pra:iudicio.-fiqnis Gcomecrirea- 
roin^ancfibifcribcndiati&m arripuerit (quod auidiffime expedo) 
vcl rnthcoccafionem pra:l^bit rationum materiam penitius Intuendi, vel 

mea variorumnonrc<aisfufpicioDibus.eximendi.qu* de fcrtpto Patris 

^r^* admnda inn tnio, e.dem relinquo , ipfe fibi . fufficit: *utem ha-' 
betdodlrinamque, fediocalamus:etiioti deerie, ficum probiimui, vt 
qu*Mn.reae^nat»flKrint,ab errore »indicet&c.cnanimi mei fen. 
Ium babesqa libere pronunciatum.atqiicille quem feriptum tuum con- 
tinet, vterqnein eo conuenimus quod Geometiiam illuftrareM pro- 
mouerc intendimus, com mittamus nos igitur communi totius orbis ar- 
bitrio.vti tpniitucontraduaionisliberi-maneamus iis animis inter nos, 
quibas elle non ita pridem cepimus &c. 

'H^h,,tt^uUa,riwdKmM R.P,ar^g^f, nuUtnimiperf,riMt»i^tnce. 

mr: . . , 

CAPVT OCTAWM. 


DigreffioadEuthymiutn Grammaticum 

■ ‘ii 




pSthoc Grammaticis nonnullis, non quafi pr*icriptione'( 

fed veluti ex ha:reditate ius.in alienis fcalpturire feriptis \ qu* non 
intelhguntawoder^.de commate & punx2bo,de voce ac nomine , de lana 
caprina non Tecus ac de orbis imp^o decertqre ; de fuo nil nifi quif- 
quilias & imgis proferre pueriIes.quoddum egere, tum vero quafi loui 
folmen exterferint aut Tygranem bello ceperint vt Romanam Rempu." 
b icam diuturna tyrannide liberarent, mirificefe circumfpiciunt, ar,. 
plauduntipfi fibi,& quidem Ibli.domi fbrifijue.in mufato ac foro , voce 
&:lcripns:hincad faftidiuo] Senaufeun, &rputavfquc pulmonum 
autlimiles locntidem tibi voces occini incclligcs! 

apfeM0 , 

Velermvuu,firihendi$m diftermntttvt h4ie$im ve/tjlt codice memtrM- 

maceg, ^ 

JfrgHmcntM^0flimimemtrtHo,4agmenu. 

InefUhM fonttMtuode^He corfupu: pro verte/uUUn ri 

lutOuc.detitdeeicadVoce&f,firiio,ntifujtSa, * 

NoHviJ»hocCog4uinu(,reffitueHd»m^evert»m!iU^rni, 

Cogdommiitpritee^coir/»/?. 

Ito cmendoui leifionem qntm omnis hobcbtnt. 

Omnes mole Ugekont d" dsjlinguebont. 

j^d hzc, nulla pagina, gratcula voce caretiqnod fi audoris Grasd trl» 
terba. proferendi fit occafio.qua: latinedeinde fubliciantur, folem nimi. 
digito atcigerc.ineslum ituri, dominus fi iuflerit. ♦ 

Fcten^ tamen vteUnque Grammaticalis hac ellet oftentadOjlcu po- 

D 3 dus 
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dus ibe 0 tu,nifl in oidacs alias fcieniias, quas vix ^limine confpexeKi 8 C ' 
primis vcaiunc kbris delibarunt > paedagogicofupercilio, aedidatoriS’ 
incurrerent potcftate. vnum dumtaxat alterumi^.ex hoc genere in me- 
dium proferam, £c primo quidem lofephum ScaUgerumds i Gramma- 
tico ducatore philologo, facfusrepentc Geometra, eo arrogantiz ac - 
vefanizdeuenittvt ArchimcdeminlcititeSr paralogifmorum gccufare, 
Dinoilratum pla^j reum agere , Heronem Sc Apollonium offentationis 
argutire,£ratofteDis Sc Nicomedis przciara ad cubi duplicaturam in-. 
ucDta irrtd^e , Prifeos denique ab vno fe vinci omnes pronuntiare 
feribere nooerubiuerlt.-at oon impune bzc ipii cedit arrogantia: fauiuf- . 
modi eni(bminerual,exmerito.tuiit, A BarthoJoiiiedSouuero , aliifqus ' 
przctvns id rcmpojiS'Vjris ; 0m»iam.agetmetrjtrmitiafcitumittfinu* inter- 
utUt fuferam hfifhM SctUftrtbifrahmttmmum qiutijmp/ aitit 
enmnp.anpis^ ne Orppttitijaidc0ti»aa extepto ttyituu infuUelt- 

ntentktpeUwtrick^^i:, ifi ■ . .‘i- 

; lofephiaCrogantUni^jciadfantiam intolerabilem, pzne hoc anno fu-' 
peraiiit Euthymius grammaticusj,.in omni litterarum genere lofepho . 
longcaufdri^Urus yltra.crepidam iam.pridem fuotW^rciea typis euul- 
gate«vi«iseft>.<|ux homini /imo velijncidere potu j/L*, nemo qui iilz(b 
cft cerebrb.crediderit. audite quotquot eftistoto orbe geometrz, audi- 
te ThrafoDifmos Gramatici intolerabiles , calumnias in optimos quof- 
que Geomctras jnfigqfcS’, moii/lrbfoi in tota C^o/^etria errores , quos 
omnes Caftigare fi quis voluerit, Augizftabulum expurgaritciciusiqua 
ill<)SvelnumcrariMdcoflullapa;ni;‘,e(t paginai quz non tot ftupcodai 
hallucinationes. &: ineptias, quot lineas St pzne verba contineat, paucu- 
la cx/ingplisgcncribusdeligam.vt ea leifturi qui fuac,intelligant, quam 
ex merito & vero hak a me didta fltib 

■;i < i'" 

- .11 ' nv. i ^hrafpnilmi Euthymy .Grammatici 


'pRziationem ad leiSorem, his orditur verbis > ^^upd erhit UtterUmgdn^ 
■* dealffefitritat grata memaria recer/ttlur. Primi niim Geemetricarnm ratia^ 
num. Ifges in natura deleximMi^ faifta prepefiiianei in ea Lira inaenimm, queim 
7tU/ma anliaiutatit diaini viri,PylhagarjUtEndaxm,E»tLdet ex cutegyptiarnm 
ef Patriarcharum inuentie candiderunt, amnium autem ficularum pracipui phi- 
lafaphi aefipiintes legenda examinarunt, 

hior vbi fe Chnitophoro Columbo noui orbis inuentori/romparauit, 
hftC fubiungit. §t^ fi vel tanta mima inuentam nallrum cenfiretur , quanta 
maitueH faljum inuenij]e,quad amnes fapientes verum credebant, quam naui ali- 
quid in ea reperijfe.de qua multi ante dubitarunt , tamen Dea O.M. humilli- 
rmu gratiae agere deierem,qui ad aliquam in natura fundatam veritatem ratia- 
cinanda inueniendam, ingenium fiffecit , di/etplind mathematica gratulari 

quad cer tiara impafterum tradere pa(fnt. 

Tum paucis interieclis,quibusaic fubtilitates Clauij addefin. i o.lib.^. 
& defin. 5 . lib.d.fe nulla ingeni) vi inadolefcentia penetrare potuille : ita 
pcrgit:(/4 autem tempore tat lacarum in defperaeu atUlarilnu re(litutiane,quafi 
pserfetuu viSariis animatm, nihil tam arduum , nihil ita intricatum infeientiUt 
qua quidem ratiane aLqaa canjlituta tffent,inutniri arhitrabar,vt fiingenij ner- 
nas canundere velleHa,explicatumilluddare ds fiderem. 

Kavbj&iaktL-.viramque hanc difiKultatem(,'iatxaicqfi3]si fuerint critemiu 
. , ■ maiorum- 


RATIONVM- 3* 

maiorumqite naniunn ordines, alteram quod genus oauium facrint hc- 
miolia & tricrenwoUi) tjnMfiimmet virts luiteHus i$rferjn (^t. ntiii tdVi- 
traunmyiitHi (id hrtti ddmtdumtxplicatitnefnmMiftJluU: ptrrtvndf he- 
miolU d/ilt fit Primus tjnoque ex EtjmoUfitt mtffta decui. 

Pag-9 vbi paucis dixit quintum elementorum librum i Pythagora 8c 
Eudoxo concinnatum fui(C::hxc3iddit,SedfidieereAufiin,edreii>ertteiem, 
qaed nttnrx vefltf^iis ne» infifierext , ia h*c cmtempltiiene nen emniue petie- 
irtruel.qexdimsittem veterttreHi dectierext, finifiri recentierum infer- 

pretdtiene fiiiit depreexid : Itdque (fi recentteres emHetrepreheiiddmtqia enti- 
qaet non inteUexerunt,(fi antiques cerrigdm , qui mete quedem prodiderunt. v- 
trefqueinfnper neui dotJunu. 

Pag I o 1 . fed nec T hce hoc intellexit , nec ex peSerieribu mefhematicit ed 
nofire “vfque tempore vlha. 

Pag. 1 01. euidenti(pmu exemplis (fi ex medie turbo petitu eefmmiUulirdle- 
rut.qus (erum neturem Prejfe vefiigie fiquendo.in retiennm Geemetrkernm de- 
Urint Primus omnis entiquitdtii,innenit Euthjmim. 

Vi^.it.6. ex perte duttm htc principium Euclides edmifit , nempe inretioni- 
bmexce(fiuu:JedgenertUter in omnibus retionibuo defeCtiuu , huius dognutis 
veritdiem.Vx\TS\\iie(lcnde. 

Pe^.ny.^dreiumprecipuus huius nerretionit mihi fcopusfits .vttotem 
entiquitdtem ignorete in quibufdtm elementis Geemetrie conuincem s deinde 
nutem iuniorum premes exolicetiones (fimonfirofes heducinetienes demenfirh 
(0tiqHu hunc honorem hebebe,vt primi demonfiretienum viribus ideHi, veri- 
teti vilioriem concedere cogentur. 

Pag. 1 46. minutierum cenfideretiene deceptos fuifie entiques,ingenieii vidit 
Euthjmiui. 

Eccum Lc^or Geometra ex millenis Grammatici Thralbnirmis,pau> 
cosmulla pagina non aliquot contincKvix vnquam EuclidemiArchiine. 
dem.Apolloniuoi.Hermotymumloqucntes inducit nili aliquid in laude 
Euthymij dieant. 1 

Calumnu EuthymijCrammatici in prstcipuos 
Geometrat. 

t ' 

TN prifatione ad Xe&ocem.Redulphi yelnmnij. inquit,Trelie>usdepreptr- 

titntpropertionum.nl fi melitre hebeet^uem que exipft Cleuiuiprotulit , 
lufij ennelibus infertus potisuperiijjet , quem vt methemeticos in erreribue cem- 
frmerct. 

Huius eutcmerreres (nimirum Gregorij i S. Vincentio ) quedploneinfi- 
gntt fimt totumqmeorbemirretitum teneenhcloriusdemonfirendes duxi.vtem^ 

nes viderent, in circuli quedreture perficiendo non plus noui quem felfi fuiffe re- 
fertum. enimmero eb inuentomethefeot tcmpore^nullum fuifieputo.quipUu cen- 
tum (fi trigtnte felfod prapofitiones ex vne erroneo principio deduxifiet. 

Suod fi tUo qne ex antiquis perperum verfo funt,etiom 0 fredertee Cemmon- 
dino,greeo Unguo mediocriter perite exominore vellem^ rebm methemetieu non 
f truam lucem mcettu turum (fiererem. 

Boetitu vertende hoc .ittmode futctlUjfit, vel pttius difiecit lib.l. 

eirithm. 

Vig.t7. exiisquo hoHenue dtfierni , liquere fetefi, ex interpretibus nuMum 
quid wiiJMevn efitt.pereepifie. 


Pag.88. 
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Pag 88. necegrtgiumiOiid fih$liumftg.ii. tdfeptum CtmmMdinminnl- 
Itxit. 

Pag.ioo. ver$trrf rem [nempe rationem « ad x , duplam eflc ratio- 

nis 3 ad I )tmplU»it Greger, k S. yincentie ; tj»i grtnde iUud epm Ceemetritum 
de qi$td.cirtuli ante 7 annet edidit tpeffeOum peaemm,conata file UndabiJe:Jk 
W fiofam feriret, deratiennm prepertienitm Jeavt ipfi eam Seetievecat fre^ 
pertienalitatibm geemetricupretalit nent innenta , tenera aatemneaa errata: 
namqae in file 8 litre.qai hum deUrinafandamenta centinet, 117 falfas frepa- 
Jitienes nameraait Eathjmim. 

Pag.i 17. nnlla autem ex emni antiquitate mathematica, iSnPrier propefitie 
preferri petejl quam hac Jit 8 Archimedu Itb. z.dc fphara d- cjltndra, in qua,ta- 
tict ditatur qaaratie maier fit qua miner,qaa alterim dupla qua fcfquialtcradn 
quecurnTheenefiunieres emnes&inprimit Grcgerintk S.yincentie taman^ 
ple errarunt. 

Pig.t6o.inpeJleriere demenfiratiene prepe/. eiafdemi.lih.i. defph.epcjl, 
reOangala in laterum ratienetde/eiliuat refilaende, paralegifinum Archime- 
des temmifit, quem ex verit Eathjmij elementis corrigendum haHenut dertten- 
ftraui. 

Pag. 16 7. ex hit perjpicuum eft nen tantum ignora ffe iBos auSores(T\ttane , 
CardaaumiVolumnium,Crauium Scc-)quidfit rationum eempofitio, fid & 
quid fit ratio. 

Pag.i9t. </»»(P.Gregoriu$ aS.Vincencio) dicit duetratietteteemponen- 
di medos ajfignaripofie.quorum alterum deinde additionem vecat, alterumm0-_ 
tiplicatienem,quidvecabulum,CempoptieJignificetignerauit, 

VtsiA.vnaigttur efi rationk vera tempofitie quam iBa definitione Euc fidet 
tradidit : huic tutem iunioret quod rerum naturam in Canenieii nunquam een- 
fideraffetit,adeoque quid ratio ejjct ignorarent, menfirefam (fi centra natura de» 
ereta natam ratienst compofitienemadiunxerunt. 

Synopjts dodririA Euthym^' Grammatici. 


]. T^Efinicioncm Rationisab Euclide datam ( nimirum Ratio eft dua- 
^rummagnitudinumeiurdem generis fecundum quantitatem ha- 
bitudo) ita vult intelligi vt ro' fecundum quantitatem non magnimdiDum 
notioni, fed relationis notitioniconiungi debeat, vcfeofus fic, fecundum 
quantitatem feu in quanto continuo,vcl quantitate capiendam eiferela- 
tionem,non autem fecundum quocitatem feu in (^uoto difcreto. vel nu- 
mero, adeoque relationem illam duarum magnitudinum fpeiftari tantu 
dcbere,in quantitate continua Sc magnitudine» non autem in quotitate 
& multitudine. 


Atque hinc toties Antiquas (fi medemit ebycit, quod non inteBeseerint quid fit 
ratio. 

Vlterius:rationesquarum antecedentes termini maiores funteonfe. 
qucntibus,exr^/«4( vocari vult, quarum veroantecedetes minores funt 
confequcntibus,<i<'/t^/«4r:quasait a recentioribu; vocari rationes 
maioris & minotis inatqualitatis. 

. z. Ratio a;qualitatis,ratio quidem eft,fed ratio nihili, ficutin logiftica 
eft 6,adeoque nullam habet quantitatem i & eft omnium excclliuarum, 
& defediuanim minima •- punOum hoc rejpendetpuncle t^dtffrina Cenfiria 
A A. cap.pracedenti. 


3 . Ratio 
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3. Ratio inasqualitatis comparari nequit cum ratione «qualitatis: id 
enim idem eflet.acfi numerumaliquem, rationem haberedicerem ad nl- 
hilupi feuad cifram 6. refpondet hoctpun^o /^.Cenfiris A A, 

4. Ratio 4 ad I quadrupla, asqualiseft rationi fubquadruplaei ad 4, 
quia aequaliter diftant a ratione nihili, illa excedendo , haec deficiendo; 
camen.quadrttpla ratio non eft eadem quae fubquadrupla : idem e(l cum 

fun^o 6>CenfCdA. 

f. Ratio excefliuafld eft maioris inacqualitatisjcomparari nequit cum 
ratione defediua (id elt minoris inaequalitatis ) quod diuerfi generis 
lint.-comparatioautem eiufdem generis nomina requirit : vid^ pun(i» 7. 
Cenf.\^A. 

6 . Nullo modo diuerfsB.progrefljonis rationes inter fc comparari 
pofliint,vc definiaturquam inter fe rationem habeant, q^^muis illarum 
difFerentialis ratio fit notiffima: quare ra^io 2 ad i ineffabilem rationem 
habetad rationem3 ad i &: illa huic incommenfurabiliseft. 

7. In rationibus exceffiuis,verum eft,quod maior ad eandem, maio- 
rem habeat rationem, quam minor ad candem:vc hic ratio 7 ad 4,maior 
eft: quam ratio5 ad 4. verum item eft in excelliuis , eadem ad minorem, 
maiorem rationem habet, quam eadem ad maiorem: vt hic ratio ^ ad 3 
maior eft ratione <fad 4.atindefed:iuisfalfumeft , quod maior ad ean- 
dem, niaiorem habeat rationem,quam minor ad eandemrnam ratio 4;^! 
6 minor eft ratione 3 ad 6 . falfumicem in d^fe<ftiuis,quod eadem ad ma- 
iorem,minorem habeat rationem, quam eadem ad minorem ; nam ratio 
4ad s minor eft ratione 4 ad 7. idem hoc efi cum pun£lo 5. Cenforis A A. 

Quare nouam propofitionem & Euclidaeageneraliorem efformamus: 
duarum ina:qualiura magnitudinum,illaad eandem , vtraqueaut maio- 
rem auc minorem,aut alterutri aequale, maiorem rationem habet , quas 
longius ab hac di ftk,&: viciffim: 

8. Compolitio rationisnilaliudeftquam rationum additio.quin ra- 
tio per rationem multiplicari nequit , multo minus per numerum auc 
magnitudinem, quod ibidem per motus contrarios explicatur. 

hoc idem eft cum 8. Cenforis A A. 

9. Hoc autem maximi animaduerlione dignum , non tantum falfa 

Gregorij Theoremata , fed & omnes veterum ac iuniorum paralogif- 
mos exeo fonte manafle, quod Geometricas rationes & minutias Ari- 
thmeticas eandem contemplationem admittere putarint. hocidemeH 

cum puniio q. Cenforis A. 

Hdcnoua ittufunt inuenta ^ dequibm Orhis litteratus gaudere deheat^c^toU 
Geometria (ibi gratulari, certiora deinceps tradere quod poftit: Plagijinterim i/t- 
ftgnis,Euthymium accafo^quod omnia hac dogmata[quorum Primum fe inuento- 
rem toties iablat]a Cenjbre A , volente an nolcnte,nefciOy mutuatus Jitiquod 
quiuis qui hac cum Cenforis do6lrina capite procedente relataycontulerit facik iu- 
dicarit. 


EuclsdiSitiArchmedis i aliorumque antiquorum propofitio^ 
neSipartim falfitatis partimmaUdemonfirationieabSu- 
thymio Grammatico condemnata. 

pAg. 12 ^. ftalfaeil igitur propof%, lib.q. elem.dr\o, multa alia qu, 

A dependent, falfa item eft definitio multa autem propofition 


a ab his 
'iones vete- 
rum 


■ % ■ 
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r»m qutmKu ftlfx mtt pnt , mtU tantn ex his elementtribm dtmenlirtu-.mtk 
enim Euclideshtd. quinti vjia demenftremt einfierm liiri prepef.i^. lo-it. 
mete qneque t^rchimedes ex eedem demonfiremt prepefttiinem 2. iit, 1. de 
fphertd- cylindre, ed quem Enticim cemmentende multas errenens prepefi- 
tienesexS-lih.ydedn/lnspretnlif.quns enteipfumPtppus lih.6, CeOeil. pre- 
duxerat. * 

Exitia quaque 8 . prepullauit infignis ilh paralegifmemm feries in fecunda de- 
menJlr.prepef.S.lih.zje Ifhnrad- cylindro. 

Pag.iJJ. Porro cum rationes excefpua ^ defeOin* inter fi comparantur falfie 
quoque funt in adiunUis Ith. ^ . propofj i . J i . 

Offo igitur vniuerfim falftu propoftienesinyelem.lih. notauit Euthymita. 
vetirnmpraterea aliqHM,qnas in Pappo Euthrmtm noiauit : nempe hb.y propcf. 
U.&ti. detn^iq. Porro falfie funt propoftiontt i 2 o. iRi. 187. ex parte au-' 
temmale demonftrata propof.2^2. ti^.xiq.qua fimt tria lemmata, in quorum 
pngnlishallucinatiutH Commandinus. 

V2p,.i6o.‘in pofteriori demendratione propof. %.Ub.2.defph.(fcyLparalo- 
gifmum Archimedes commifit. 

CAPVT NONVM. 

'1 

An Logarithmi aut fpatia hyperbolica fint rationum 
dcnominaiores. 

pErledis iis, quse toto de rationibus tradatu docet Cenfor, exvno 
omnia errore.veluti «claiturigineprofluxiffcTideo ; exilhtnauitiU 
Ic.rationum naturam adeo i multiplicatione dependere, »t illa: vel con- 
ferri inter fe nonpoflintnili fecundum multiplicationem, vel Citra illam 
nullus earum Iit vfus. hinc ad Logariihmos rationum tranftulitquanti- 
tates,ilogarithmisadrpatiabypcrbolica, abhis'demq; in reliquos om- 
nes,cofque faedillimos errores delapfus eftiita vt merito de illo dici pof- 
lit(quodfals 5 de audere ^tonwciivax.i^h) vix nobilitu exemptam adferri 
pofe,quoofiendatnr,quam periculofm fiterrorin principiis. 

Atque illam errorum partem,qua; rationes aliter inter fe conferri non 
pofTc docet quam fecundum multiplicationem, manifell^ falfitatis con- 
uicicap.3.huius;ea modorefellendarcftat, quz rationum quantitates 
ad logarithmos,8c fpatia transfert hyperbolica. 

Quzro igitur d quo tempore 8c quibus vnqiiam geometris, rationum 
denominatores,& liogarithmthacztate nati, res inquam tamdiueriiE,VDa 
eademque fuerint? certum cft nullum ex omnibus, qui ad hanc viqas 
fuere diem,prztcrCenibreni , duo illa tam difparata confudifle ; hu- 
mano capiti caudam li pidor equinam iungat, &: dicat ha:c tam diiieria, 
rem fibi vnam eandemquc efle,nonne ingens pueris ludibrium debebit* 
cademtibicau/acftiagc,vidcamusquidabomnibus retro fzculis , per 
rationum denominatores Geometra:, quid per logarithmos, primi eo- 
rum Audoresintellcxerint,& ilico patebit, quale monftrum in Geome- 
triam inuexent Cenfor. 

Denominatores , fecundum omnes tam antiquos quam recentiores 
funt magnitudines, quz exprimunt quantitates rationum^Sc proportio- 
num:nimirumanfitdupla,tripla,quadrupla, autvnalic maior mmoriie 
alceraaut lUi zqualis. 

Loga- 
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Lo^rithmi, funt exponcntcsmagoitudinDin continue proportione’ 
liuni; id eft numeri . qui defignenccjuotancvnaquzque continue pro’ 
portionalium^ prima eiui<lcmferiei:flue funt numeri , quioftendun^ 
quoties tatio prima; proportionalisad recundam. contineatur per multi* 
plicationem > in rationibus^iuldem primae proportionalis ad quamuis 
continue proportipnalinm. 

Quisamabovelleuiterin Geometria verfitus, non videat immane 
quantum duo ilia inter fi* differantadenominatorniu munus eft, exhibe* 
requantitatem ratioais.id eft an vna ratio fitalteta maior, minorde , aut 
illi a:qualis:logarithmorum munus efticxhibet^'qutotiels vna ratio fit al- 
terius in eadem lerie raultiplicata/v.g;:an duplicata, triplicata &c-if nae 
duo tantum inter fe differunt, quantum mtio mukipleKJ ihalfiplicata, 
dupla i duplicata, tripla i triplicata v’ quas rpeciedifierreoflenfiim eft 


cap.}. huius. Logarithmi igitur ncqne funt ne^e'VDo ttk^6 eflh poffuut 
^tionum denominatores. • -j.i -^Ijm -:'j i 
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. logarithmis 
fpatia deuenip hyper 
bolica : demonftrat 
Au^or oper. Geonv 
Lb.fi.prop. 130. fpatia . 
bypqrboUca - i tcdlis 
alteri afymptotorum 
paralelis intercepta, 
v.g.fpatia AB, CD, 
LF &c. xqnaliaclle 
inter fe.fi linea; A K, 
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continue proportionales, fi vcr6 reda; ille fuerint ^uetutiqnd npn pro- 
portionales. oftcnditpropofiap.fpatium AB tim rhuttiplex efthfpa^ 
tij CD, quamratiolince AK ad CB. multiplicata tftratioiilS^GB ad 
I.D : fiuefpatium AB toties per addittonem^coutihere fpatium CD, 
quoties ratio A K ad C B. per mulriplicatiohemcontlnec ratkmem C B 
ad L D : idque vniucrialiter- ■ tu: -iji;,) 

Speculationem hanc pulcherrimam primus St feliciinmc logarithmis 
applicuit P. Alphonfusde Sarafla.Scipft Geometta-egregius,dtitetqotf 
totam logarithmorum doiftrinam, optiomb & facilUm* cxplioaH per ny- 
perbolam-'cum ipatia fiidant progreifionem Arithmeticam > quando li- 
nee que fpatia intercipiunt, tadunt progrefiionem geometricaiii i 8 e 
cumhucuiquc tota logarithmorum (cientia de illis tantum faeritquana 
titatibus,que intra feries ptoponionaKum exiftiint , pcrhypetbtilam 
vero ad eas etiam extendatur magnitudines, que ey.tra feries>exiftatity 
immenta hec fdentiz loganrhmice extenfio Sc peffctftio,totaVoidebcv 
tur Patri Saraffx. n >: rnr ■ aiui! 

Adinuentionem illam,rationum quantitatibus; infeliciiSinetppticttit' 
Cenfbrjatque iu vult rationes fequl fpatia hyperbolica.vc ille per hate»; 
tanqiiampCT denominatorcs,repre(cntentur;additque,non plura de ra- 
tionibus (ciri pofle.quam de fpatiis byperbolicis. verum cum fpatia by- 
'perbolica,nil.iliudrepre(entencautreprefientare polfint, qua quoties 
rationes linearum fpatia includcntium,(e inuicem per multiplicationem 
contineant, denominatorum vero munus fit exhibere, an vna ratio fic 
maior altera minorue,aut illi zqualis, (que duo fpede differunt) euidens 
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cft fpati^ hypei(bolic« nec cfTe neque tIIo modo eile pofle raitonum 
denomiiu^ps. 

^ Q - Deinde dataefint ratione; duei& AB qui- 

— — - ■ ' dem tmiorii inxqualiutU C DverominorU] 

” . , ^ . , . .certnm eft ilias ineundum multiplicarionein 

E interfe comparari non poir^ifiuo non poiUsex- 

• ' • .7' biberi^nySequoticivna fit alterius multiplica- 

A} ad nutt<u tamen ill^ habebunt denominatores, nullam ptropnrtioncm 
quate^hij^ripoilicttidieuluin- fiat vt Oad C itaBad E> erit AB ratio 
ad rationem CD, y^A^d E,vtdeaionftratt>cap.6.fauius; 

Rurrumdatitduqbusrationibusyfi quis petatexfaibehteiziam aut me- 
siiam prqponionalemjltene petit, datis duobus fpatiis byperboUciaine* 
qualibusToabibcri medimn aut tertium proporuonale/hocqui dabit, me- 
/plabiuii|{>b(<4^t-'4t prius exhiberi pofle ablque tnefolabiO, nemo nega'- 
uerit geometra, vide lib.S. propof. 141. 141, i4;.i44. aliaigiturOr plutyi 
de rationibus peti & feiri poliunt, qUam aut fpatia by perfaolica aut lo- 
garithmi polSnt exhibereodeoque malb Sc contra omsemgeometrianu 
tam illa quam hi, a<i exhibendas rationum quantitates aflumunnir. 

Priufquam caput hoc abfoluam ',:de duobus roibi Ceoforesinterro* 
gandus.<^a;roabstc priihum,quid illa fignificcp: verba, qux intraAa- 
tu tuo de rationibusivbi deiparas agis hyperbolicis.ita legojyWJ^if/ii^- 
VI iitn demtnjlrtmm ti 4 I 1 U, litet ffjfem noui nuihtdi ,y m cum fu» 

cililtltvttrinciHiekidbremttricmtn^rtre, videri pe ffit P. Grrgirimim fu» 
eperelik,6. demonftratum.inquis,abaliiseft, fpatiabyperbolica, femu* 
tuo totiesTontlnerc per additionem , quoties rationes Kneamm fpatia 
includentium, fe tnotuocontinentpcrmultiplicationem, idemquedfe 
noua m'^bdo qua magnd cum facilitate vteris in conicis breuiter pof-- 
fedemonltrari. igitur, idiuxta te neque primummeque dIbloP.Gre-, 
goriodemopfitatumel^.ataquibusancevel praeter ipfumi curaudo- 
rem ^m ptatclaiz ^qpolitionis demonftratz non profers* cnr ipfe no-: 
uA inaqua in conici^^^ facile verfaris methodo non demonftras.* pro- 
pofitio certb ilia eft ciufmodi,qujC earum nullis quas Apollonius pofte- 
ris reliquit,aut inuentionis fubtilitate , aut dignitate cedit : age propoli* 
tionemiUatttgeomenicb.aliterquamAuijtor fecerit, demonftra , fite- 
gregium:yp probabis geometram. 

'^asmatu te lecundumtiquibns, ante vel praeter F. Saraifamobfer- 
uatum dc demonftracumdogariibmos optun^per^da reprefentari bf'* 
perbobca/aoeamtqadinpcotionem tamleuiseUc momenti eziftiinas, 
vt 11 coi ea ante obieruaDa aut demonftrau efiet, illam publico non fiiif- 
fat c6mmi0uru$,autialtem taaco poft tempore non committeret ? prae^ 
Mrtitnin OaUili,voi um mulca iodies mathematica prodeuntdllam fub- 
ticui^tMcrfeoniu«,quiGaJlonmiiauena,tam edita quamedenda,ad- 
eo ftudiosi enarrat 8c extollit / II id alius ante vel praeter P. Saralla de- 
monftBariitiOomen ede<turpe eft illam quam fuis quirque conatibus mp- 
returlaudemdetrahece,&alteri perpmmadfcribete* 
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^ ' CAPVTDECIMVM. 

De Ratione aqualicius. 

iNtcr omnes rationum fpccies,ea potiilimamapad Antiquos in pretio 
*fuit, quam «qualitatis vocant-.hancAdraftus flcEratoftenes ordinem 
ducere, primamqueeflerationum omnium ic analogiarum pronuntia- 
runtiex Iwc Nicomachus, Pappus, Theon Smyrnaeus, Boetius, medieta- 
tes omnes educunt , 8c in illam vici/Hm refbluant : difplicuit tamqi illa 
• viqueadeo Cenfori, vtde rationum nnmerocam tantum non eiecerit, 
fedad zero & nihilum rfqiie rede^rit. nequchoc curfim aut ex inci- 
denti,fed ita collato ftudio, vt hxc illius nouitas, non minimam trada- 

rus eius,quemderdtionibusconrcripfitpartem'vindicet; Scfateaturip- 

fe prxcipuiim ii^ca pofitum efle ai^mcntum , quo librum Audorit de 
proport. euetcereconatus ell.quod qnam egerit infeliciter, ofteodam a- 
libiK|uam vero nullis illa opinio niutur lyndamentis, toto hoc raonlha- 
bo capite. 

P A R S P R I M A. 

^0 finfu tqualitatu Ratio, ut erarum ftt elementum. 

'pRatofteoes apud Theonem Smyrnxum cap.} i. rationem xqualiutis 
•■-'reliquanim ede elementum fic oilendit. omnit rttieniim 

ctmftttjrtiimii vergjmMtifiume/l iUmd himtfit mtmifejimm, antdi» 

pHtdu ge»erihm prtfrkm qdoddi tfl eUmtatHm ef-^incipiKm.iM qtudctttrt 
rq9tu»atnrjpf»m vert in ilftri nmUiim:tftrttt igitar hgc effi indiiufibiU d-in- 
diMidmu,qiigd enim dinidi tutfectrifouHjctllelli» dicitm,(jt ntn eUmemti: fit. 

JlMtUiteqiieeUmeHufecnndnmfmbHtHta,mdimfikilufnnt;qiuUutk fecundi 

qnaUuie,quuntil»ttt/eeundi qu*ntiuttm.dlque tmnin» tmiquedque ei ntune 
indimidunm eU & vnum,qui elementum efi cemfufiti cuiufdid- mixti; numeri 
quidem quuntitutit dt feret e elementum,ef vjtitnti ctntinae fundum i 'rutitni 
tutem d fr»ftrti»uis;tqutUtmjieqae enim tmpline dinidi fgteft vnttnt in qut- 
ti tutem difcrettm , tut fundum in etntinutm, aut tqutlittr in fluret rttitnes. 
etmftnitur tutem numeru» ex vnitate. Unet ex funde, ratie d tutlegit tx t- 
qutdititc.ntn tamen fngnU herum eedem mede;fed vnitat in fe iffi muU^rtta, 
nihtlgenertt,quemadmedum tUj numeri ; femetenim vuum,vuuM. cemfefitiene 
vere in infnttum angetur ; fundum autem neque muUiflicatiene neque eemfefi. 
tiene.fed eenrinue fiuxutatum lineam tbfelmt,Unea fnfnficitmy fuftrfcies cer- 
fm. atque etiam tqnttium rttiecemfejitiene menerrfeiti flaribut enim aquali, 
bmt trdiue ^ffefitie, rati» fumma in aqualttate manet, frefterea fit,vt fundum 
nen fit fart Unet, daquaUtatrttienk, vnitat certe ftrs eft numeri, felaiffa 
enim cemfejitaqueddam intrement umfufcifie,cunfa vere huitu qued dieitur ef, 
^nia aqualttut interutUe caret, fient fundam nuif^nituJine.lixc ille. 

Dilcurfushic partim philolnphicuseft , partim ad 'geometriam (pe- 
dat- atque duo potiBimum In eo adftmuntur : primum qnidcm,vhita- 
tem,elementum efle quantitatisdtfcrctxjpundum contihui^jequalita- 
tem^ratioDis & analogis. alcerum,non codemanodo illorum fiogulaele- 
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mentum cfle.-Scvnitatem quidem partem numeri efle, atin(cmuhipli- 
caum nihil generarc^;c>mpofiam autem augeri inirifinitum. pundum 
vero neqiic partem hnci eirc, neque multiplicationeaut compofitione, 
fed continuo Huxu line^ni abfpluere- a:qualiun> denique rationem, 
compofitione non crcftcre.nequc fifrtcmcirdritidnis., quod intcruallo 
careat- verum cuiufmodi ha;c lint.videamUs. 

Ac pirimiim qdidem,vnitatcm,& numeri parrem cfle, & elemetitum 
quantitatis difcretx:,Silam item in fc muliiplicaeam nihrlgerierarc.cohr- 
pofitam voro>augeFi in infinitum, lubens Eracofteni concedd; cum fit 
veritnmum,£c dpluribusdemonftr.uum.-atdepundononitem' : cutri 
enu 9 etiam iuxtaipruBt illud elementum dicatur 8c fit,in qilo(l caeteri 
reldiuuntuniprum veto in iftomm -nullum. Irnea autem non reroluatlit * 
inpundum,cum ex hoc tanquam ex parte non conibruatdr)(qiiod Ari- 
ftotelesomnefque philofophi ad efle principi) feu clcmetKi requirunt) 
cuidenseft punduoi nulla rationccITc aut dici polle elementuniquati* 
citatis continuae, quodautem pundum dicator continuo flUXiulatuiri*, 
Uncam abfqluere.nilnifi verbn 1'unt , conceptum roetaphyficum expri» 
mcncia, quo modo nimirum linea omni intelligatur carere latitudine Ac 
profunditate. 

Porro aeqiulitatcmjratjonis !^ analogi* elem<^tum clle, plane eidem 
afientior: quod fubdi/,i(^»</i«m kdiA^em camftfififfic mon rrtfctre,^jued plu- 
TibtukqHtUbm ardiiie difiafitii,rdtia funirnt in nqiudiute mdntdt , dupliciter 
intcliigi poteft : vel enim compofitipnem amultipjicatiouediltinguit, 
Cvti paulo aOtc de pundo agens .videtur facere ) S. per illam intelligic 
veram rationum additionem, 8c Ccm.anifcfti &iruincftaircrtura , vti, 
iofra nurn.a.oftendam;vel£uciidatarointeiligitcumpq£rionem, quat 
rationum multiplicatione perficitur , vt oftendam cap.i j. 8t fic verifli- 
inumell alFumpiumifedinde nil contra nos (equitur. 

'Jllud autem quod concludi «a» rdtitnu,tjiiidin- 

terndUt cdrtt jient fnnSnmmdgmtndintSiiXfum elbilitufque probatio plane 
friuola:eftocnim xqualitas intcruallo feu differentia quantitatis careat, 
qui vel in fpeciem inde (equicur.ilkm nonefle partem ratiooisfdeinde 
licet careat intetualloquamitatis,iK>n caret interuallis rationum: (i enim 
inter a:qualesduaslineas,quotuis ponantur inxquales , ratioprimzad 
vltimam,qua; ecqualitatis eif , componitur ex rationibus omnibus inier- 
mediisiquod autem ex rationibuscomponitur', ipfum neceffario e(t n- 
do,namquodnibileff,non poteff diciautconcipi, componi ex aliqui- 
busquar ('um,aut pundum exqiiantitaiibus. 

Denique quia ex al latis Eratoffenis verbis.nonnuHi colligunt , fimili> 
tudinem aliquam ab illoadfttui interpundum St rationem atqualiiatis, 
pUeet paucis offendere nihil hanc cum ilio habere commune. 

I. Racioio genere,eff vera quantitas, vt offendi cap.i. at ratio (ecund 
dum omnes tam atuiquosquam rccentiores, rede diuidinir in ratio- 
nem sequalitatis St inxqualitatis; ratio igitur arqualitatis eff vera quaa'^ 
titas:ridiculaalioquin efiet iila rationis cuuifio.limibfquc ci , qua quan- 
titatem quis diuidens in continuam Sediferetam, negaret continuam, 
cffequantitatem-.atqui punftumnecquantitaseff , nec i Ilius pars ; nil 
igitur pundo & xq^icacis rationi commune. 

X a. Sint quatuor line® zquales H, K*L, M: 
quarum tres H> K, L, fintantecedentes,8c M co- 
C^uensipatetrationesUM, KM, LM efle®- 

qualitatis; 


H 


K 

M 
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abAudore propof ri4.F.S. rationes 
HM, K.M, LM iibiadditas.xqtiarivni rationi, cuins antecedens funt 
tres lincxH.K.L, confequens vero M; qua: ratio maior eft ratione H 
ad M, vclK ad M, igitur plures rationes xqiulitatis fibi /nuicem addit* 
faciunt quid maius, ratione a:qualitatis; &earumfummanonmanetin 
aqualitateipunaum autem additum pundo. non facit quui maius, iei- 

tur rationi a;qu.aiiratis&pun(aonil eft commune. 

3. Sit AB ratioqusuis inaqualitatis, & CD 
xqualiutisifiatque vt D ad C ita B ad E , erunt B S£ 

Ered* xquales, & BE, CD rationes a:qualesifcd 
ratio A B vna cum ratione E B, squalis eft rationi ex . 1,1- 

A 8f Ead B.perii4. deproport. Igitur etiamratio ^ h*> I E 

Ab vna cum ratione C D,xqnatur tationr ex A & E C. 

adB: .'itratioexA&EadB.maiorcftrationcAadB D 

per 8.V. Eucl. ratio igitur squalitatis C D, addita 

rationi inzqualiiatis AB, hanc immutat, & cum illa facit quid maius, 
atqui pundum additum line*, hancncqiie immutat, neque cu illa facit 
quidmaiusinil igitur pundo 8r rationi aiqualitatis commune; 

4- Rstiosqmlitatis eft fpeciScafub genere rationis rationalis, quia 
inter xqualesconfiftitterminos.adcoquecommenfurabiles i omnisau- 
tem raoonis fpecific* rationalis,denominator eft numerus vel iuteger, 
vel fradus in minimis terminis;St quidem rationis maioris in*qiial!ta- 
tis.denominatoreft maior vnitate;minoris inxqualiratis, minor vnita- 
te;igiturrationis:equalitatisdcnominator eftipia vnitas; vndefequitur 
rationem maioris insqualitatis elle maiorem ratione squalit.itis, & 
hanc maiorem quauis ratione minoris insqualitatis: idque vniuer&liter 
etiam in rationibus irrationalibus, atque vnitas cum pars numeri Iit, vt 
oftendunt Salignacus, Steuinius &c. vera quantitas eft , ratio igitur *- 
qualitatis quantitatem habet,adeoquenil commune cum pundo, quod 
omni caret magnitudine. ^ 

Ex quibus concludo, squalitatis rationem, eo modo analogi* c*te- 
raruroquerationumelementumelle, quo vnitas eft numeri 5c quanti- 
tatis diferet*. ’ 


PARSSECVNDA. 

RetjciturdoUrina Cenforude ratione aqualitatis. 

J^Aiionem «qualitatis nullain habere quantitatem , fed efle velpun- 
refpedu linez,vcl zeroaut nihil relpedu numeri, quatuorpo- 
tilllmum ar^mentis probare conator Ccnfbr. 

Priamum , int/M , fluru rttitues tqutUtttunnt ejfe nuiirts 

■vnit c0Hiicuhtm,rtttentm tqutlituit nulUm debere hebere qiurttiitter » , (id 
e(Je velfnMltum rejj>eau linee, vel nere refieSlenemeri. 

At primam argumenti partem,qu* ait plures rationes f qualitatisnon 
efle maiores ynica.fallaro oftendi prima parte huius num.z.nam tres ra- 
tiones zqualitatis flbi addic* , prodUcunt triplam prim*,quatnorqua> 
druplam&c. 
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Secundam quoque partem (alli tatis conuici num.;-ibid. nam ratio 
qualicatisalteriinaequaliiacis addita.Iunc immutat, & cum ea facit quid 
maius. 

A B CoiJclufioncm denique, qui infert, rationem atquali- 

tatis nullam habere quantitatem, fed eflcvcl puiidum 

vcIzcroScc. euidenter falfam efle offendi num. i. !c4. eo quod xquali- 
utis ratio a;quc ac ina-qualitatis, (it vera quantitas, & denominatorem 
habeat vnitatem : his adde rationem quamcunque insequalitatis AB, 
dudfam in rationem BA, produepre rationem zqnalitatis Aad A, vt 
demonftratAuCtoroper. li.S.propof 76. atqui ratio inaequalitatis AB 
multiplicata per rationem B A, noneflnibil.iiuenon producit nihil , ra- 
tio igitur aequalitatis non eft nihil. fed aliquid, adeoque ratio Sc quanti- 
tas. vanum igitur Sc nullum .eft totum primum Cenforis argumen- 
tum. 

Secundum eff hixiuCmodhciimdittemifiterJais lermwtsttfiitles fittfcum 
euHdtm,HuB 4 pt UgtrithmorHm differentityfeH uulUim frtgre(jitite trilbmtli- 
c* differentit, cum nulU quoaueiu frtgrtfioHc getmetricd fit intqutUtdi v^. 
tuter 2.(fi^,rdtuillt nulUm hdtetmdgmiudiuem. 

Sed hocarque ac prius nullum eft : oftehfumcftenimcap-}. huius, 
long^ aliud c£(e rationes conilderarc 8c conferre fecundum quantitates, 
aliud fecundum multiplicationemioft enfum infuper eft cap.9.rationum 
fecundum quantitatem confideratarum, denominatores nec ede, ne- 
que ede pode logarichmos;nullum igitur cft argumentum a logarithmis 
petitum. 

Tertium fpatiis innititur hyperbolicis. r«n».i«7«r/, iuter dudt Huedt d. 

qudles^ufetiMvtiicdm,nuUum JpdtiumiucUddtur hjperbelicum , fdtetrdti»- 
nem dcfudiitdtie nulUm htierequdulitdiem. 

Hocquoque nil ad rem pertinet: offendi enim cap.9. huius fjjatia hy- 
perbolica nullo modo pode repraifcntare rationes fecundum quantita- 
tem,duc illarum ededenominatores,nil igitur illa probant, imo necad 
rem fpe^fant. 

A l Lubet tamen exer- 

R \d . cicij caufa offendere, 

quo modo proportio 
rationum duaru a:qua- 
litatis, podjt in hyper- 
bola exhiberi, (int tam 
H & KquamF Sc Gli- 
rI L J- ' atquales : erunt ta 

H K , F G rationes, 
H — * ' , quam HF , KG inter 

• Ki ** leaiquales. infuper per 

J9. de proport.proportio rationis HF adKG, eademeff curo propor- 
tione rationis H K ad FG: iiigiturinhypcrbola exhibuero proportio- 
nem tationum HF, KG, etiaroexhibuero proportionem rationu HK, 
F G : fint D Q,P hyperbol* afymptoti A B, B C , fumptaque B R- 
aequali H, ducatur R D paralela CB , & DE paralek R B r rurfum 
fumatur S B a;qualisF,dui 3 aque SQ, paralela CB. ponatur QT pa- 
ralcla SB, fiatque vt B E ad BT, ita B T ad BC , e^aturque CP 
paralela AB. patet ex yg.lib. de hyperb. retias PC. Q.T, DE conti- 
nubede proportionales: igitur vt DE ad QT (hocelf HadF)ita QT 

adPG 
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od PC (hoceftKadG) (nam ratio Q.T ad PC.eademeft cumra- 
tione DE ad QT , hoc eftH ad F.lxKeftKad G) exhibita igicur 
in byperbola proportio raiionum HF> KG> adeoque Sr proportio ra- 
tionum H K > FG> 

Et quoniam iam io hyperbokverfsunnr, placet ynum i nouisilUs Cc- 
foris6gtnentiun lucem adferre:habetur id corbll.t. Theor.i. pMtei,in‘ 
^mt^nltrdmulinets tffic fiuDtitttem r*ti$- 

nk, cnmjfttiam inter iffis(tnelnfum,fit vnum & idem ,fi»t rtmptrtim nuiir 
tMmmintre.Jliie miner enmmtiere.ij(it\itrecund\im illum, ratio linea: DE 
ad Q.T, eadem cft cum ratione Q,T ad DE : quis qua:fo Geometra 
fmc talia io geometriam irrepere?certb vel vnum hoc corollarium fuf- 
ficit,vttotufCenforisde rationibus tra&atus ii tota Geometria profert' 
batnr. de vero qui etiam fecundum illhis principia, ratio DE ad Q,T 
aequaliseft rationi Q T ad DE, cum illa fit maioris inaequalitatis , haec 
autem minoris, quas inter fe conferri polfe negat ? fi autem velit ratio- 
nem DE ad Q_T, idcirco aequalem effe rationi QTad DE, quod 



Igitur 

tionisHad^ maioris inaequaliutis; rurfum igicur, dt quidem fecundum 
mulciplicationem,comparantur rationes du; contrarij ordinis, quod fieri 
sxmpoceft.StipfeafieciicfTe abfurdum. at ratiO' inquies, Q,T ad D£ 
triplicata eft, rationis FadH, ratio autem DE ad(^ triplicata ratio* 
nisHadF:cfto:quidindeconficitur?an quodratio UE ad QT fit, te* 
qualis rationi C2jf ad DE? nihil minus: probandum enim primam ef- 
(et,tacionem H ad F equari rationi F ad H=quod per fe &lfum, 8c de quo 
eadem redit quaeftio. 

Quartumargumentuminabfurdo confiftit: Jitretie, inanit , aqntUtttit 
AA.fieim ijntntittttm inqmrtmm , inueniemnt nMim ejfei/ltenimnlian* 
fnentitm,qnd rdtienemdjnalitntu reprefmtet , vtZ. ctm igitnr ejnitibet eUti 
rttiene mtteriiin*qntliuin,fefit diri miner & miner in infinitnm,undtm Je- 
nenifturnd^nnntitetem deti Z minerem,tc freindt rdtiedfneUtttit,erit mnier 

rttiene mnitrisin*qn*Utttit,qnedeftt^HrdHm. 

Hocrurfum,vt tria reliqua, infelix eft. fit 

enim quantitas quateuoque Z. cui aequalis po- 

natur A 8c huicxqualisB; erit A B rationis, 
quatitas Z. fit autem ratio maioris inrquali- 
xatisDadE, fiatquevtEadD,itaBadM;erit 
Mdenominator rationis 0 E pcrcap-<. huius: 
ic quia eft vt E ad D> minor ad maiorem, ita B ^ 
ad M , erit M, maior quam B , hoc eft quam Z. 
deinde interD & E ponatur L, maior quidem 
quam E, minor autem quam D ; erit ratio D — 
ad L.minor ratione D ad EperS.v.Euclid.ra- — 

tionis autem D ad L inueniatur vt priusdeno- ^ 

sninatorlil. offendetur vt ante, N maior quam L 

Z, 8r minor quam M- rurfum inter D & L po- g 

natur K, maior ipsa L, minor autem quam D. 
erit rurfum ratio DK, minor ratione DLj 8tO denomina ^ 

DK, offendetur maior quam Z,roinor veto quam 

nitum procedendo ea ratione d«cTcfcentdenomjnatoresM.N,0,<l« «- 
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crefcnnt rationes maioris 'inasqiialitatis DE, DL, DK; quare ^atii- 
^iu decrefcentesill* rationes manent intra <|>ecTem maions ina-qaali-' 
latiSitamdiuillarum-.denominatoreSierttnt maiores qiiantirateZr&quo' 
vicinius rationes illz decrefeendo accedent ad ratione requalitatisTD«< 
e6deiiominaioresillarumdecrercendo,magis accedent ad arqualitarem 
cum quantitate Z. vndeii ponatur ratiomaioris inxqualitatis Dad E>, 
per infiniraaideoque omnia decrementa defocifle , cuadet tandem in ra- 
tioDcnwcqualiratis DT: quocafufifiatvtTadOdta Badalind, boce- 
rit ipfum Z.licct igitur ratio mainris inxqtialitatis D E,in infinitum pof-. 
fit decrefecte, nunquam illius quantitas feu denominator , minor erit 
quantitate Z> quamdiu intra fpeciem maioris intrqualitatis ftabitur;fed; 
hac femper maior, -omni autem decremento exbaufto, ficut ratio DE, 
definet in rationem aequalitatis l)T, zqualem AB, ita illius quantitas 
feu denominator, definet in huius denominatorem Z. faUa i^tur tota 
Cenfbriseft dcmonftratio. 


/^EnfbrisErroribus.uouos dc fuo, vt fblct , adiccit Euthymius Gram- 
^-'maticus! 

Pag. 1 09. rz/tT«i»,inqnit, itUram rMtuKum medum , qn* ex tqiulihiu ter- 
minis {«nftt^qnem frtftere* eqntlem veteres eppe//erni)t,m/iili rttienem Vectt 
luthymim, quemtamedum O mttd nuUd fex Bthrd itt dhfilxtis ttnmeris nihilum 
fignifUdt. ' . 

rag.t37' HdSi» nihili ejl rdtienumemninm excefpudrum d- difeHin dfum 
funddmenttmd frtneifiumiVticiphrd finmtmernsnnllm-JirdtienisnihiUdn- 
teeedentem terminum multiflicemexempli-grdtid fer ddde retieni nihili rd- 

tienem quddrupUm: ddeo vt rdtie ex rdtiene nibiU d eddild retiene quddrupU 
ecmfcjitd ,fit rdtie quddrufldfincenfequentem fdtienis nihili terminum multi- 
flit em fer eundem numerum 4,dufirt i nihili rdtiene, rdtienem quddruplnm.dd- 
ee vt rdtie ex nihili rdtiene d dhldtd rdtiene quddrnfU eemfefitd,pt fuhqud- 
drupld. 

Fig-m-emttinmrdtienumexcepudrnmd.tlffelliiierum , minimn^retin 
nihili. 

Pag.i98. vbipropof.a.lib.S.operGeom.cenfuit.rar Aar.mquft, prefeli^ 
tiene,qued ddmednm dbfurdum eft , etidmquduisretieedrttienem nihili ha- 
bebit rdtienem , qnem dneeeedens dd enteeedens , quod idem ejl defi nnme- 
rum rdtienem hebere dicerem ed nihilum fen ciphrem O. 

Pag.i 1 8. Perre nihili rdtienem , retienem quidem e£e fittuimm,fed nuBiiu 
qiuntildtit; qued nihili diftentid megniludinesilUm, enteeedens dcettfi^tttfh 
inter fediHent. 

Ingens biccrroi;um farrago. St ftupendz hallucinationes : aci.ratio- 
nem xqualitatis,non efle rationem nihili, quemadmodum ih numeris eft 
X nota 0,fed veram cllc rationem, & fuam habere quantitate, oftenfum eft 
parte t St a, przfenciscapitis.St vero qui ratio xqualitatis , etiam iuxta 
Eutbymium,refpe^ualiarum rationum potcfl efle, flenti nota O refpe- 
^oumerorum,tum quia iuxta ipfum, ratio zqualitatis omnium excef- 


I 

Reycjuntur errorts EuthymyGrammatici, 
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filiarum & defediuarumeft fundamctitum & principiaov, quod nocxo 
in numeri3 nullo modu competit, tumquia etiam iuxtaipfum ratio e. 
qualitatisicfl; vera ^atio.oota vero 6 non eft numerus.) 

z. Rationem iisqualitatisiadi additam rationlquadruplx 4adi,non 
producere rationem quadruplam.vt vult Grammaticus, ledveriquin- 
luplam.ofienfum cfi cap.prarfcnti parte i.num.z.St 5. 

Deinde qut poteft d radone zqualitatis i ad 1, auferri ratioqua- 
drupla f cumratio zqualitatis iuxtaipfum fit ratio nihili. Seminor ra- 
tionecxcelliuaquadrupla.^idemenimhoc eft, quoddnihilo feuquod 
nihil efiauferre aliquid quod eit, a nomo vel zero, auferre numerum 
4;vtrumqueineptd. 

. 3. Rationem zqualitatis,omninmexceifiuarum St defediuarumefle 
minimam, plane falfum cftxum ratio zqualitatis fit quidem minor om- 
ni cxcefiiua,fed maior omni deici^na: adeoque intra vtramque media, 
vt fatetur ipfe pag.io9. vnde hic fibi contradicit Grammadens- 
4, Rationemzqualiutiscumaliaquauis poliecomparari^ atqueid 
non ede idem.quod nihilum 6 conferre cum numero, euidens ett ex eo, 
quod ratio zqualitatis fit vera ratio, propriam habens qunnntatcm St 
nullo modo fit ratio nihili,feu vtin numeris nota 6 feu zero, fcd refpe- 
Aualiarumratiomim,fitvt in numeris,vnitas:qux omnia parte x. huius 
cap.oftenia funt. 

Tot igitur grauiilimos errores hic protulitGrammatiCus quot do- 
gmata St fentendas. 

CAPVT VNDECIMVM. 

De Rationum xqualitace. 


pRzcedcnti capite>de ratione zqualitatis Ia- 
■^tis fuperque adhjm;de rationum zqualita-' 


tis fuperque 

te agendum modo; ac primo quidem, zqnali- 
tatis ratio, a rationum zqnalitate.diitinguenda eft .«zqualitatis ratio in-r 
ter duos confidit termi nos zquales. zqnalitas rationum,inter duas con- 
fidit rationes zquales,fiueillz maioris fintiDxqualitads,feu minods, fi- 
ne illarum termini fint commenfurabiles, fine non. fic fi A dupla fuerit ‘ 
B, St C diapreter quadrari A, D vero diameter quadrad B, rado A ad B 
zqualis eft rationi C ad D,St veraque ratio ed radoualis .■ ratio itemCad 
AfZqualisedradoni DadB,Scvtraquenuioed irrationalis. 

, P A R S P R P M A. 

.11; 

■ Explicatur difinitio 6.lik^. Euclidisde aqualitate 
rationum. 

-I . . :.r,v; 

E Velides lib-5.def.£.ea5 radones zquales efle, fiueeas inagnitudinM 
in eademradone efle' pronnnciait qHMrMmfrimttctfrtUtqumHUipU- 
tujt fermiJd ^/fn/artitdqtuniiihipliahm, q^liJciimip$eeM/i( muUipUcMh , v- 
tnmau*bvtrii]iu,velptrUtr Jejtauni, vel f ititer djntli* pHUt velpsriter 

exceoMiit. 

V • Definitio hzc ^«OUlds obfcuriot habetur, quod ex illo zquemultipli- 
,1 p z cium 
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ciuinpari exce(Tai£qualicite, aut defedlu, non ilico appareat rationum. 
a:qualKos.viKle ;\ nonnullis plane r^ieda , abaliisaliain locum fubAitu- 
u,i paucis vt idonea probata. & vt quod res eft fatear , negare non pof^ 
fum.aliqiuidilliobrcucieanstnelle» iiliu&cum xqualitate connexio- 
nem, licet certa St in£>|libilis fii.non vfqueadeo elTe euid ctem, vt nolen- 
tem ad afTenfum cogat. 

Quia tameneacLera ^ Canto Geometra propoli ta eft,i quoqni recedit. 
Geometriam defbrit.maJni expbcandoaliquidiUilncis affundere,quam 
aut rciicere, aut aNam eius loco rabftituerc,femper enim aduerti,recen- 
tioresqui antiquam Geometriam corrigere fatagunt in errores longi 
turpillimosincidere.prodilucidatione igitur Euclideai definitionis 
Notandum i. magnitudinem vnam ahmius dici maltipticcm,cum mi- 
nor metitur maioretn,feucum minor i maiore aliquoties v.g.bis.ter,&c 
praecise continetur, ilbs vero magnitudines commenfurabites dki , quas 
' eadem medtur meDfuffli 

Notandum a. dum. qiticuorruii>;nw^Ditudinesi quarum MRia xque- 
mukiptCx dicitur qtiartae.qiinm prima iit fecuadWiaequemulciplicitatem. 
iiUm,<luplicemeSe,(cn duobus inodispoile intelligi.i. prout ax]uemuU 
tiplicitasilladicitcomoMnrurabilitaieaniieumulciplicitateantecedentiu 
ad confequentia,Scfic tertia zquemuliiplexdiceturquartat, qua prima 
fit fecund*,cum tertia toties prxcife continet quartam autv parte huius 
aliquotam, quoties prima praecise continet fccundam,aut partem ekisa- 
liquotam fimilemprioruadeoque rupponitcetminoseiiecommenrura- 
bilcs.a.Sralitctzquemuitiplicitas ifUeiligipotciV, prout abftrahitdcom- 
menfurabilitateaufincommenfiirabHitate trrmidord.Srncnonrupponit 
aut infert multiplicitatem. antecedentium terpeiffu confequentium.ded 
parem cxcefrum,autdcfe£lu,autae^alitate alarum magniuidinu.qua; 
antecedentia funtpari numero multiplices, abaliismagnitudinibus.quae 
confequcDtium p-tripumero muldpjices runt.|ip tertiam e(& aequemul- 
tiplicena quattz.quam prima fit fecui^.non dicit tertia taro efie multU 
plice quartc.qua prima fit fecuodatjaui; quanam toties prateife contineri 
a tetda,quoties fecHnt^ continetur ^ prima, am; Knia ca e£^ cumeofu-^ 
raLbilem.quarca^.quam peima fit fircuqdx ; fedtdiqit prienx ac, tertiae 
qoalinumeto multiplices, a Tecundiat.je quartz.aeqnaU numeromulti-' 
.pikibus.vtrafipie ab YCt>/quc vel pariter defiqete, uei pariter aequalea 
qfle , vel pariter excedete. ‘ • , 

Notandum j. dwpi^fjSmtio alicuiusrei petdtUli > nil aliud peti quan;k 
cnuntiationem,qutE.itapin]um.aC ginuinum req defini^ concepeuq» 
ingeneret,vt definito jc rqs defipita,^nt fynonima S{ cont^prtibilia, 
Hisprznot,;t^:dg^ici4nem|eq6ilit3Cistatjptum, exr^i natura. Se 
vt putoex ipsa Euclidis mente fic formo. 

///< tttitpes itqiitltffifA, tfut inter tetrniaes oafifinm 4J*tmui0flietf. Ter- 
miiteseniemiBeiMquemiiDif lices viei , aterumprimec terty cecjnli tnsmer» 
mHlufiites,tdee<l»e eemmen/ireUtet) - ifiemtdi tp' qMtrti ecjaeU numere multi- 
flieihsu d^eemmenfurebiUhui.vtricjuecib wrifque,vel feriter de/fciunt,velfn- 
rflerfuntd^eUs,velfmu^.exeeaiiift. . , i' ■ . - 

Definitionem banclpoDam Se ^enoinam elfe, paret i. ex eo quod tal. 
lem rci.dcjfin<t 9 conceptum intellig£iiti indetnipo. prior dari jnon poteft^ 
quemc\uiqiic cnun conceptu de^tqualitate rMweu, prout raciopales^ 
irrationales compledfitur formaueris, deprebendCs ilico, proprietatent 
aliquatPit>atura poftetipceni inuoliu. patet x- eniep quod definitio Sc r^s 

•j definita»- 


X 
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definita, plane fint fynonima acconaertibiliarnamduarnnmtionum 
^mos eflcsquctnultiplices, & rationes efle *quales,ita res vna ca- 
demquefunt.vt neutra prior altera fit, aucconcipiabfque alia pofiit. ' 
Ex his collige i.obfcnriutem Euclide* definitionis prout verba il- 
lius lonant, inde meo indicio ortam, quod definitionis explicationem 
potius, quam ipfam definitionem contineant, autfimul cumhacinuo- 
luanc. ^ 

Collige 2. male Euclidem i rcccntioti nonnullo argui , quafi pr6- 
prietatem pro definitione attulerit : felfum id enim eifc exd^nitione 
rtm ex^icaca,manife(tumell. deinde vtdefinitio illa per proprietatem 
fada edet, an idcirco vitiola aut non legjtima.^ridiculum: innumer* io 
geometria fiint , qu® non fiunt per genus & dififcreniiam , fed vel pet 
proprietatem, vel defcriptioiiem. en ex multis paucas, lib. KCircuJusde- 
finitur, figura plana fub vna linea comprehenu,ad quamab vno pundo^ 
eomm qu* intra funt,omnesre<aat duds.inter fe tequalcs funtrlib. ?. fi. 
milia circulorum Tegmenta funt,qua: angulos capiunt «quales.!. 5. cuni 
magnitudines proportionales fiierint,prima ad tertiam,duplicatam 
habere rationem dicitur eius,quam prima habetad fecundam, hb. 6. ra- 
tio ex rationibus componi dicitur, cum rationum quantitates inter fe 
multiplicat*, aliquam efibcerintrationem.lilMi. fphatra cft, quando fe- 
micirculus manente diametro circunidu(^s>in feipfurti rcuoluitur* co- 
nuscu,quandorei3anguli trianguli manente vno latere eorum qux cir- 
ca reaum angulum, circumductum triangulum iri Icipfum rurfum re- 
noluitur. pari ratione definitur cylindrus, ab Archimede Conoidos 
Mrabolicum Sc bypcrbolicum,fph*roidcs,fpiralis 8tc. quas definitiones 
fi per genus dc differentiam factas aderis , eodem rare Jt fextam lib.ti 
per genus & differentiam fa^am adfero. 

Collige j. male rurfum Euclideniab eodem recentiore argui, quod 
connexionem multiplicium cum rattonum' xqnalitatenon demonftra- 
fiicile potuidbt geometra egregius , cum ex ipfb id 
ahj deinde fecerint, nullo tamen modo demonftrare debuit , cum ad de- 
anuionem nondemonftratio,fedlbla^ veritas requiratur, nuihiseoim 
Pr«lo, Geometra quzduit definitiofles aurpriricipiade- 
^nftrari^hocipfoenimae definitiones Scprincipiaededednunt: quo 
demondriintur. ■ , i-.i j. irim 

;AR S SE'CWDAr';- 

ExpenditHrindicium rattont4m aacentf ore quo- 

dam d^i^hatum. ' ‘ 

J^EfinitionefnEncIldfs.tanquam indicium *qtefirattsratfOT«m, ni- 
ms remotum & implexum, vbi reiecit recentior ille , aliud eius loco 
«anflim^ vt rat, & magis primuinac immediatum fubftitiiit' ; iHud 
autem eft huiufmodi. ' 

XttUntt , npunja ^.ctmJiaMtmUjrn ^ , c#- 
€$n]eqm€nunmpmiksfmes AUqm$tA qt$dCKHq$$ef im Mtectientibm tqnsh 
fnmiUHtractatmtiuia,. fth» e^nii»a$ikMium i etmtbUtd 

f»ui€i Humer^firnt Mt$4%gx qn^ratHiam trrftumkhkm 

•’ Fj ‘ fi/4» 
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lif 4 S& ift^aualiiMicontinuttliicelcit , cumficantecedtntesconfiqtiftttihfuin- 
cewMcnfuiahiUs.ptrMtMconf^^^^ commtnfursbiUM & proporUomlU 
ejthauriatttMr» 

In hoc sequalUatis indicio nonnulla aduerto. ac 

I Quidem illud^ quantum ad rationes rationales' pertinet/ que tum 
nimirum fune aequales.</«w tonfcqntntts ipft & ctnfeqitcntwm fimtUs partes 
4liqu<ifA$0AntecedcntibmdqMMUfempcrnu7ner^ conttnentur) n\\ noui conti- 
nere ac diuerfum ab eo,quod Clauius feribie ad defin. 8 . lib 5 . &TCiicit: 
verba Clauij f$ BncUdes df rstiombus dumUXAt rAtiondUbm dtJpHiano- 

nem hjljtaijlet .potuiffet quatuor magnitudines proportionales definire eo modo^ 
quo lib.nJefinAo. proportionales quatuor numeros definiuit : nimirum magnt- 
tudines proportionales funt.aim prima fecunda tertia t^ntru aquemulttplex 

eH^veleadem pars, mei eadem partes^ vel certi vt nos ad eam defimttontmaddi- 
*dimusi cum prima Jecundam&tertiaquartam aqualiter contines eandemque 
infuperiUMspartem, vel/afdem partes, potuiffet inquam EucUdesota defintrejo 
‘Jefolis rationalibus ageret, quoniam vero non folum proporttones rationales, Jed 
irrationales etiam compU£Hvolmt,non potuit eo modo quatuorproporttonaUsde- 

Adi^erto a. io eodem indicio, prout; irrationafes & rationalescotnpk- 
<aitur, committi circulum» queritur enim quidfitquatuormagnitudi- 
nesefle quo indicio id fciri poffic. refpondetur; tuin 

Proportionales cfle dum coafequentes ipfa: & confequcntmm Simias p^- 
tes aliquou in antecedentibus equali numero contmentur,hoc eftjaDlat^ 

q uodes poflliut, equal i numero funt ablate, . quia fic ancecedeptesc^ 
(equentibus incornnieo^urabiles>per ablata confequentibuscoramen u 

rabi]ia 6 c exhauriuntur* inhisinquani circuluscommiai- 

tur,l. quia partes aliquotas elTe finiiles.klem eftac proportionalcseirc, 
de quibus qukl fuit queritur, z. quia jubetur fien exhauftm per ablata 
confequentibus ProportionaDn, de quibus eft queftio, quid unt. 

Aduerto 3. in eodem indicio,noQeuitari(quod,taraenmaionjeinteii-< 

dit) equemultiplida. nam confequentes ipfas & conlcqucfatiUm IiWt 
les parces aliquotaseqn*^» numero ip antecedentibus contineri > lei^ 
quantum poffunt aqferri &c* nil aliud fignificat, qwm ancecec^tes er^ 

le eQuemultipUcesconfcquentium,aut parti uro aliquotarum ftmilmm;, 

& cum preterea fieri debeat exhauftio , per fe obfcuriffima &que pn-^ 
mum ab Euclide lib.io. proponitur, manifeftumeft indicium a recen- 
tiore illo aljatum, ft^mpi alio vitib-Careret, EuclidSro non UoDdpnon 
elTe clarids & immediitius,fed cSulto obfcuriusac remorius. 

‘ -i 
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E^}jihentwd>kci.tdQt pTofrictates ^ationwn» y 


D Edacadtnatorafic.eflcnda. eqiialitatis rationum., fupereft vt pr6i» 

prietates & affediones nonnullas exhibeamus, vcquibuioaturaen 

qualitatisjniousperfpeaa eft., per proprietatef ciufdem^magisinno-. 
'tefcatai." ' ■ .i ^ 

I. ProptietasabEucKde proponitur hisverbis Ub«6ipropoCi^.5if^ 

tuor re^d linea propwtwtfules fuerinh quodfuhextremis comprehenditur 
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g»t»>">*q»ileePtiq»odfttbmtdiur(impehenditarT€ninguU. 

Vtraquehicaflertio pra:claraeft,& magnum' in rota geometria ha- 
com^nendo & ex «quali demonftrat.quas ftudio hfc omitto, quia pro- 

pric ipeiSantad modos argumentandi ex rationibus «qualibul ^ ^ 

a proponitur lib.j. propSf ay. fi^n»mr„,^„itndi^„ pro. 

a Commandinoadditur://r« mog„uudines foerint pr$p,r- 
ti0ntUs,mixunn ($■ mtrumt,miu>resnuin qmrn dupU relia»* ^ ^ 

Nota: ,. &a. proprietatem m hoc differte i j. & 4/quodin duabus 
prioribus, agatur de multiplicatione fcu duftu terminorum proponiooa- 
Iium lyc inuicem;in pofterioribus autem.de eorundem acfdX^ 

5- AUAuaoreoper.Geom.proponiturlib.S. propoi; fo8. CiaoMtuor 

cmtio &tertu,& q/udntom quxrujntontitmtfuitt onoUvt. ' 

B D ''"'f. ^ •» rttitncm D odC, pridncn rotionem ». 

quAltUtu. • 

ABC 7 . Ibidem propof 1 ij.fmt A,B,C,in»ntiHM xmJ»rit:rMtu 

ode Jr etlodrotionem CB doffom in B% ■vt A 

ABC 8Jbid.propoi;i38./«>ffiCM««/,,44i»4&»«.eJ.4«w 

2 ptnotnr Z.rtti»nes AZ.BZ.CZ.itim ZC, Z B, Zd i„con~ 

ttnno erunt, tn^pt. 

itemHb.j,dcpro. 

ca^p^t dvodecimvm. "v 

Dc mutuo RationumexcclTu &c defeau fecundum 
quantitatem. 

O Stenfuin eft cap i huim, rationes veras efle quantitates .• oftenfum 
infuper cap. j. aliud efle comparare rationes inter fe fecundum 
quantiatOT,aliud fecundum multiplicationemiquatritur modo.cumv- 
M ratio icaturalteramaior,minorue, aut ilhatqw^^ V“de defumide- 

rationumicontendunt aliqui, rationem 
cam maiorem debere dici altera, qu* refpeau ciuldem t^a;. maeiscft 

S^pro^nofit'**'*^****^^' ^'***“““ ‘•«‘onunatotifausfiuequand^taii- 
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PARS PRIMA. 

i/4n maiori tM vniw rationis (iiper alteri, defumtndafi pa- 
nes mmltiplicationem. 

I 

I^Erniineftex antiquis AoiStcyibu» omnino nijium pro affirmatina 
'^propofitx quxftionisftartunm quiaEuclides.aliiqUc, noaioritatcm 
vdlus ratiooisiuperalia.defumunt pxnes zquimultiplices.qux nihil mi- 
nus qaammulaplicaiionem inuoluuntitum quiaex nac opinione ea ne- 
ce&rio confcquunnirtqux minimi cum illorum doAnna coofiftuDttTt- 
iQOXoftendam. 

I. Pappus Alesandrlnus.Theon.Nicomtchus i Eratoftenes.ahiqu» 
antiquiores, rationes omnes inxqualitatis 8t analogias deducunt aefor- 
matex ratione zqualitaiis,per Iblam additionem terminorum (nulquam 
mentionem vllam facientes de multiplicatione)8tin illam vicilBm refol- 
uunt;igitur ex ilUt nemo maiori tatem aut minoritatdm defumplit, pxnes 
minorem aut maiorem multiplicationcffl. 

a. Sint quatuor continui proportio- ABC D 

nalesA>B,C,D>.m'in*oris inxqualitatis. ; — — 

demonllrat Euclidess S.r.rationem A ad C> eiufdem ad minorem,n»io- 
rem cfle ratione A ad D t eiurjeniad irtiiorem : flr tamen ratio A ad D» 
niagbeft multiplicata ciurdem rationis AB, quamfitratioAadC^ma- 
ioritas igitur rationis vniosfuper alia, non defumitur pXnes maiorem 
multiplicationem; 

j. Omnis ratio minoris inxqnalita- ABC D 

tis, multiplicata eftcuiufuisaltetiusra — — — ' — 

tionis miporis inxqualiutis.qux priori maior eft , vt dcmonftrabo cap. 
]{ huius. Sc patet in quatuorcontinuh proportionalibus minoris inxqua- 
litatisA,B, C, DtnamratioA adDminoreft ratjpne A ad B,-V umen 
iHa,huiuseh triplicata, rurfumigilurmaioritasrati^nis ^eti non poteft 
cx maiori multiplicatione. 

4 .r pdtx fint dux ratiooes cootrarij ordinis,vna maioris, altera mino- 
ris inxqualitatistexhiberi pofllint illarum denomihatorcs.adeoque vtra» 
altera fecundum quantitatem fft maior,miaorue,Vc oftendi cap 7 . St ta- 
men illx comparari inter fe non poflunt fecundum multiplicationem, 
neque fcxhibcri.vtrutu. St quoties vna alterius fit multiplica», (vtde- 
monftrabo cap.i^) neque cum eadem tertia quoad multiplicaiiowm 

confietrivt oftendipanea.cap.mbjrpcrboUadcoroll. Ceniorismaaiori. 
msigitur ®t miuoritas rittoBMn^liundepetitur.quamexmukiplica- 

none. -!• 

Denique vnicumcoimariseopiniooislundainentum eft , quod ratio- 
num natura,i» i multiplicatione dependeat, vt illx inter fe conferri non 
poinnt,quam fecundum multiplicationem,adeoque illaromquantitat« 
fint vel logarichmi vel fpatia hyperbqlicaiqux duo cum euidenter »1» 
ciIcoftecu]crimcap. 9 .noui»temillam quoque corruere necefic eft. 
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PARSSECVNDA. 

Vndedefumi debeat maioritas rationum fecundum quanti- 
tatem. 


E VcIides lib ;. defin.8. maioritatem rationis , defuniitex zque miild- 
pIicibus:hoc modo;fi»»» verenqumultiplidMm, multiplex primumuguint- 
diuuexcejjertt multiplicem fecunde, ut mnltiplex tertie nen exceperit multipli- 
cem querte, tum prime ed fecundem mtierem hebere retitnem dicitur, quem 
tertie edquertem.qutm defiaicionem non ad libitum poCcam. vtialTeric 
Cenfor.ied optimis fblcatneile rationibus» t>:<%cibklemoftendit Cla- 
nius, defiuitionemque quJintelligi debeat fusi explicat. . 

Verum quia illa zquemulciplicium methodus obfcurior, & multis in- 
tricata vila elt, hac relida» videarousquibuspolitisvelablatis, rationes 
iuxta antiquos crefeant vel decrefeant ; atque inde certi aliquidacdf- 
finiti de rationum incremento & decremento ftatuamus. 

I. Sit ratio quzuis squalitatis A B, fi inuariato con- ^ 

fcquente B, augeatur antecedens A, in duplum, triplum, .t — 

quadruplum &c. orietur ratio multiplex , dupla, tripla, ^ 

quadrupla &c. atque econtra dccrelcet ratio B ad A > fietque ratio fub- 
dupla , (ubtripla, fiibquadrupla Bcc. rurfum fi antecedente A inuariato, 
decrcfcatconfequcosBdimidiSfuiparte, exfitrget AB ratio dupla, fi 
tribus quartis quadrupla.fi quinque iextis iextupla &c- 
a. Sit AB ratio maiorisinzqualitatis : fivelau- 
geatur antecedens A,vel minuaturconfequens B.re- ■ ■ 

liquisinuariatiscrefcitratio AadB & decrefeit ra- 

tio B ad A:fi vero augeatur coolequens B, vel minuatur antecedens A, 
reliquis manentibus.decrefcit ratio A ad B, & crefeitratio B ad A. 

3. Sitiam AB ratio minoris inxqualitatis': fi vel A 
augeatur antecedens A vel minuatur confequens B n ' 

reliquis inuariatis» creicit ratio A ad B & decrefei t ra- 

tioB ad A:fi autem vel augeatur confequens B, vel minuatur antece- 
dens A, reliquis manentibus iifdem,dccrefcit ratio A ad B, Si crefeitra- 
tioBadA. 

4. Sint duz rationes maioris inzqnali- A C 

litatis A B. C D •- fi quoexceflu A fuperat 
B,eo proportionaliterC fuperet D:zquales 
erunt rationes AB, CD- 

5. Sintduz rationes minoris inzqiu- A «C 

litatis AB, CD; fiquodefeftuA defi- g p 

cit i B, eodem propottionaliter Cdcfi- — *“ 

ciati D.zqualeserunt rationes AB. CD. Atque hate omnia demon- 
ftrantur facili ex S.v.Euclidis.^ 

6 . Sitquxuisquantitas AjCuiuspartesfintB&C, po- A 14 , 

naturquequantitasquzcunqneDtratio A ad D aequatur gg 

duabus rationibus B D , C D per 114 dc proport. qua ve- . . 

rorationesduz BD, CD fimulfumptz , alterutra lunt 
maiores,fequiturrad6nem A ad D maioris ad eandem, maiorem cfle 
’ G ratione 
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ratione B ad D, vel C ad D minoris ad eandem : qua: pars prima eft o- 

dauxv.Riiclidis. » 

7. lifdem pofitis:patet rationefe eiufdtfnj Dad maiorem Ainrinorein 
c(Te ratione D ad B vclC, minores A. quanto enim ratio A adDma- 
iorcft, tanto minorcftratioD ad A;quo enim maior dt ratiqAadD, 
eo magis excedit rationem aequalitatis, Stratio DadAmagisdeficita 
ratione aequalitatis , adcoquc 'mitior eft. 

A Nam ficut duarum linearum B, C , deficientium i 

g maiori A, illa maior eft qua: minus deficit i maiori 

' — illa vero minor qua: magis ab eadem deficit; ita ratiO- 

num minoris inaequalitatis , iilamaioreftquxminus 

deficit i ratione squalitatis, & illa minor, qus magis ab eadem deficit t 
ratio enim squalitatis maior eftqnauisrationetninorisinatqualitatis. 

Hinc patet rationu maioris in*qualitatis,maioricatcm velrainoritate 
daTumi psnesmaiorem,velminorccxce(ramfupcf ratione aequalitatis, 
•exccfluni veroillu muari, mutata habitudine fen rcfpeifto antecedentis 
ad confequensdimili ter rationum minoris insqualitatis miiioritatem Sc 
minotitatem defumi paenes maiorem vel minorem defetSumii ratione 
aequalitatisidefedumque illum variari, variata habitudine antecedentis 
ad confequens. 

PARS TERTIA 

. il. • 

ReguUaliqHot exquibtiicUgnof:ipo^it,‘^tra expropojitisra- 
tionivfts, fit mMor altera, minorue. 

• If*' • • • . ; 

.^^U Ia I. Sim Jute tttitnes mdioru 

^iitdqlulildlulyfB, CD : fismecedem 
A, mkiM-fictff» frtptrtitntUler fuumexce- 

dm.ctHjcqmns B , qmm C excedit D, erit 

o/ B rdtio mdiar ntune C D, flat enim vt C ad D-ita E ad B.erit E B ra» 
tio sequalis tationi C D ; quia veto ponitur A magis excedere ipfum 
B.^uam CcxcedatD, etiam A magis excedet B,qliamEexcedat B.ig»- 
tur A rrtaibt eft quam E 1 & per 8.v. ratio Aad B, maior ratione E ad B, 

hoc eft C ad D. ... 

A J C A Kes,u\i2. SixidM qddius rd/iones miHdruixd- 

^ . — - qHdUtdtit AB, e D- Jidmecedem A , mHxrri drfeCt» 

” . . — — preporliexdliter discidi d /ili ctn/equemr B , quem C 

deficit dD.erit AB rdtie mdier rdtiexe C D. fiate- 

nimvtCaiHJ.ita AadE,crit A E ratio aequalis rationi CDi quia ve- 
ro ponitur A minus propottionalitcr deficcrci B . quam C iD . etiatta 
A minus deficiet i B,qnam ab E, Igitur B minor eft quam E, Sc AB ra- 
tio maior ratione AE^hoceft CD perS.v. 

A c * 'R.egaWi. Simt d»d quduis rdtienes , </• 

U ' — '"TP cfxidem 'mdhfu iBdqudlitdtk ,C D ■vere mituriti 

^ — /emper AB' idtumdiir.eft rdtiexe C D; fiat enim 

E.| vtD adCitaB‘adE; erit CD ratio xqualis 

•rationi EB, ‘Sc AB ratioadratipnein EB. vt eadem ratio AB ad ra- 
tionem C D : qnia vero G D ratio ponitur nnobeis in*qualitatis , erit 
- ; & EB 
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& £B ratio minoris iosqUalitads, adeoqucE minorquamB; fed B 
minor ponitur quam A, igitur E multominoreft quam A: atque vt Aad 
£,ita ratio AB adrationem £B> per 2.Iib,S. oper. Guom.. igitur vt A 
adEitaratio AB adrationem CD: igitur illa, multo maiored^c. 

Regula 4.. Sint quseuisdux rationes rationales, & pri< ■» 
ma quidem fefquialtera, fecunda fimerbi parti ens tertias; 
multiplica 5,antecedens rationis fefquialter«, in jconfe- ^ 

quens rationis fuperbipartientis tertias, 8cprodud:um erit * ' 

9. rurfum multiplica 5 alterius rationis antecedens, per i ^ 
conlequens rationis prima? , &c produi^um ericio, raiibqucfeiquialtera 
3 ad 2, ad rationem 5 ad 5, vt 9 ad 10. 

Regula 5. &: vniuerfaliilima. Entdu<eratio> A' ^ 

nes quacunque A B , C D, due rationales fi- ' g * 

ue irrationales, iiuemaidrisinaqualitatisEue ' — rr— 

minori^atque vtDadCitaBad E; erit AB 5 

ratioadrationem CD,vt Aad E per.15.Iib.de proport. i, 

PAR S Q V ARX A. 

► * ' , ... ^ 
^ijeitur do^irina Cenfbris de maioritate ratiomm. 

\ 

/^Ontra certam hanc antiquorum dodrinam , triaadfert argumenta 
^^Cenfor, quorum nullumrvel ad fpeciem eft^robabilc , vt iadride- 
bimus. 

Primum eO::quod fi qudfiAm magnitudo , comparetur ad duas maiores , ad^ 
maximam ipfarum^ maiorem^habet rationem, quam ad minorem : tunfquia inter 
ipfas maior e fi inaqualitas^ac proinde maior ratiottum quia maxima duarum ma^ 
iorum , ad tertiam, maior efi ratfoy quam minorist^ qunmua hac cum definitio- 
ne EucUdis non conueniant^de iispropterea dubitandum non r/?, curn in vera 
tfonum natura fint fundata, definitio vero Euclidis fit pifita ad Ubitumi ' 

Sint tres quantitates A, B, C; quarum A tninima, C» . 4^ " * . B 4 
vero maxima. afleritCcnfbr,rationem Aad C,maiorem . . . 
efle ratione A ad Bj tum quia inter & C maior efi ina - 

quaUtas,tum quia ratio C ad A,maigr efi ratione B ad A, V* 

vtraquehsec ratio oppofitum rede probat, quia enim maior eft ina:- 
qualitas inter A &: C, quam inter A &: B, ideo ratio A ad C magis defidc 
i ratione aequalitatis, quam ratio Aad B , adebque ratio AG minor; 
eft ratione AB : cunfenim ratio maioris inaequalitatis inaior. iitracip^ 
ne aequalitatis,^ liaec maior quauis ratioqe minoris ina:qualitatis, 5 ^<t ap* 
te dernouRratumed, inter rationes Siinoris inaequaliratrs,eammoceR»- 
- quae magis de.dcit a ratione aequalitatis , quemaidmodum inter ra'(}onej$' 
maioris inaequalicads, illa maior eft,qu£ m&gis eitccdit ratibnetnfequa' 
litatis : tanto autem magis ratio A ad C deficit a ratione aequalitatis, 

^ quanto ratio C ad A eandem magis excedit: quanto igilur maior cft in- 
aequalitas in ter A & C,quam inter A & B , quantoque C A ratio maiAr 
. eft ratipne B A , tanto ratio A ad C njinor eft ratione A ad B. •* 
Deinde,quaeroabCenforevnde rationum quantitates innotefcaht? 
Eaiid dubie ex mutua denominatorum habicudiney ica ipfe cenfec defin. 

atqui rationis AB denominator eft C , & rationis AC denominator 
« G 2 B.vt 
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B,y^dcmonllrauLca.6.igitur AB ratio’cft ad rationem ACiVtCadB; 
at e maior ponitur qua B, igitur A B ratio maior eft ratione AC. uullutn 
igitur dl argumetum Ccnlbris primum . firdodiina illius flon tantum 
in vera rationum natura fundata non eft, fed illam.pmitus euertit. 

SeaundMmexhyper- '• 
bola petitur. Sit A mintr • 
£, & h^e mintr C.fittatc , 
in hyperboU vt *d B, 
iit LBtd F C, dr vt A 
tdC,ilt LBtdO M. frit 
ffttium LBMO qutnti- 
Ut rttienU AtdC,d' fit- 
tinm LBF G qutntittt 
“rttienit A tdB-.tt fittikm 
LBMO mtiui ffii fittir 
, LB F G, trge A C rttif 

mtier rttitne td B. ' 

Argumentum hoc peccat primum, quod (patia hypcrl^qlica LBMO, 
LBFG faciat quantitates rationum AC, AB, fiue LB ad M 0 , 

LB adFG, idcnimfalfumcflcoftendicap.9. huiusrcumfpatiihyper-, 
bolica nil aliud reprajfentcDi, quam multiplicationem rationum, quae 
funt inter lineas, (patia illa induentes, furfum peccat.qu6d excoquod 
ipatium LBMiO, maius fit (patio L BFG.inferat rationem A C, ma- 
iorem efle ratione A B ; id enim plane falfum eft: non enim A C ratio 
eftacTrationem AB, vcfpatium LBM O •dfpatium LB.FG,(edqua 
mukipWeftfpatiumLBMO,rpatijLBFG,totiesACratiomul- 
tiplicata eft rationis AB. porro niaioritatcnf j-ationis vniiisfuper alia, ^ 
non defu&iipxnesmultiplicationem,oftcndiparteprima huius. * 

’ A B C D Tertium argumentum exabfurdoducituriAa^M/ 
la. j 11 4 A td B utthrem rtlitnehi^tm CtdD,/itqtttA tqntlit 
— ■ C. i»xttiffis{id eft Euclideos^rarw A td C,mtioreH 

rttitne B td D. ide/l zxre erit mtier tliqte numere , ^ 
nihilath mtiut tliqutq»tntiltle,punilum lin^dtque quid 
tbfurdius excegittri petejlpfil itm A mtier Ct fed B miner D • erit pejlpermnt 
ttlie^m,primt rtlie mtier U intgutlitdta, f}" ficundt mineris rerge qutnlitttn 
fin/rtrq erdinu,(fi qutfi diuerfi generis,quetd megnitudinem inter fi cemptrt- 
bsmtur quodnen nppum tbfurdum, 

Atqui$mirenir,ex hypothefi abfurdi(Ilma,fequi abfurdum^fupponir 
iHe,radonem xqualitatis , ede zero refpedu numeri , nihilum reipeftu 
quahtitatit,puD(ftum refpetftu linex ;•& ex eo priclare infert,zcro iux- 
ta Euclidem e(Te maius aliquo gumero , nihilum quanticice &c. qua ra.* 
tiocinatione quid ineptius excogitari poteft/porro hypothefim illam faU 
famedeAiftendicap.io.huiu&derationibuscoutrarij ordinisquod ad- 
dit, peitidiculum eft vtenox Aftcndam. 
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^ PARS QVINTA. 

%titcimtur errores EuthjmijGrammxtici. 

•"^r On toc monftra vno Heculo producit Africa» quotcnornie»& mon. 
•*-^ftrofos in hac materia errores . protulit Euthymius Grammaticus; 
paucoshic.no Leaori.totnaturxabortiua proferendo, naufeampariam, 

caftigabo. • 

» ^ X. Pag7^. l)iferrmitntiinum^td6,%*J6,elIriitio^til^ifimiliterdif- 

‘ ftrtnti* r»iitmimntd2,jtdi,eftTttii^tidi,(ir Jic in emmhm. , 

2. Pag.121. R*titdnpU{2tdl)eJfentiifiiiii^Halu eJlfulidnfU[t ad i) qfU 
diftantia mtgnilkdinum •vtrinfqMe rationis, tjl aquald. 

Pag.125. nationi Geometrica natura e^-rj/hotia, in magnitudinum qaara- 
tionem conHitnuntdnterfediftanttiitpuodin arithmetica ratione omnes admit- 
tHnt)generahttr ejl conjlituta: ‘ 

Pag.129. Verum igturefl,-; y 4,nuiorem habere rationem, quam 5 ad q:at 
falfum.s^ ad %,mtioremhabere rationem,quam 4 adj. 

falfumitemefl,t^ad6,maieremhabererationem,q«am2 ad Oivemtn autem, 
£ ad ^,maiorrm habere rationem, quam 6 ad^. ' ' ^ 

Falfim rurfm ej!,^ ad ^,maiorem habere rationem,quam 2 ad Jjcb' iBudt J ad 
i,maiorem habere rat ionem,quam j ad ^'.quia diuerfi generis rationes, (xcefpua 
ei- defeBiua,inler fe comparari nequeant. 

3. Pag I4<y. Viuerft generi rationes exeejpuad- defeliina, quatentes vna 
maior aut minor eft alterd,comparari inter fe non pojfunt-.quod comparatio eiuf- 
dem generi nomina requirat : quippeeodemcircp eandem vir/itt metam decer- 
tanf.&diuitescum diuiUbm eempar'antuT, debitores cum debitoribunquare Lu- 

* cite qui tria mil/ia in boni habet,comparari nequit cum Titio,qui quatuor millia 
debef.&c.exce^mifftur ^ defeclua inter fe fecundum quantitatem,hecefldi~ 
ftantiam a nihilo,non comparantur. 

4. Pag.178. Rationem 6 adi,noneffe duplam rationi^ad 2, itemrationene 

% ad l,non ejfe duplam rationi 4 ad 3, & Jic deinceps-, duplici demonjlratione ojle- 
dam.i. hoc ajfumpto lemmate, duplorum,duploi e/Je excefpu,triplorum triplos, Jef 
quialterorum fefquialtfros-.quippt vti 4 dr 2, binario inter fediffefunt , ita tHo- 
rum dupli 8^4 quaternario, tripli Hef6 fenario d-c.fic rationes <Jadi d-^ad 
\,inter fe digerunt rattone^ ad ^.illarum dupla liadl,&t6 Rdi, rutipnebi 
duplifuperquartdSt ad i6tTripU-;29 adi,d- ad t,ratiene 729 ad6^-.qu* 
ef rationis 9 ad n tripla JeJquialtera 27 adi, d-S ad 1, ratione adi;qua ra- 
tioni 9odn eflfefquialtera: cum itaque Jimplarum rationum 5 ad 2,^ad^ dig- 
rentiaH ratio fit 9 ad%,duplarum 6 ad 2,% ad 3, /eu r8 ad i6,t6ad6idifferentia- 
lis ratie,erit /impia differentiatis rationi dupla,nempe ii ad 6 q-, atqui eadem efi 
quajimplaramjcil.ii adi6./eu ^adi: quod efi abfutdumc ergo rationum 3 ad 2 
d ^tid3,nonfuntditplaratUnes6acf2,(i-iad3. • ■ 

^ 2. ‘DQmonkxziiocA.huiu^ttsodi: affumpto Mc lemmate. Ariofnnitira pr»u 

-grefiioni numeriquorum fecundua primi duplue eS, eodem exciffnfrexinros hi- 
nosfi inuicemfuperare, quo primm /operat nihilum-; quippe eodem excguquo 
vnitasfuptratnihitam,binartiie /uperat vnitatem, ternarius binarium fpc.eum 
itag, in hae rationi pro^efftone 2 ads,.3ad 2.6 ad 2-^ ad 2.12 ad 2.1/ad 2, ratio 
^ad 2fimplqfit cr -vnitati loco ponaturvutut dupla efi 6 ad iitripU^ ad 2,qun- 
drupla 12 ad 2,quintupla iq ad z,continebtt dupla 6 ad 2,bi fimplam 3 adziatque 

G 3 dua 
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fpipU6td^tJetilt,effictanlrtlieKtm^tdj\,qutptm»r ifi rttiineV-td 
/^qu*re dapU rttio i z *d A,m*iort txct(pi jupi utjimfitm 6 td 4:5*4«» ftmfU 
fafertttttumim nihili qacdtjlteiuratdjiimflam Umtoa,nfniigetWm 
tio \Xdd^ dupU tU TttionU 6 dd 4. 

3. Vemonfirdtio qaenidm rdlie 9 dd 4^idtm rdtiene 9 dd6,f<ferdt Tdihntm 
6 dd 4,5*4 r*//* 6 dJ^/iipfrdf Tdtionem nihili 4 dd l^:rdtio dutem [Zdd 4,fhpe- 
rdtrdUcnpm 6 dd 4,rdtunt U.dd6^udmdier ejlrdltcntij dd^; idcircerdtit- 
1 1 dd 4,mditrefl qndm V/ rdlitnis 6 dd 4 tdntum-fit d«pU\ frd o-edd(mrdti$ 
I 3 .dd 4,rdtienis 6 dd ^ ponehdtar dapld,ergii tddtm ralig lidd 4,dr dnpldtU 
rdtienis 6 dd 4,<^- maicr qndm dnpUtqnedell dbfurdui^. 

5. Pag. 188. Gtdndi igitur pdrdlogifm» Upfmell Gregcrius$S.f 'incenth,q»i 
rdlitnum pTopertitnem in huiufmodi numeris conflituit, vt rdtit iddidd rdiit~ ' 
nent 4ud t-lttdrdtio 6ddi ddrdtienem}dd i'-nequeenint qucd fi/periut demcn~ 
Jlrdui tquemddmedumrdtionu r^dd ^,duplde|l rdtioidd 1, ficrutitaisiddi^ 
dnpld exijlit rdlie 6 dd t-fed Itnge hdc mdierejl quim iUim dupU. 

En |e< 2 or Geometra paucas cx infinitis, monftrofa» Grammatici hai> 
ll)cinationez:quz quale$ (lat,modo videamus. 

. I. Non diftingtiit Grammaticus intcru^Ia harmonica,' St differentias 
arithmecicas,a rationibusGeometricis, fcd ( quod in triduano Geojne- 
tra viz fcrendum)confundic omnia: St cdm alibidixerit ,Taciones aritb* 
meticas St hnrm'onica$,p{oprii non ede rationes , fed modietatcs(quod 
effveriffimumjmox fu: immemor,pag.i2S,vulteffentiam rationis Geo- 
metrica; conlilterc in interuallis St differentiis , iicut effentiae medieta- 
tum HaVmonicarum 5 t Aiithmet!carum,connftunt in interualiisSt dif- 
ferentiisjhincubulas commatum.harmonicismcdicutibus dimetiendis 
aptas, ad ratiofium Geometricarum quantitates meofuraiidas, contra 
omnem yfumiScrationum naturam, inepcilllmc adhibet. 

Porroinquo ratio ab interuallo 8t differentia diffmguatur, offendi 
cap.i. huius fubhnem.quod fire<ffepercepccitGramniaticus,fpesahqua 
aftiilget.vtin GpometriarTyronem aliquando «uadat; quare paucis in 
gratiam Grammatici ea repetam. 

Primum igitur effo,; Ratioab interuallo & differentia diftinguitur.* 
namque fecundum omnes tam antiquos quam recentiores, ab vniuto 
ad binarium, & a binario ad vnitatcm,vnum idemque interuallum eff, 
nimirum viiitas, tamen ratio vnitatis ad binarium^ & binarijad vnita- 
tem.non 6ft eadcm:ha:c enim dupla eff.illa fuixlupla , quas non effe eaf- 
dem (vcvvijtGrammaticus ) mox oibendamt 

Se^ndum effoiin eo ratio ab interuallo & -differentia diffinguitur» 

quoddiil[e^eatia& interuallum, iit comparatio duarum quamicatum, ia 
qua fpi.um,fp(^<^atur, quantum terminus 4 termmo differat • fiuequis fft 
exceffus maiorisrupramioorem,(Iuc quisdefetffus minoris dnuiurctffa- 
tioauti^meff comparatio duaruolmagnitudiaumi in qua fotum fpeiffa- 
tur,q uoties terminus m. termino contineatur liuequam relationem ha- 
‘beat terminus dd terminum .- v.g. in*his numeris, t. 1. interuallum feu 
differemia'xffvnitas,qui duo excedunt voutB, at ratio eff dupla; feu z, 
bis cpnt,inerit vnitatem. qua; duo planediuerfafuni.-namcognitoduoa 
cum terminorum interuallo aut differentia , non ideo cognita eff eo- 
rundum tcrminorumraiip : duorum ad vnum , interuallum eff vnitas, 
item trium ad duojot^uallum idem^ff, nimirum vmta;,& tamen ratio 
1 duplajnoneademeftquastad zfefqui: cum igirurexnotoinicr- 
4iailoaucdiffefeaci4duaium quantitatum, non poflienofu earundem 

.magnitu- 
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magnitudinam ratio , palara eft rationem ab interuallo irdifFercntia 

plane diftingui, negue ifta duo magis, quam carlum terram pofle con- 
fundi. 

1. QuodalTerit pag./tf. Scalibifxpius.nimirumpropofitisduabusra- 
tionibus inaqualibusv.g.uad i & 4ad i, exceflTum quo maior mino- 
rem fuperat, clFe rationem ilJamqua: repetitur inter vtriurqilc i‘ationis 
antecedentes terminos.veluti hic, rationem i aad 4, plane falfum eft : fi 
enim ratio la ad 4Cf'^*ccRu$quoratioiaadi,exccditrationem4adi, 
igitur ratio Ii ad 4 addita rationi 4 ad i.sequaturrationiizad i;ficutfij 
quo 4 excedunt r, addam ipfi i, vnu fit 4:atqui ratio u ad 4,tripla.addita 
rationi 4 ad 1 quadrupla:, facit rationem Icptupbm, raiioantem 1 1 ad i 
eft duodecupla, igitur ratio la ad 4 non eft exceflus quo ratio li ad i ex- 
cedit rationem 4 ad iiidqiie vniuerlalceftin caiterisomnibiiSifalfum igi- 
tur eft quod afll-rit Grammaticus pag.jS. & alibi.porfo.exceifijs quo m- 
tio II ad I excedit rationem 4 ad i,eftratio 8 ad i,hicc enim addita ratio- 
ni 4^id i,facitrationem u ad i. 

3 - Qttodaflcrit pag. 

i,ejftaii» ftt 4 tUjKdlem i td z,quU difhm~ 

tid mnj^nihidwam v/rinfqiie rttionu tfi tqualis-. v.t. 
inter.dupU ra/hitu mtgniiadiiKS E F,GF, untt <*- 
JIantia rH,qutnU infer fnbdnpU nthnif mtgmfudi- 
nes cJWiV, c^ro: plane eft monftrofum,& huic 
afiercioni fimile; inter magnitudines , fcfquipe- 
dalem A, & pedalem C, eadem eft diftantia quae inter pedalem C N fe» 
tnipedalem D (differentia enim vtfobique cadettf dft niminim (emipe- 
dalis)crgoquantitasfcfquipcdalisA,*qualiseftremipedaliD.argumen- 
tumprofe<ftofubtile,& tali Geometradignum. 

q.. Quod aderit pag. 1 19.& feqq. nimirum irt-ratibnibus mi- 7 
norisinreq.nalitatis,quasdefediuasVo'dat , TaUTum efle, ratio- " 4 4 

nem 4 ad 5 eiufdem ad minorem, maiorem ede ratione 4 ad 7 T 4 

eiufdemad maiorem, abfurdidimumbfticum enim vt fatetui'",’ " ^ 

ipfe,ratio 7 ad 4,maior fit ratione y ad qjquiailht magis exctfJ’ 
dit rationem squalitatis qad 4,quam' Hacinfupcffpfb fotetft' 
te , rationes 4 ad 7 , 4 ad 5, tantum deficiant i ratione a?qudlitaria4 ad 4 
quantum rationes 7 ad 4,jad4eandemrationehl4: ad 4 excedunt, pa- 
Jam eft rationem 4 ad 7 magis deficere a ratione squalitatis >juarnal5 ea- 
dem deficiat ratio 4 ad 5. igitur ratio 4 ad 7 minor eftrati 6 tie 4 ad y:fi- 
'cut b duabUSlincis ab eadem maiore defrcienabusiiUamlnofefl: miae ihai- 
gisdeficit,illa vero maior, qu* minus. veriilima igitur & vniuerlalis eft 
propof.S.l.y.Euclid. 

5. Quodtifierit pag.iq^. diuerfigencris rationes ,'de^djuipi'^ ex- 
cedluam quatenus vna maior aut minor altera eft , non pode comparari, 
ineptum prorfiis eft & a^ometricumi & his afipttiemibus fiuiiip : pars 
nequifeomparari cum uio toto, auftofam cum parte, quia fuhc diuerfi 
generis;item quantitas pedali maior, nequit comparari cum quantitate, 
pcdali.jmiiQri,4#/x exetjfnu &dtfe^ 4 qaifnUitet;idtiffectnfiTH'lii^ fJ[~ 
jnnf-.ntm dimtts cnm diHitibMJ^ebiftrtscum debittribm tddtpdmnfnr iton 'tn- 
Jemdiuiteinmdtbi/miuj. quis huiufinodi feratil«ptfiis?Rart6 fubdupU 
•tad 2,bis pepadditionenoUimpca , producit rationem aequalitatis lad r, 
.fchzc bisAimpta pef aclditioneni,^goit rationem dixplam i ad i ligituc 
atio dupla 2, aA bquadrupla eft rationis fubdupbe i- ad a , & haic quarta 

pars 
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pars iltius-fimilitcr ratio tripla 3 ad i, fcxtupla eft rationis fubtripla: i ad 
3>& ficde exteris : deinde videte egregiam Grammatici contradidio- 
nem:pag.io5. ntitchifUiddttpi^dtrtihnemfibJiifUnn *d lintitntti 
dupli, id tjl ^tudnpli-- tfitit rtlu nihili i dd t, fnperdt rttitnem l td i,rtticne a 
*d i,<i- rttitnem nihilij'npertt rttit i td urttitne 2 td i;ergt &c. fi ratio ni- 
hili fiipcret rationem t ad 2 ratione 2 adi (quod plane falfiim ) JfJatio- 
hem nihili fuperet ratio a ad i ratione a ad i (quod etiam falfum ) adeo- 
queratioaadlfuperecratioaemiadz.rationcquadrupla ( quod item ^ 
falfummam illa huiusprxeisi quadrupla eft)igitur fecundum illumi ra- 
tio z ad icomparari potefi cum ratione i ad 2, imo defado comparatur, 
dum dicitur rttie i td i fapertt rttitnem itdi rttitne qttdrtpU , quod ta- 
men fieri pofle,dcindenegatpag. latf. quid igitur mirum fi Grammati- - 
cus Audores alios hon intelligat,cum nec illa quidem ipia qua: feribit, 
vllo modo videatur percipere- 

6 . Pag.i 78 .&feqq. triplici demonftratione conatur oftendere, ratio- 
nem 6 adainon efie duplam rationis } ad 2-fed vt reliqua omnia , infeli* 
cilIim6:nullaenimextribuSi (prxtcrquam quod fin^lx totpacnefca- 
teant viciis quot vcrbis^fpecicm autvllam formam continet ryHogifmit 
vt vel obiter legenti,etiam tyroni philolbpTio manifeftum cfi-.nunc vitta 
pauca recenfebo-.in 1. demonftratione, vtalia omittam , falfum eft i-ra- 
num 3 ad 1,4 ad 3,dlfferencialem rationem efie, 9 ad S.falfum eft a.ratio- 
num 6 ad 2,8 ad 3, rationem differentialem efie , 81 ad 64: vndcnil mi- 
rum exabfurdis &falfisprxmiins. inferri abfurdum. in 2. demonftra- 
tione/alfumeft i. binarium eodem excefiu fuperarc vnitatem, quovni- 
tasfuperatnibilum:cumenimvnicasfit vera quantitas, comparari nequit 
cum nihilo,adeoque vnitas non eft excefiiis, quo vnitasfuperat nihilum- 
ialfumeft 2. rationes duas fimplas6ad4, fibi additas cfiicere rationem 
9 ad 4; efificiunteniro 12 ad 4- deniqueconclufio nulla eft,neque afiiim- 
ptum Icmmaquidqua ad rcmficit in 3. demonftratione rurfus falfum eft 
l.rationum 9 ad 4,6 ad 4)difierencialem rationem efie 9 ad 4 ,difTetentia- 
liscnimcft,ratio3ad4,qiueaddita rationi £ ad 4 produnt rationem^ 
ad 4- falfum eft 2. quod ratio 9 ad 4, eodemexcclTu fuperet rationcm6 
ad4,quohxcfuperatrationem4ad4. ratio enim 6 ad 4 eXcedit ratio- 
nem 4 ad 4 ratione aad 4, quia bxc addita rationi 4 ad 4 facit rationciD 
4 ad 4. cxcefius vero quo ratio 9 ad 4 excedit ratiouem 6 ad 4, eft ratio 

Njl aliud igitur tripbci fua demonftratione probanic Euchymius, qua 
ie nec phiX(;)ibphuiq,nes; Geometram vUum,fcd purum putum efleGra- 
maticum. 


CA PVT. D ECIM VM TERTI VM. 

II . 

An rationes poflint con fiderari vt fraftiones-f 

I4 Xplaoati$iis,quc ad veram genuinamque rationum naturaop perti- 
muere vifum eft,ea fupereftdifiicultas, qua: prxeipuas rationum affe- 
&iones,additionemimulcmlicatioaemiac compofidonem inuoloinacqui 
in illisu'ecentiorum plcrolquc ica verfiui video^ vtrem per fe non expe- 
ditam, reddiderint intricatifliiDamque fpede differunt, in vnum con- 
fuderint, ipCtque rerum nomiiu penitus immntarinc.quorum errorum 

omniuiQ 
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omnium Tola atque ynicacaufaeft, quod ad eam regulam, quam Eucli' 
des,addendis,raultiplicandis,&c. iis rationibus, qua: per numeros expri- 
mi iblentridlnbuit, rationum vniuerfim omnium operationes , nouior- 
marintiquare illorum errores ne fequendo iterem, quas dixi rationum 
afiPedliuiies , ad Euclideam lcgcm,quam 7, aliifquc elementorum libris, 
pr*fcrip(itnumeris.acqueadeo rationibus pernumcrosexprelfis, veluti 
ad amuliim regulamque longi ccrtiilimam, exigire coniiiium eft. quia 
vero in fcribendis rationum terminis, eadem quae in fradis obieruatur 
roethodus,operationefque integrorum i fradtis in nullo diiFerancaiJ ho- 
rum normam veluti commodioreni , rationum formabo proprietates; 
qund autea quam ago,dc fradfionum raribnumque llmilitudine, Scau in 
his perindeatque in illisprocedi polEt,in pra:fcntia inquiram. 

Fradio (eu numerus rradus.eft pars vna velaliquot partes , integri 7- 
nius in aliquot piartes xqualesdiuifiivtil totum aliquod feiftum (it in par- 
tes quinque atquales.fumaturqne ex illis vna.velduxatut tres, quz cum 
omni bus integri partibus conferantur, dux illx,vel ttes.vel vna.dicentur 
fradlio fcu numerus fraftus. 

Qua: libet autem fradio duobus condat numeris, quiin ea proferen- 
da exprimuntur : primus numerator dicitur quia numerat quot partes 
fradUo contineat ex illis, io quas totum dniifumed.' Denominator ap- 
pellatur alter (fiue vc atij, nomen, nominator, diu i for ) quia denominat 
parces in quas totum ed diuifum ; vt cum proponitur fradio continens' 
tres quintas,numerator ed j,dcnominator vero 5. fcribicur autem prae- 
didafradio(vti& reliqusejiacetieclaliDeolaaiumeracoremiDterSt de- 
nominatorem,hoc modo ' i_ 

Ratio vniuerfim definitur, duarum quaruracumque magnitudi- 
num ei ufdem generis, mutua quxdam fecundum quantiutem habitu- 
do. 

In hoc igitur ffadio cum ratioue conuenit , quod vtraque (It elliai- 
tialiter rclatiua , ii certa termini ad terminum ciufilem generis q uoad 
quantitatem habicudo;illa(blum diflFcrcntia,quod fradio fit vnius vel a- 
Jiquot partium totiusdiuifi, ad omnes eiufdem diuifi partes habitudo , a- 

deoqueinterterminosconlidat commenfurabiles, ratioverofit haoicu- 

do culufcunque quantitatis ad alteram eiufdem generis. 

Deinde, certum edvtredfeCandalla, ea qua: Euclides de numeris 
demondratiDOunumeris tantum, (ed qnibufuis quantitatibus Sc rationi- 
bus per numaros expre(I]s,coouenire ; certum infuper ed, 7 t docet Cla- 
uiusad defin.v.lib.6,eaquxdenumcrocum proportionibus demondra- 
tur,conuenire magnitudinibus incommenfurabilibus,hoc eJft proportio- 
nibus irratioDalibus;cumhz ab illis inalio non diflferant, quamquodil- 
larum denonunatores numeris exprimi poflint , harum veto non item: 
qua: difiFeret|tia,nacurara rationum vei nullo mado immutat , ita opera- 
tiones Staffediooes non variatinamadditio,multiplicatio&c. qu^ ra- 
tionibus rationalibus conucniunt , illis non conueniunt qua rationales, 
fed quatenus fune rationes, certum igitur ed,in rationibus vniuerfim ea- 
dem methodo procedi pofie,qu& in numeris vtitur Euclides;, eum autem 
numerorum operapones,d fradprum in nullo differant, vt demondranc 
£lauius,Volumnius,aIiique, inanifeduro ed racipiium operationes quo- 
ad additionem,multiplicaiionem ficc, ad leges fradionum rcd&ac legu 

timiformari. - •,<•11 

NeqneidAador operis Qepm. primos autlblus fecit; miuioulum 
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antcprsiuereSalignacus lib. 2 .cap.i.HenirchiusIib.j. Volumnius Ro- 
dulphus.Cardanus.Clauius aliique Geometra: egrcgij , qui pra: fatam 
(lodrinam,exprd£s non tantum tradunt verbis , fed vel inde maximi 
docent>rationum additionem ^ multiplicatione > fubdudioncm d diut- 
iione, perinde atque in numeris diftingui plane dcbere-quod recentio- 
resali) redi fi pcrCepiflent.non vtique tot, _eofque grauillimos errores, 
vbi de rationum agunt additione,&c (vti deinceps demonftrabo; accu- 
mulalTcnt. 

AtgrauiterdoftrinaUladifplicetCenrori, bilcmqucin Audoremo- 
per.Geom. vehementius accendit: audiatur Decretoria illius vox, qua 
iedorem in exordio tradatus, quo librum de proport.ccnfet.affatur.^»- 
tetfimm Jinji^uLu, inquit, froptfniones reeenfttm , mente tet errernm vnictm ejp; 
cenfem-.vnde vix fetej! nebilim exemplum edferri,que ejlendeturqnem perien. 
lefm Jit errer in principiir.tn hec iujuefetfiuell P.Cregerim.quedrttienescen- 
Jidererit vt frelfienes,^^ fuUuerit dues termines qui pre deneminetere rutienit 
JinguUrit e J!gnen/ur,quU td medum frelJienis pribi plent, neturum freHienum 
eeruq^ uffeRienes pqui ; vnde quidquid de puRienibm demenPretur.hic retieni- 
btts epplieuit (pc. vnde melitufui^t inferiptushie liber , de retienibm freliit- 
Itum, quem de-prepertienelitetibm, pue de retienibne retienum : quere p emnes 
eiiti prepeptienesfreRienibue epplicentur,vern elje deprehendentur , (p hic ptl- 
tem erit tenti trtReiiu eliquelii vfue. 

. Pra:clara hxcefl; cenmra,3c tam vaoitatisquam falCtatispIcnarccoru- 
ram 5; illa vicifiim quam meretur non cuaderei, fi perinde mihi atque 
illi lubuitdubcrct inepiire.vnum illud Cenforem moneo, res geometri- 
cas melius inpofterum vt expendat, priufquamadcenfuras fimiles,im- 
maturz confiderationis indices, deucniat. 


Reiiciuntur errores Enthymij Grammatici. 

'DRiori Cenfura; fimilem dedit Grammaticus pag. 103 . his verbis : hec 
* autem maxime enimeduer/iene dignum, nen tantum felfe hac Greger ij Thee^ 
temeta , fed & omnes meterum ac iun serum peraltgifmes, ex er fente manaffe^ 
quod Geemetricm rathnti^ci' minutim arithmeticae eandem cantempletienene 
admittere putarint. . • • . ^ ■ ’ 

Pag.ija.dupliccmictadit minutiarum confideradoBen^quarumvna 
vultrafionibus geometricis conucnire,aliam nomvnde illam geometri- 
cam vocatihanc vero Arithmeticara. Geemetrici cenpderamtur minurio, 
■quutenmpelientur fecundum diflanriam antecedentis pu numerataruacenfer- 
quentefeit deneminetere f Arithmetici vere, qaatenu numerantur partes tn- 
/egri. 'S ’ 

Vottominutiadijferunt a ratieuibm Ceemetricis, quod ratienis dae termini, 
vnam dumtaxat notionem ingerent , fpetium nempe inter vtrumque terminune 
interiefium. minurio autem due terminr,duas nerienes inciudunt , numerat erit 
h denemmatere diiienriem,ep partium denemiutteris numerarienem; quem eh 
tem fecundum geemctriem,rarie 6 ad t,,aquahi efi duahtte ratienibies 6 ad 
q id minutia * pc nudum Arithmericam,aqUaluepduabut minutiis > 
riquehhtc quoque efi,/juod emneiminmiainterp pnt cemmenfurebiles , cum 
centra diucrfifuHdireitenes,nullamcotttmunemmcnfaram admittant, adeequh 
ttfcrationem interp habeint ejfahilem vndeperrv liquet, rarienum acminuiia- 
rumdiuerfam effe additionem d-fubtraSlienem. praterea minurioe ebdeuemr- 
‘ = ‘ • '““-i ■ • ; naterm 
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'nitoris ilUm nHmetAtionem per mmehs multiplicari pojfe ac dittidi ^ ratioHes. 
■vero nequaijudm-Euclides vera ex Aritbmeiicacoitfideratione minuturum ^ qua- 
tenus partes integri numefantur^falfum iflud T heorema (8. y. \fabriciuit. 

-• Multiplex bfc rurfits error, i. quod Geometrice velit confideran' mi- 
liutias.dum di ftamia termini a termino, feu numeratoris a denominato^ 
reconiideratur,id enim falfum eft:quemadmodumchim tatipnUclTcn- 
>tia non confiftit in diftancia ancecedcritii i coUfequente , fed in nnitua 
illorum relattpncdta minutiae ( quje Geometrice cpnfiderat:i;,funt verbe 
^acionesjdon dicuntur geometrice fpecStiri , dum confidcracurdiftantia 
•numeratorisa denominatote, (haeceqim potius eft arithmetica confide- 
Tacio ficut rnteruallorum aiitdiffercHtiamm in numeris contemplatio) 
fed dum coniideratur habitudo feumutda relatio termiini ad ^erinmumi 
‘numeratoris ad denominatorem. ; 

а. Quodratio^ad 4 fit squalis dhabus rationibus ^ ad j.&j ad 4. id 

enim planb-falfum efirratioenim ^^'d^ aequalis eftdiubus rationibus 5 
ad 4 & I ad 4>haec enim addita rationi y ad 4, facit rationem 6 ad 4.prouc 
minutia ‘ geometrice aeqpalis eft duabus minurjis v. , , 

“ . 5 .* Quod druer^ fundi rationes nullam communem, menfuram admit- 
tant>adeohiienec rationem habeant cftabilemdd enim falfum el& ofte- 
*dicap,4-fupfincm. . 

4, Qadd ' rationum ac miniiriaruni diuerfa fit additio & fubtra(9:ioi 
hoc enim falfum efle patebit ex cap,feq* . 

“• Quod rationes per rationes non poflinc multiplicari; q.upd falfum 

efie oftendam cap.i5.huius. 

б. Quod Euclides ex arithmetica minutiarum confideratione falfum 
“1rheorema{8,lib.v.) fabricaritj id enim aperte falfum eft ; Euclides enim 
ex vere Geometrica rationum confideratione , veriffimum Theorema 
tonfecitryt^ftenfumcap.ra.huius, t 

VcAJPyx DECIMVMQV ART VM. 

Dc Rationum addirionc. - j 


jr\ E Rationum additione fcripfere Nabodus, Nonnius, Tartaglia, Lu- 
^ cas,Cardahus, Gemma Frifius,Tonftallus,Butheo /Ramus, Gofleli- 
nus,Salignacus,Henifchius,MyciIIus,Stifelius &c. fed illornmplerique, 
locoadditionis,faciunt veram rationum multiplicationem; &quod per- 
ridiculum eft,cumin rationum compofitione, fblamagnofcant additio- 
nem, nil minusagunt,quam rationes addereiSc quod miaimevoluot, ra<« 
tiones nimirum multiplicare, id vhicfe agunt. 

PARS PRIMA. . 

* 

addit io rationum ah earundem multiplicatione differat % 

(linquo. 


O Stenfum e(l cap.i- Kationes,teque veras elle quantitates, atque funt 
linea:, fuperficies &c. adeoque eas omnes illis deberi affeiftionesi 
qux his communes funt;acquilong^diucrfii funt)liQeam linea;» fuper- 
; ^ Ha ficiem 
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ficiem ruperf 5 cieiadderc,& linearam lineam, fupcrficicmJDfppexfific 
duccrejneceflario igitur etiam diflFctuot,rationumadditio,ac eatundem 
multiplicatio. 

5 fc«(»</tf;oftcnfum ell cap. praiced: rationes redc confidcrari vt fra- 
dioneS;&iifdem vtra.rumqueaffedliones legibus conftringi, : cumiu- 
quetain in numeris integris, quam fradis, ^cc je differant^ additio 8C 
multiplicatio,cafdem etiam iriwionibus differre fpecic, maijifeftuin 
eft. ■ " 

TtrithAKK tribus v.g. rationibus quibufuis,dupla,tripl 4 , quadrupla; 
certum eft, aliam prodire fummam exadditione denominatorum diarum 
rationUm,aliam excdriindemmulriplicationc;. nam ex additione dcnor 
minatoru a, 5 , 4 dunamaeft 9 ;cx multiplicationc,fumma eft A4:atquira* 
tioncs (e habent v*t ddnominatores,aliud igitur producitur ex additionp 
rationu,dupla:,quadrupla:,tripla:ialiud ex earundem multiplicatione;2c 
ficuti denominatorum addi tfo,lp^ic differt abeorudem niultiplicatior 
ne.ita quoque rationum addiuo./nccie differt ab earundem multiplica- 
tione. 

,g£4r/»;datis tribus continud proportionalibus, 9. 3.1. ratio 9 ad i, fe- 
cundum omnes, bis continet rationem triplam, 3 adPatqui cpntincntia ® 
illa,non eft additionis, fedmultiplicationisi Vtoftendi cap. 3. aliud igi- 
tur eft rationes per additionem copulare , aliud per multiplicatio- 
nem. * ^ 

Dcniquepra:terantiquos,idcmdocent,CandaIla,Salignacus,Cardi- 
nus,Glau 5 us 8tc.&Cardanus quidem Iib,j.depr6portibrii^u5,'propof.u, 

his proponit verbistpropo/z/ir dutbus frepirticnibM.vndm ilitri ^njtgerc , tbf- 
qut »»/rip//f</M»c;quam deinde ibidem dcmbnftrat. Salignaciis lib.i.c^ 
iA-rMlhitemdnt]iiit,Jui>{icire,triplicirt,aHtdruf!ic»re,Hen rfirtftiimem hii, tfr, 
tHtqm*terfefuamtddeTe,vtvulgU) exifiimat , fcdtamcoatiniac hfe,hk,tcrf 
quater fofitammaUipUcarf.ratie] ad y,bii,trr,qualerpefitajlhiadd,la,eji 6,9, 
lai uteadembis,ter,quaurpe/itacoHtinuei» fijt muUipUcata , 9, 17.81 quid 
iff^fda if dddituutyfiiffma additiM.titum fiis pirtibm aquatur- at w mut- 
tiplieathne,vt •uttitat ad alterum multiflictHtium.Jjcrfl^quus efi adlfacium. idc 
fuse oftendit Clauinsad fincmlib.9. 

Differt igitur rationum additio, ab earundem multiplicatione, ficuc 
fraiftionum additicab earundem multiplicaiipnejlineaiadlincam addt- 
'tiOnib earundem in inuicem duiftu. 

V. ' jrui’ ...... . . 

PARS S E C V N D A. 

^Immodo jiat rationumadditio. 

^^yoniamf fatioqumadditioab earundem multiplicatione fpeciedif- 
^^lert, vt paulo ante ofte nlum, vpcetur ratunum additio, duarum velpkt- • 
rium ratianum,!» vnam ratieHem,ceBe£Ha. 

Triplici methodo ea perfici poreft;vna quam Arithmetici minutiis in 
vnam fummam colligendis adhibent.geminaalterd,quavticuc Au^or 
oper.Geom. . 

Porro minntiarnip colIeiftiqlIp.}pfticui(ur;fintdqaiminntisediuer|ii^ 
dcnomiuationniaaddeod*,- ^ -1-' multiplica a numeratorem 

. '1 * prioris. 
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prioris,per 4 denomioatorem pofterioris.in fornum crucis : item 3 nu- 
meratorem pofterioris,per 3 clenominatorem prioris.- produdolbue nu- 
meros, 8 9, in vnamfummamcolligc.vt fiat numerator i7--diio pro- 
du<aumexmulciplicationcdenomitj»torum5in4..ncmpejaiC*itdcno- 
minator minutix colle^a;,qu« erit . j; 

Methodumhancaddendis rationibus ficap. 
plicabimusifint dnxquxuis rationes addendx SiKytf 

AB, CD. duc AinD,8cproduaum'fitF.duc 4 B-<>D a L8 
C in B, & produ(3um fit G : aggregatum ex F Gyaj 

& G.efto K-deniqueproduaumc)tDinB.fitL;critratioK^dL.fum- 
ma rationum AB, CD fibi additarum. ^ wum 


C_ 

D 


H 


Geometrici autc quafcunque duas 
rationes in vnam colligemus, hoc mo- 
do. fint dux rationes AB, C D : fiat- B 
quevt DadC,itaBad Eiaggregatutn 
ex A Se E, ponatur H.dlco rationem H 

ad B.fummam efle rationum AB.CD. 

-cum cnim rationi C D, xqualis ex conftr. fit ratio E B , igitur A B ra- 
tio.vna cum ratione EB, xquatur rationi AB,vna cumrationeCD- 
quia veroaggregatumexA&E, ponitur H; ratio HadB(per,i4. de 
proport.)xquatur duabus rationibus AB. EB, hoc eft rationibus AB. 
CD ■ ratioigitur Had Bjfiimmacft rationum AB, CD. 

, Hanc autem veram ac legitimam efle colligen- 
dis in vnamrationibusmethodum , ex eo collige; 
quod eadem per hanc producatur ratio , quxper ^ ® 
praxim arithmeticam prius cxhibitamiapponanmr ^ 

enim quatuor terminis A,B,C, D . iidem numeri, H i8 

quibus antea vfi fumusifitque A u.B 4, C 8, D ».&fiat vtD lad r n 

^“'"®j*»“‘cmexAu &Eitf, fitHaSentrati^H 
ad B.rano i8 ad 4,qux eadem eft cum ratione K ad L, stf ad 8 

Sint iam dux minutix addendx eiufilem . ’ 

denominationis, AB.CD; adde A ipfiC.ac ^3 ^ 4IF 7 

fumma fit Fi cui fuppone communem deno- B 10 Dro|Gro 

minationem GjCric minutia F G, lumina mi- K M| P 
imtiarum AB, prorftismodo,fiet I* | L 

additio duarum rationum commane habentiam coniequeos ; fint qux- 
•qis rationes dux KL, ML; addeK ipfiM, & fumma fit Pj critratioP 
ad L,xqualis duabus rariouibus KL, M L, {«tr 114 de proport. 

Porro vniuerfalis & facillima rationes addendi 
methodus, eft buiufmodiifint du* rationes AB, CD, 
quas addere oporteat ; rcuocentuf ilixad commane 
confequcns,hocmodo:fiat vt Dad C.ita BadE; tum 
A,a^aturipfiE:dico rationem AE adB, fiueFad 
G,elTefummamrationum AB.CD fibi additaru. 
patet: per H4 de proporr.dux rationes AB, EB,fimulfumptx,x- 
quales lunt rationi ex A & E ad B ; eft autem per conftr. ratio £ B , ea- 
dem qnx ratio CD, igitur etiam dux rationes AB, CD fimolfump- 
fx.xquales luntrarioni ex A &Ead B.fiue rationi Fad G. 

_ Aflumpfi in hac demonftratiooe Bc prioribus, propofitlonem 1 14 de 
proportionalitaxi busj 


A 6 


E4 


Cg 


Fio. 

GV 
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ab ' o Dtu fiitjiuM qntn- 

^ ' '■“■ . titM i^C, vtiumqut dimftm B-,& *li* qiMn- 

Jl titUD.dictTMoittm^^B tdD, vaicMmr*- 

4une BC td D,*q»*lein fft rdli*»i A C sdD. 

A p Q ProfoficioncDifaancicaperftringitCe- 

5^ for A A : r/l filfi hdc profojiti» : fdmque 

■ huic iapiumr tttt qutdr*tuurum mgits, 

ftii(itJi'txxmiHUidk. uth AC djD, tfi tquxlit rxtiembut AC dd A B, plm 
AB ttfD: ergd rdt'u/ies AC dd AB, plus B di D , xquxmur rdiitnibus 
A B td .PtpUu BC ddD- erga rdtieaes A C dd A B, £#• BC di D, fkn/ me- 
eejjaria dqWales-qaadef/ falfumiaim qndtilildi i^C, dimfd fit vtcmiqHe. (id 
fit A B, aqualis D,cum rdtie aqualitatis alteri tunOa aihilimmutet,ertt ratio BC 
«i D,aquali rationi C ad D.pars toti,quo nihil ahfurdim. 

i)oleo ex animo Cenforcm tamvbiquein fuisdemonftrationibuselle 
infelicemrccce in prima demonftfatioDu linea, quam praiclar^ paralo* 
gifet.-ratio inquit AC ad D,efl aqualis rationibus AC ad ^4 B, plsss A B ad 
Aqu£ro,vbiSraquo,idvnquamGtdemonAratum? andCcnfore? qua 
rationc^qur demondratio ooaadfercur^aiiallertioiUa cam clara ed . vc 
demondrationc noncgcatfatillamCiiramcde , fic in numeris dcmon- 

.^o- 

AB C Sic A C primum inxqualicer dL- 

7 g ■ uila in B.& A B quidem fic4, BC ve^ 

^ jj r5 8,atD a.racio AC ad D ,in mini- 

mis numeris, edrextupIa;ratio AC ad 

*■ ^ . A B. ed tripla;5c ratio A B ad O dur 

plaitripla autem plus dupla, facit quincuplam; rationes igitur AC ad 
A B > plus A B ad D.non fuDtxquales rationi A C ad D , qu£ fcxcupla 
ed. ■ 

'A B C Rurfumlic AC diuiG bifariam in 

^ " B;& AB quidemiit6,vti& BC; D 

jj veroa. ratio AC adD, cd fcxtupla; 

— racio AC ad AB dupia.Sr ratio AB 

^ adDcripla: fed dupla plus tripla fade 

quincuplam, rationes igitur AC ad AB> plus AB adD, nonaequan- 
cur rationi AC adD, quae fextuplaed. 

AB C Tertib fit AX 2 inaequaliter diuilk 

g in B.& AB quidem fit 4- BC vero 8. 

^ atD4> atqualis AB- ratio AC ad D 

* cd tripla , fatio quoque A.C ad AB 

4 tripla cd,ratio autem A B ad D,xqua> 

licatis I ad i;triplx autem fi addatur ampla i ad i, iacit quadruplam , vto> 
ftendicap.9. rationes igitur AC ad AB, plus AB ad D,non fune a:< 
qualcsrationi AC ad D.qux tantum tripUed. 

InfcliciflimaigiturCcnIoriseddcmondratio , veraque manet Sc in- 

conculla Audlorispropolitio. 

A8 n» F-,,» Rationum additionem hic methodo inditnuc 

* ^ exfupradiidis Auidoribus,plerique:fint AB> CD 

Bj Da FiJ. rationes quieuis duae invnamcolligendx-duc A 

in C,& produdlum fit E.ducB in D>A produdum fit F.ratio EadF, erit 
fumma rationum AB,CD in vnam colIe(darum.acquehinc inferunt ra- 
bonum additionem, i multiplicatione fradionupa non differre: 

Ac 


R A T I O N V M. . tfj 

Ac in vtroque vehementer fune decepti;cum operatio illa, non fit ra- 
tionum additio, fed vera earundem multiplicatio, vt pitebie 'ex (cquen- 
ti capite. 

Qua: Euthymius Grammaticus de rationum additione tradit , partim 
reliquis erroribus fune conformia, partimadeo inepta, vc iisvelrecen- 
fendis,pudcat inbxrerc. 

. CAPVT DECIMVMQVINTVM. 

De Rationum compofitione & multiplicatione. 

PA-RS PRIMA. 

De compofitione. 

P Ofteaquam Euclid^ lib.5.defin.iorfle iis rationibus egit, qua; inter 
extremos continue proportionalium terminosexiftunti 5t prima: 
quidem ad tertiam,rationem vocauit duplicatam eius , quam habet 
prima ad fecundamjprima: vero ad quartam,eiufdem triplicatam &c.ad 
pleniorem rationumdodfrinam, docet lib-^.dcfin.y. eam rationem, qux 
inter extremos terminos, interiecllisquotuis & quibufuis aliis eiiifdem 
genens exifiit, componi ex omnibus rationibus , qua; reperiuntur inter 
quantitates intericdias. atque de hoc nulla inter Audores eft contro- 
uetfia: ciim id ab Euclide, Apollonio, Archimede, Pappo , Theone,tota- 
qiie Geometria hucufque admifium fit vt indubitatum,& infallibile: de 
roodoautem quo compolitio illa fiat,magna.Naboduscnim, Goliclinus 
Buthco,Ramus,TarcagIia,Gemmafrigius,Mycillu$,Henifcbius,TonftaU 
lus.aliiquc complures, contendunt radonum compofitionem, nilaliud 
e(Te,quam earundem additionem; & qux quidem fieri debeat ad eam 
normam,qua minutiarum multiplicatio.xuius opinionis . foIum&vnU 
cum fundamentum eft; quod alia prteter additionem, nondeturrado- 
num copulatio.at verior fit omnino tenenda eft fententia Clauij.Candal- 
Jae ..aliorumque Enclidem fit antiquos fequentium , qua: docet in ratio- 
num cqntpofitione, nullam aliam ioterucuire operationem, quam ratio- 
num muldplicadonemab earundem addicione,fpeciediftin^m: 

veritas plurium demonftradonibus confirmata cumfir,vi]icam 
bccuiiatis caufa,ex Clauioadferrenon pigebit. 

Sint,duzradones AB, CD qualefcunque i ducatur 
AinC,fitproducacE.ducaturB inD, fit producatur F. 
dicorationem E adF,produ(ftam elle ex multiplicatio- 
ne ratiopis A B, per radonem C D. fiat enim G,ex B io 
.C. quia ex A,B in C,fiunt B,fit G;erit vt A ad B, ita Ead 
G,peri8.7.rurfus,quiaexBinCiP;fiuntGficF,eritvtCadD, ita Gad 
.F,peri7.7.componiturautemratioEadF,exrationibusEadG>fit Gad « 
F e;tdefin.j.fi. igitur eadem proportio Ead F , componi cur ex rationibus 
Aad B,fit C ad D;curo.bae exdem fint que Ead G,fit Gad F.cum autem 
' compofitio rationum abEuclide deferipta , refpondeat muldplicadoni 
deooipinawrtim intei[fe,vc ibi demonftrauimus, noftra vero multipli»- 


Afi.Cii 

Bi.D 4 

E,P|G 

7a|8la4 
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tio,;\ multiplicatione Jenominatorum non difFcrataliquiilo couftat, co- 
politionem illam rationum, cflc multiplicationem, quam tradidimiis.alii 
dcmonftrationc perfecit idem fub finem lib.p.vbi docet, minutiam vnain 
per alteram mqltipiicare. 

Eadem veritas patet ex abfurdis.qu* neceflarioconfcquuntur, fico> 
pofitio rationum iit earundem additio, li enim ita Gt ,igitur ratioex plu- 
ribus rationibuscompolit.iiell vere totum quidpiam, cuius partas funt 
ranonesjcx quibus (ibi additis.componi dicitur; igitur in his tribus ter- 
minis i,io,ioo;ratio i ad loo.erit duplo maior.rationeiad lojfiueerit 
coaceruataex duabus rationibusacqualibUs,iadio,5cioadtoo,fibiaddi- 
tis.hecpo(ito,quisnonvideat,partem fuo toto clle maiorem ? nimirum 
rationem I ad 10, quat pars eft,maiorcmcfIe ratione i ad loo ? inbisau- 
tem 4.4.4. panemeflcxqualcmtoti^ rurfuminhjsnoncontinui pro- 
portionalabus,4,a,8.ratio 4ad 8 , vere coaceruabiturex rationibus4ad 
a. ad 8,tanquam ex partibus : at ratio 4 ad 1 dupla , maior cil ratione 
fubdupla 4 ad 8,rurrum igitur pars toto fuo maior eft.ita Clauius ,iSati- 
gnacus &c. 

At Petrus Nonnius , cap.7. abfurdaillaabrque vllofcrupulodeglutit. 
admittitque difertis verbis.in rarionibus,partem maiorem elle fuo toto, 
atque in illis principium \\ocjot«m cjl mtiw fmptrte, locum non habere; 
cuiusaflcrti , tota & vnica eft probatio quod rrftiones non fint proprife 
quantitates.vtrumque inepte: Srprolxttionis quidem filflutem oftendi ' 
cap.i.atrertiover6ipfa,aliamrefponnonem non meretur, pr*tef eam, 
quam adfert Salignacus lib. t.c.t . mathrjim, potim v 0 t- 

utrftm nttHrtm deHrii)ctru,ijMm pnneipium lUud, in vUi rerum tat rttiennm 
genere,vel ttntil/iim infirmtru-nnBtfcieniu tkfirJernmeJf-.igitnr rteemttie- 
mttietftttnm fui ptr/e mime,tnt ptriem fu» Ifti mtitrem Jfcet. 

PARS SECVNDA. 

! ‘.VI . * 

‘Reikitur IpecialtterdoiMaaCeafora jurationum 

com^ofitione. .fl.,, ! , 

pRsccedentium Andorum erroribus, alterum de fuo adiecit Cenftr: 
pttelinifiut^uidftrtiienumctmpepiit fqutnil aliud ejl , tfutmrtthnum 
vmefut fitt tdduieftue tiltih;preat fuHtei»fdem,veldiuerJ! trdinu; ■ ^aemtd- 
' mtdum UgaTithmiprtdalhnm. fiunt per tdditiinem fubtrtBieriem Ugerir. 
tbmerumprtdaceneinm\& irihecconfifiit etrum nttutt\ tfutdenimm pregref- 
fiane getmltrieafit pe* mtUtpUettienem ^ diuifienem , heein trithmetieactr- 
rejpondentefit per tddititnem- vnde neminem mtnere debet %^aed pra udditiette 
ratunum,debett fieri muUipliettittermin*rnm,b*eenimnect]ptrium efiy vt pa- 
tet tx nalurtprogrefienumteum lirminijinlinpregrejtienegeame/rica{in^ua 
■vt aliquid arittur debet fierimultipBcatU) (fi ral tenes in tritbmetita , ^nt tddl- 
^tienemtxigil. "• ' 

> QuamdodrinamTheorem. 3. in hyperbolafic conatur demonftra- 
' fC. Bitie inter dnet termines , cenipenitur ex emuibtu ritienibm , in- 
' ter termines ^ui medijfimunSnr, fit ratie ad X); dsee eam compedi ex ratie- 

"»ibsttij/ftd-8iptttsB ad C, pista C ad D, fiat enim irthpperbela, BLtd £H,vt 
■A aiS:& EHadF G,vtBOdCi (fi FG ad DI, oA C ad Di erit /patiumu 

“ LBDl, 
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L 3D I , quantitas raih~ 
nU A ad Dx fed hoc Jpatiu 
aquale eft Jj^atio LB EH^ 
/curationi ad plus 
(/atio EHT C , /eu ratio- 
ne B ad C-, mmus //at io 
TG D ly /eu ratione C ad 
D:( qua fuhtrahitur , quod 
Iit ordinis contrarij ) ergo 
ratio inter duos terminos t 
componitur f eu aqualis e/l^ 
rationibus inter terminos . » . 
• medios» 


. I 



Tota hac Ceofbrlsdodnna peccat in plnribus. x^quod cum ratio- 
num compofitionem, contendat fieri per additionem; illam explicer,per 
logarithmos 5 clpatiahyperboIica;quorum vnicum & totummunuseft, 
exhibere qualis fic rationum multiplicatio, fiuc in ferie geometrica, fiue • 
inter lineas, fpatia hypcrbolica includentes, vt oftenfum cap.9. 

X. Peq^:at;quod pro additione rationum, velit fieri multiplicationem 
terminorufai,nimirum antecedentis in antecedens, confequentis in con- 
lcquens:quod merito Geometras mouere debet,cum illa methodo,vera 
fiat rationum multiplicatiorvt ante oftenfum eft ex Clauio. 

3. Peccat.-quod fpatia hypcrbolic» LBD I , L B E H, EHF G , vo- 
cct quantitates rationum, AD,BC, CD; id enim plane falGimcfieo- 
ftendi cap.p.huius. 

4» Peccat dum art;rationem AD, componi ex rationibus, AB plus 
BC, plus CD. idenimapertd falfuraefle oftenfum eft ante; vbi de- 
monftratum eft, compofitionem rationum , fieri per veram mnltiplica-, 
tionem,non autem per additionem: re plus vero, hic additionem fo- 
nat. .... t 

Tota igitur Cenforis de rationum ]compofitione do^rina» erronea 

eft. 


PARS TERTIA , 

* . ... ' 

. De rationum multiplicatione, ^ 

J)Ationum compofitionem per veram fieri rationum multfplicatio- 
nemdemtjnftratum eft,vtante moniii,d pluribus:quid VCTo“fit ratio- 
nem vnam peralteram multiplicare , & quafieri id polfit methodo, fp‘e- 
ciatim modo eft dicendum. 

EuclidcsKb.7.defin.is. quid fit numerum vnum , per alterum multi- 
plicare, fic definit. numerus numerum multiplicare dititur^ c)tm toties compo^ 
/itus fueritis qui multiplicat urtquot funt in ipfo multiplis fintivnitates\ ac pro-^ 
creatusfuerst aliquisi ' 

Ex hac defi nitione, pulcherrima ha:q emailatno.tiQ;»awf ex multiplh- 
cusione prodtdhssieandcm habet rationem ad alterutrum multiplicantium^quam 
habet alter multiplicantium-^ vnitatem. cum enim ei definitione, alterti» 
ter multiplicantium, toties componendus fit, vt faciat produ£I\^ ^ qpo- 
ties io altero multiplicantium eft; vnitas;concinebit numerus produdtus, 

■ ' * ^ I toties 
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toties alterutrum multiplicantium, quoties alter multipliwniium, con- 
tinet vnitatem. hinc multiplicatio numeri per numerum.alitcrdcfinitur: 
numerm numentm mdliplutrc didlnr,c»m prtJudui ifumerm, ttm htbet Mu- 
nem ili numerum multiplicteum , qutm numerm muUipUetns , hthte tdvmu- 

^^^traquehic definitio rationum multiplicationi'hoc4nodo applica- 

RtiuMunemmubiplieure eUetenr , eum tetieietmpefiti fuerit et fun 
muliipliettur,quetfunl in multiplietnte,rttiones equtliutis,(irpr»cretti fuerit 

Rttie Munem muhiplietre diettur^um prteretet rteu^tm litbueriepr»- 
ptrtuuem td Mienem muMplietttm, qutm rttie muUiplitttu , htbet td rtti^ 

Exb^ definitionibus feqiientcs formantor & demonftrantur propo- 
iltioDCS. 

I. 


Cintdutqutuitrttunes AS, CD. O-qmtiesrttutqutritttit.ce^pinetiirim 
^rttiene C D, ttties omptnttur rttit AB, e^prtducttrttuntrd Bf-, 

Dico rationem EF .produiSam efle.ex multiplicatione rationis AB, 

per rationem . ^ g f„n,pofita , quoties 

A4 C 6 E» aiqualitatis eft in ratione C D. producat ratio- 

Bi DJ'rt nem EF; ratioigitur EF.totiescontinetrationem 
multiplicatam AB, quoties ratio multiplicans CD, conti nec ratio- 
nem «qualitatis : igitur eademeft proportio rationis produdac E F, ad 
multiplicatam A B, qua: rationis multiplicantis CD eftad raiionen» 
sequalitacisjigiturper dcfin.i. ratio EF produOa eft ex multiplicatio- 
ne rabonis A B, per rabonem C D. 

1 h 

j, '^/)itdunqut»hrttunetiyfS,CD:^AinCpru- 

A4 C6 K14 Oj^t,E,BinD,preduetlF. 

B3 Di F^ DicorationemEadFjpfoduiSamefleexmul- 

oolicatione rationis Ab, per rationem CD. 

Hjgcaflprtiodemonftrata eft i Clauio duplici modo, & ab aliis dein- 
ceps aliterit^uare nouam demonftrarionem addere ,■ oper* pretium noa 
eft. 

1 I I. 


S rntdmtqmutirMtumes AB, CO, fittque vt CtdDiiuBt 
tdE. 

B ^ Dico rationem A ad E, produdara efle ex multiplica* . 

B tione rationis 'A B, per rationctii C D. 

Ratio A ad E,componitur ex ratione A B, duda in ratiotifem B E, per- 
£uclidem;fed B E ratio, per conftr.eft ratio C D, igitur ratio A E, pro- 
dudaeftexraooBc AB» dudainratioacm CDh 


IV. Bttin 
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IV. 

."P 'itieprtJuffj , tx m»Ui^licttiti$erd~ A C 

mtierii , ferdUe- "“J jx 

rdmmdinutndifddlitttU,efirdtie mdii- 

ru ixdi}»diudfu, d- vtrddis mattifUcd»- — 

iium mdidr, 

Slot enim du* quxuis rationes nuiorisinsequalitarisi A Bi CD:fiat< 
quevcCad D. ita Bad£; erit A E ratio, produ^a ex du£lu mutuo la* 
tionum A B> C D, vtantc deraonftratumcft.-quia vero cftj^C maior 
^ minorem D.ita B aJ E.eritE.minorqudm Badeoque A E ratio, ma- 
ioris cltinzqualitatis,fcmaior,tam ratione AB, quam BE.hoceft CD- 
per 8. v.Eudidis. ’ 


C 

"17 


V. 

D XtidfTtddUd^x tnuUiflicdtume rdtitnU \ 

mindrit ii$d^udliidtii,fer CD rd- » ' ' 

iuxemetidmmiritruuidMdiiutu, Jemftr . ■ 

tflmixdrhixdjxdlitdUft^vlr^Mumxl/jfli. _£ 

tdxtium mim$r. ' 

FuttenimvtC adD.itaBad Ejerit AE ratio, produSa ex multipli- 
catione mutua rationum AB, CD: quia vero eft vt C adD^minMad 
maiorem, Ita B ad E, erit E maior qnam B, adeoque ratio Aad E mino- 
ris inatqiialiutis, Semmor tam ratione AB, quam B E, hoc eft CD; 


_B_ 

E 


C 

D 


VI. 

fnddUdtxmdltipticdt hxe rd. 
tionu B mditruind(]iidUtdtii,feT 
rdlidxem CD miniriiixd^iulitdtis ,mi- 
ner tH qtiJem rdtidxe mihru tHdqudli- 
tdtit i^B, dt mdidr rdtime CD mixdru indqudUtdtii. • 

Fiat enim vt C adD, itaBad E ; erit A E ratio »ptodu^ ex dodi) 
mutuo raponum AB, CD. quia vero eft vtC adD, minor ad maiorem. 

Ita B ad E; erit _E maior quam B,adeoque ratio A ad Emiinoi ratione AB, 
8r maior ratione B ad E, hoc eft C»1 D.per S. v. 

VII. - 

. ' •-•ir . ; 

^^ttiifrtJ^dexmdltiflirdtidHerdtidxi AB, A ' 'C 
mdidriivelmixdrisiHd(]xdliuiu,ferrdiu- j. ' ■ 

Mmdqadlitdtid CD-, tddtm tjl {dmrdtidxe A — — ' ^ 

•dB. . E 

Fiat enim vt C ad D, itaBad E ; erit A E ratio, produAa ex mutna 
multiplicatione ratioiium AB, CD. quia vero eft vtC adD, ita Bad 
E;critEa;qualisB,adeoqueiatio AE, eadem cum ratione ' 

«;:.Ci j i ' . -.''no:' 

[imito ! , ii:q’/dj, :liA. ' ^ up. ' 

Ji; , D hr. ;i'j oam ja,.*! j:. A' •.-•■Jx i i r. ; , VIK. 

y.... 
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VIII. 

A C . Ath fniultA ex mxltipUrttiene rMMxii equt- 

P £) <_/# S, fer tlteumntienem xqiuliltlis 

.r — CD, ejlrttudqmlitttu. 

T FiatenimvtCadD.itaB adEieritAE ra- 

tio, produdl» ex dudu mutuo rationum AB, CD, quia vero eftvtC 
adD, itaBadE.cntEasqiulis B-adeoque ?c ipliAtSc A E ratio aequa- 
litatis. 

A ® U AiiopredM^iAexmuUifUcdtitHfrttieniseiiiiifiii 

£ ^ferfdtiexrm B dd Atfemferejl AqMdlitttu. 

— Sumatur enim E,aequalisA:ratio Aad E, per Eucli- 
dem componitur.ex multiplicatione rationum AB, BE, hoc eft BA; 
igitur 8t'e. , _ I 

PARS QV ARTA. ! 

^nde di^nofii queat, ■vtra ex duabw rationthus propqfitu,fit^ 
M quaties, i. 

.-tf. i.i , • ' ■ 

'pRopofitis duabus rationibus , de quibas inquiritur , vtra alterius lic 
^ multiplicata.Sc quoties; vel vtraqup maioris eft inat qualitatis.vel mi- 
noris, vel illarum vna maioris , altera minoris inaiqualitatis ; fuam 
lingulis praifcrilymus tegulam. St d^onftraBQnt^geppictric^ ^abilipj 
mus. . ' - ' r '■ 


PR OP O SIT I O X. 



, .ri*qua|i- -, , 

■’a'-b , eb » !t aL 

quidem ratio, fit ma- 
ior ratione CD:dico 


-.-s . i-.vAu.vv«phcataLOT;/wfi»tt<><» 

t, s* coBUncste 

_ g multiplicatione rastilak 

j iiimi xb «fcir ^ ! j ,oijf.-i ^ j:t> : .'1 • • ‘1*» 

arymptotormn &,pro|K)rcioDaIesipns A,B.natquc vc C ad D»ita F K. ad 
GL, (quae fieri pofle patet ex lib. Aut^oris de hyperbola. ) cum igitur 
(jfetf^ftr.ratio EI ad FK^jfltratioA adB»&ratio FK ad GL, Ht 

ratio 


L I 
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ratio C ad Dt atque ex hypothefi.ratio . A B (it maior ratione C D, eric 
quoque ratio EI ad I' K,. maior ratione FK «d GL.- quia vero per 
78.de hyperb.eft vt GL ad FK. lU H K ad Ht. vt F K ad EI, fic 
Hl ad HK. ratio quoque HK ad HI, maior eft ratione HLadHK: 
fiat igitur vt L H ad H K , fic H K ad MH , ponaturque MN para- 
Jcla EI. cadet NM inter EI*, & FK: (cum enim LH, KH, MH 
continui (iut proportionales , etiam NM, FK, GL continui erunt 
proportionalcs;8c ratio NM ad FK, xqualis rationi FK ad GL, ma- 
ior autem cft ratio EI ad FK, ratione FK ad GL eshypothefi, igi- 
tur Stratio EI ad FK, maior eft ratione NM ad FK.adcoqueEI ma- 
ior,quam N M, per S-v.quare hic cadit inter EI & FK ) «cfpatium 
EIFK, maius cttfptio^vlMFK. quia autem redae NM, FK, GL, 
funt continui proportionalcs,fpatio NMF K.aequaturfpatium FKGL, 
per 130. de hyperb. igitur fpatmm EIFK, maiusquoqui; cftfpatio 
F K G L,* (id quam multi plex eft fpatium E I F K j fpati j F K G L , to- 
ties ratio El ad FK, multiplicat rationem FK aid GL; igitur quam 
nmltiplexeft fpatium EIFK.fpatij FRGL,toUes A‘B ratio,per multi- 
plicationem continet rationem CD. quod erat demonftrandum. 


PROPOSITIO 5CI. * 


O Mhu rttie mintris ismmtUtatis , mssUifUcAU ejl tUtrisu rttithis minetis 
u$sujKtliltlu,ij»npriirimsuer 
Sint A B>CD, rationes duae 
minoris inxqualitatis: 8c quide 
C D ratio , (it maior ratione 
A B; .dico hanc, illius ede mul- 
tiplicatam. ponantur in hyper- 
bola redz E 1 , G L , paralelz 
vni afymptotorum, & propor- 
tionales redis A, B. fiatdud vt 
DadC.ia El ad FK:efltra-' 
tib F K a^ E L zqualis rationi 

C ad D.adeoq ue maior ratione 

AadBihocedEI ad GL.quia "f , L M I ■ K 
vero eft, vt F K ad EI, fic H I ad BK, & vt E I ad G L, fic HL ad 
m, erit quoque ratio HI ad HK,' maior ratione HL ad Hl‘: fiat 
igitur vt HK ad H I, fic HI ad HM, ponaturqdq M N patalela GL’, 
cadet NJVI, inter GL i: EI: (cum enim ratio Elad NMi, fiteadeifh 
cum ratione, FK ad Ej;, ratioauteml^K ad EI, maior fittadoneEi 
ad GL, erit ratio EI ad NM, maior ratione EI ad GL, adeoque 
NM linea, minor quam GL: perS.v.qqare N'hl, cadit inter GL & Ep 
^ fpatium E I G L, maius fpatio E 1 NM: quia vdxi N M, EI, FK.pet 
conftr.contindbfunt proportionales, (patio EIN M , iquatur (patium 
FKET; qiiate fpatium, EJ(GL, maius quoque efi; (patio FKELfedper 
,'^.?t^«fyp^f’’ S“*'nroijiltiplcx eftfpajium E I QL, fpatij Fl^.toties 
ratio Elad GL, multipdcat rationem FK ad EI, igitur ct;iain quam 
multiplex eft fpatium E IGL, fpatij FKEl, toties AB' ratio, multipli- 
cat rationem CD:quod erat demonftrandum. 


r I 
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DE N-ATVRA 

PROPOSITIO XII. 


CrntJiuwhnes^S, tD-,6- AB qmdemmthrisiii*^iitlit*t!i> Ctiyt^ 
'^rtmiii»ris,dkcexhibtriiietifjfe, tn, Mt quttiesvn* tlttrimpmuhifU- 


t*U. 



Si enim fieri poflit, 
fit AB ratio, v.g. du- 
plicata rationis CD; 
& ponantur inhypcr- - 
bdfa retSse EF , GH, 
proportionales retiis 
A, B.fiatque.vtCad 
D.ita G H ad IK:erit 
igitur ratio E F ad 
GH. duplicata ratk>- 

, nis G H ad I K: pona- 

t k M ii tnr autem inter EF & 

GH, media proportionalis LM: erit illa.vel eadem cum I K. , vel ca- 
det vitra, aut citra IK.fi cadcmfitcum IK, proportionales igiturfunt 
EF, IK, GH, Stratio E F ad GH, duplicata rationis I K ad GH;fedex 
hvpothefi, ratio EF ad GH duplicata eft rationis GH ad IK. ratio 
igitur IKad GH, scqiialiseftratiohi GH ad IK, quod impoffibil« 
iam vero,cadatLM, inter I K & GH; quoniam igitur E F, LM‘,GH, 
continue funt proportionales, erit ratio EF adGH, duplicau rationis 
LM ad CUd •- icd- ratio EFad GH , duplicata ponitur rationis 
GH ad IK? ratio igitur L M ad GH, asqualiscft rationi GH 
igitur GH minima.eftad IK maximam, vt maior L M, eft ad e^deia 
minimam G H: quod impoflibile:fimiliteroftcndetur fequi impoffibile, 
fi L M, cadat inter I K & E F: igitur ratio A B, non poteft effe duplu 
cata rationis C D: fed neque triplicata,aut quadruplicau 8cc. cxhibea 
igitur non poteft Scc.quod erat demonftrandum. ' 

° Hmcfeqnituri. rationem maioris inaequalitatis.quoad multiplicatio. 

nem conferri aut comparari non pofle , cura ratione minoris inxqnail- 

tatis-quantumcunque enim ratio minoris inaEqualiutis.in feipfam mul- 

tipliccturjiunquam producet ratonem maioris inxqualitatis , Icd mi- 
norisfemper.vtoftenrumpropory.pardsj. huius; imo qu5 uepius ra- 
tio minoris inasqualirat&in fe ip&m multiplicatur , tanto minor erit ra- 

tioprodufta ^equituri.aliudcfle,rationem v.g. AB, aliquoties 

A G. B multiplicatam elle rationis CD, puta duplicatam, tri- 

B’ D F plicaia{n&c.aliud, rationem AB multiplicari per ra- 

tionem C D: prius enim fignificatjationem C D, aliquoties v.g.bis.t^ 
in fc duftam, producere rationem A B; vel rationem A B , aliquoties ra 
fc continere per multiplicationem , rationem C D. pofterius vero ligni- 
ficat,ration'em aliquam tertiam orirl,v.g. EF, velex multiplicatione 
denominitorum ratiohuta A B. C D, vel ex multiplicaQone terminonl, 
puu A InC producat E,B in D producat F. 


Ij:- 
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PARS QVINTA. 


Vindicatura Ccnfura Propofj^.oper. Geom. de muttiplica- 
[ione rationum. 

T>RoponitAu(ftoroper.Gcom.lib.8.propof.75.Theo- - _ 

iemih\ii\iCmcvii:dgufintr»ttfDrs a S, C D-, Jftttjuf vt _ q 

CtdD, iit B td Eyditt rtnt/iem A B , duiitiu it$ rtntncm „ 

C D, frtduferi rttiaucm A E: . . • 

Propo^iionetn hanc itacenfetaudorrecentior I.5.Eletn.parte5.pg.' 
lyi.htc tfertiit efi CrtgtrijtS^incfntuJ.^.pr»p.7^.ftd net etmifft,nrc tlius 
^nifyntmdemonjlrtt-htnc igitur in nudum demoi^rtbltnr, 

DcmoDSitAt\tiTCccauotisa.\i6tx)ns:Rttii A td EiprtdMcitur ex muhiptiet- 
tiene rttitnum A td B,e^ B td E,vt pttebit ex denunflrttuoe n. i 1, tb his in- 
dependenteifedrttitnes tdB,(^Std E,funt rtlienes AtdB,ej-Ctd D,pet' 
eenflr.erge rtiit A tdE.^et.qut /ftexmnUipUettiendrithnnm Atd S 
CtdD quedertt demtn/frtndum, 

Decnoiiftratio P.Grcgorij:^/Mrr AB, SE, eempenunt rttimem Atd 
E- fed rttit B E, efi rttia CD,per ctnfir.ergt rttit A B, cum rttiene C D, ctm-_ 
ptnuntrMunemAtdE.ergertiit A Byduettinrttiinem C D,pr»ducit rttit- 
nem A td E. tjutd ertt demtnfirtndunt, 

Demonftratio ha:c P.Grcgorij,abaluiin nullodtffert, quam quod in 
illa afruoiacurtanquampnucipiumd tota Geometria hai^nus admif- 
fum>rationem A ad E>componi ex rationibus A ad B>& Bad E:in hac ve- 
ro idemalTumatur.nontanquam principium , fed vt Theorema pollea 
demonftraodum.idclrcoigitur p. Gregonusoperationemfuam nonde- 
xnonftrat,quod in demonftratione affumat compnfitionem rationum, vt 
principium, admidiun quidem ab omnibus , fed tamen non dcmonftra- 
tu.fednonaduertit auiSor iUe,ahud ellc operationi aliqua non demon- 
ilrare, aliud eandem demonftrart a(flumptoprincipio,a tota Geometria 
admiiTo, licet id demonftratum non fit. quis vnqua adeo cateutiuit Geo- 
metra, vt neget, Apollonium magnum illuni Geometram , Theoremata 
fua 8c problemau conica demonftraIlc>& tamen hic , rationu compo- 
fitionem qnafi fibi propriam 8t finguiarem , ita dOTonftrationibus fuis 
adhibet.vt vix vnaro Ctreperire , quae abfque illa perficiatur : igitur P. 
Cregorius operationem fuam idcircofi non demonftret > quia inea ra- 
tionum compofitionem v^rin(ipiumailumat,neque Apollonius, cui 
eadem caufa eft.propofitiones fuas demonllrauic. quodnemo dixeiit 
Geometra- • 

Sed ad hpmincni,vt aiunt,iam formo argumentum.-iddrco P.Grego- 
rius operationem fuam non demonftrat,qma in eaafiumit.compofitio-. 
nemrationum.vt princlpium/idmifium quidem ab omnibus, ied tamem 
nondemonftratun; ligitur neque audorille compofitionem rationum 
demonftrat,cum illius demon(tfatio,idependeatabalie principio , quod 
Decipfe,necaIiasqui(quanidemoDftrarac,& vniuerlaliterfumptumnotx 
admitticur ab omnibus. lequclaiUi ex ipfa illius demonfiradone fieproi 
^ . ■ . ■ 

Z> 4/4 
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DE NATVRA * 


DiUfmt ms^nitulunisqntcHn(fut dr qMOtcMtujue A, B, C, D: 
ejloidendumefi mrio/tem A adD, con^gnrtx ratiemtiu A adB, 
SadCtCad B.fiat •*! B adC,itaX ad B.etMnttjatrathnts A ad B, 
£ ad C,rr duci a ad ratiants A ad B,drX ad B, hahextes cammune 
eenfequens B : ac proinde ratuuum dtntmitialores frfil A d‘X 
&e. 


A 

B 

C 

D 


X 


Adumiturinhacdcmonftrattonc.ratfonum A adB. JfXad Bcom- 
munehabcntiiimconfequensB.dcnominatoreseircA KX- idverovcl 
airumitur vcpriiicipium l'eu axioma noo demonftratum, vel vc Theore- 
ma a P-Gre^orio «jemonftratum (aemo enim id ante ipfumdemonftra- 
uit)(i ptiusiigitur AuAorille, compoGtionem rationum nondemoftrat, 
quia indemonftradone fuaaflumit aliquid non demonftratum. fi pofte- 
riustidem turius lequiturinam rationum commune habentium confc- 
quens,dcnominatoreselTe, antecedentes te/minos , demonftraturiP.- 
Gtegorio.dependenter ab hoc principio (fine quo demonftrari fbrtaffi* 
non poteft)fs4«///4r rationis fcudcHtmiMator^uQm in tanfeqneiitem termi- 
num ratuniSfprodtuit aHtecedentem'.c\\x'ydi nec ip(e>necaliu$quifc|uam tunc 
demonftrarat, St vniuerfaliterabomnibus non admittitur; ergornrfu* 
au&or ille compofitionem rationum.nondemonftrac,cutn iHius demo-’ 
ftratio dependeat.a principio non demonftrato.Aut igitur P.Gregorio»’ 
luam operationem demopftrat , ant neque Apollonius luas propofitio- 
nes,nequerecentior ille compofitionem rationum demonftrauit. 

Deinde.quodAudtpr idem dicat, compofitionem rationumi nullo, 
ante fc demonftratam efle, plane i vero alienumeft. demonfttauit enim- 
illam in Euclide fuo Logi(lico> Nobilis Dominus Francifeus de Nonan- 
court,cuiusdcmonftrationero,abau(aore illo,8rlo(ftameire, Stapuda- 
lio$laudatam,certus fdoiquod rairorabipfbdilOmulari. 


1 

B 


CAPVT DECIMVMSEXtVit ; 
nrin Dc i:ationibus.proporrionalibus. 

‘6 y i J? AtiOnes cis, proportionales voco, 

C $ ' G t^i>tetoretfintproportionalesAncqaitaocntioae$' 
D E.,!h , AB, CD, E F, G^H^ quarum denominatofcs fiat 
■ ' fi SuantitatesTft^.y, Afuerint continuiipro- 

jmrttoojllesiertiht flk - 'rartt^es A jB/ C! D , E F , G H continue propor-^ 
tionalcsin V(^fdetif;^iad ^ita y^d.i.crit A B ratio ad rationem CD» 
Vt wtio- ■EPVddTafibriem GH.- ratiod^finifionis claraefticum enimvt, 
diaumc4'p.f.'& 6.buiui,de(iortiinatores,in reidem finrcum rationibus, 
eadem proportio cft int« rationes, qu^ repetiturinterdenominatores. 
hindonftnrtproprietitft’, qux aV. Euclide demonftrantur*conuenirC; 
quantitatibus proportioh'iIiDus, adamullim conueniuut rationibus pio- 
portiqnalibusiqnod paucas ex Au^ore dcmonjftro. 

: Sit iyfS ratiaadratlenetn CD ,yt ratio EF, e(l ad rationem G H. di-. 
c$ rationem. B , dail^ iH rationem G H , aqnari rationi CD, daUta. 

^ ■ TFiatvtGadttsficBadI.&vtEadF, ficbpd 

^ ^ ^ G Kjcrit ratio AB ad rationem HG. vtAadI;5c 

B D F H Mtio CD adrationemFE» vtC ad K > perca 
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quzdemoaftracaruDCcap.£-huiu$,rurruin qaia cft-vtGadH.itaBod I, 
erit ratio A 1. oru cx ratione A B, duda in rationem G H per j. pr.ca. 
I 5 .huiiu.{t(nilicer>quia cfl: vt E ad F.ita Dad KiratioCad K, orraeft cx 
ratione CD, duAa in rationem EF. rurfum, quiaexhypotheii ratio 
AB cft ad rationem CDi vtraiio EF adrationcm G H, per 6o.lib;dc 
proport. ratio A B, eft ad rationem H G. vt ratio C D , ett ad rationem 
F E: fed A B ratio, eft ad rationem H G, vt A ad Ii 8f ratio C D. eftad 
rationem F E, vt Cad K, igitur vt A eftad r.ita C ad Kfed ratio A I,or- 
ta eft ex dn^u rationis A B, in rationem G H, 8c C K ratio, orta ex du- 
du rationis CDin rationem E F, ratio igitur AB dudla in rationem 
CH, xquatur rationi C D du^ac in rationem EF; eft Audtoris ii£‘. 
Eb.8. 

Similiter dcmonftratur.fi fuerint ttesrationcs continufe proportiona- 
les, quod prima, dutftain tertiam, xqneturmedix,duftae infe. 

SmtnnfMm\^B,CD,rMtiti$ts, frapertiontUsrt- A C E G 
tumim EFiGH: nuit »mmnm mAxi- n n F H 

mt:iict tx rttiinibiu AB, GH, mtim ejji 
tf^egttt,exrtiunibm C D, patet; cum enim rationes ili* propor- 
tionales lint,dcnominatotes quoque illarum proportionales erunt : fic 
quia ratio AB ponitur maxima.&confequenter ratio GH mtnima,de- 
Dominator quoque rationi» AB, maximuserit , Scrationis GH,mi- 
nimusiquarciuxtaij-v.Eucl. fumma denominatorum rationum AB, 
GH, maior eft fumma denominatorum , rationum CD, E F: igitur 
Sefumma rationum AB, GH , maior eft , fumma rationum CD, 
EF. 

Similiter oftendetur, quod fi tres rationes fuerint continni propor- 
tionales , fummamex maxima fic minima , maiorem efie dupla reli- 
qu*. 

Propofitionem 8^ , quam paulo ance ex Au£lore attuli ; ita Cenict 
Cenfor A, A. Si P.Grt^tTim,\nf^\x\t,reU} itueUigetit , quid fit dtetrt rttit- 
ntminTttianem,verttJjet eimfrtftfitit,cumexprt^iet*tcqu4tutr qutxsit*- 
tum froftrtitnutiumfiUium fub txtremU ltg*rithmit,dqueturft£ltfiib mtdiit, 
tfie fideum tutet iu rttituum ctmftfititue, fieri verum rutunum multiflieutit- 
mem,v»luithtMCfir»frietutemiffis tribuere, quuuuSutemueisctuueuit. fi enim 
rttitnes ABflm GH, uqutles fiutrutitnibm CD ftm £f,tuncfilummtdt 
fiummdfritrum,uquubitur/ummufillerierum-ninuutemetrumfreduilum: er- ■ 
gt tune rttitnes nin peterunt ejfeprepertitnuiet;cum ex EucUde , fummuextre- 
mtrum preptrtientlium,mtierfit fummu mediurum. 

Atfi Cenfor, anteaqua: fcribitipfc,aut rationum naturamreiftdin- 
telllgeret4iftinguerecvtique rationum addicioncm,ab earuodem multi- 
plicatione;videretque, dum dequatuor rationibus proportionalibus di- 
cimT, primum duHtm inqutrtum,idempridueere,quedjecundu in tertium,»gi 
de vera rationum multipli cationC;dum autemde iifdem dicitur,aj;grrga- 
tummtxime rttienit (fi- minimu,mtim effe uggregttt reDq utrum , agi de vera 
rationumadditione,diftinaaabearundeiq multiplicatione.-atque vtmm- 
que hanc proprietatem,tam rationibus proportionalibus , qua Euclideis 
quantitatibus conucnire. 

Qua methodo, datis duabus rationibus, terda aut media inueniatur 
proportionalis, bteuitet ex Autftote, domina: eigo, non pigebit hic ad- 
wrre. 

K Stnt 
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DENATVRA 
A C Smt-JKdUtuues AB, C Ditftrirt exbiitre tertum 
B D /»»'«>»‘«*'» fiatvtCadD,iMDadE;&vtCadE,ita A»d 

F E Ffd ico rationem BFieneillam^uaequsritart patet:cnn) 

enimratiooes AF> CE.fimileslint.pcr 6x.lib■dcp^opor^ 

ratio AB eftad rationem CD,vt ratio DE.hoccft C D, ad radonem 
BF. igitur &C. 

Q Sintrurfim A B,CD, retimet^tuMqiie : tfMetrm- 

g jj Atmfreportiiiulcm ejpgHtre. fiat vt A ad B, fic E ad F: 
E F G ^vtC ad D, ficFad G:tuminterEG,mcdiainue- 
jj niatur proportionalis H.dico rationem E H. efle illa, 

. quarqua;ntur.ratioEF,duaainrationemFG,pro- 
ducit rationem E Gifimiliter ratio Eh, duda in rationem HG. pro. 
ducit raiioDem EGs fed H G ratio, ex coniVr. cft eadem cum ratione 
EH, igitur EH in (c iplam duAa, producit rationem EG, quatoritut 
cx dudu rationis E F in F G, hoc eftex conftr. A B in C D. igitur EH 
ratio,media proportionalis ell.inter rationes A B,C D. 

Porro notatu dignum eft>quamdiucr(as afibt^iones inhjperbola cau. 
lent, tamlimplicet quandtates , quam rationes condnudproportio- 

I. Sintinliyperbolaal* 
teri afympcotorum para- 
lcla;,reda: A B C D, con- 
tinui proportionales.dico 
fuperficies hyperbolicas 
AB, BC.CD. elFe om- 
nes atquales. cft conuerfa, 
propof. I jo.lib. defaypec- 
bola. 

a. Sindones A ad D, 
Bdd U »Cad D , fuerint 
concinuiproportionales, dico fuperficies hyperbolicas, A D, BD,CD, 
cfte arithmetici proportionales.: cum enim rationes illxfint continui 
propordonales,& commune habeant confequens D, erunt antecedentes 
illarum termini, A,B,C, in contiuua analogia : adeoque fuperficies A B, 
(exccfllis nimirum quo fuperficies A D excedit BD, )arqualis fuper- 
ficiei B C,(exceffui quo B D fuperat C D)igitur fuperficies illx arith- 
metici funt proportionales. 

3. Siratio AD,toticsmuidplicatafitradonisBD,quotiesratidBD, 
cft multiplicata radonis CD ; dico fuperficies hyperbolicas AD, BD, 
C D condnui efle proportionales geometrici- patennam fuperficies 
AD, tam multiplex eft luperficiei BD, quam ratio AD, multiplicata 
cftrationis B D; St fuperficies BD, tammultiplexfuperficiei CD,qua 
ratio B D, muldplic^ eft rationis C D: ftd ex hypothefi, quam multi- 
plicata eft rado A D rationis B D,- tam multiplicata eft ratio B D ra- 
daais C D, Igitur quam mulyplex cft fuperficies AD,lbperficiei BD, 
tabihscipla fuperficies BD, multiplex eft fuperficiei CDj igitur tres 
illae fuperficies continui funt proportionales geometrici. 

Hinc demonftratiuipatet,quoties tres funt radones,quibushaecpro- 
prieuscumpedt,vtquodes prima multiplicata cft fecundae, totieS fe- 
cunda fit multiplicata tettuc; nunquam illas rationes eflle continui pro- 
portionalcsinam rationes illae translatae ad hyperbolam, intercipiunt fu- 
perficies 
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perficies continue proportionales geometrice.- rationes vero continue 
^rt^na^s* ‘*'“’^*“‘^yp«rbolarupcrficies arithmetici tantum pro- 

Oftenderat idem , binis demoniirationibus P. • » 

AipUonfus de Sarafla» in confirmarionibus quadra- ^ ^ 

turaccorolI.il. cum eiunnodi mox i nonnullo tulic F H I 

CerSanm.ntgit P.StrtJft,Jirtiit AF, ^ dupUttttrttitnit C H, & h*cda~ 
fU(4U rtttoms DI tMtJjy,ntinHifr,f,rtuntUsunqu»qi,idtm&cH>HtBi. 
rtt,&cmdcm,nptt.vchcmt»terfaait»; f»nt ,mm frofonhntUs in /i»r« 

AF cemintt Tttitnem CH 
u,&htcc$nlincthtsrtttonem Di, infetif» nempe miiltipUctthnis,trfe ineo- 
i^fenfiAUfeheieyM, A F edrttienem CH.whnc fe h4het tdr\tienem 
funes iatpropmi«»tlesfint.&c.g^^^ 
Tt'^Zpnf/MMthnh^ rttUnesiUm nonejfepnp»rti$- 

TotahiEC refponfioadeofriuola eft.vtrefclli vix mercatur id enim 
quoHruppomtur,adfcrt pro quxfito , affertionem pro'dcmohftrationc- 
prstCTquam quod ageomctric* fint locutioneflix; frcptnitntUsin Cen- 
frm*ltspUefunu,pr0pertifntUsinfenf»tdditstnis,c(ais Geometria hadlc- 
nus non audiuit.fupponitur i. P.Sarafla, rationem A F, tam efle multinli- 
atam rationis CH, quamheceft multiplicau rationis DI: fiuefiita 
loqui fas fit, rationem A F io fenfu multiplicationis, itafc habere ad ra- 
tionemCH,ficutih*cfe habet ad rationem DI, in fenfu vtique mul- 
nphcatiomsiatque hoc fuppofito,quserebatur,an inde fequeretur,ratio- 
nes illas allccontmuc proportionales: quxrebatur autem non dc nomi- 
ne,an nimirum ob iftam xquimultiplicationem ratibnum , nomen oro- 
portionalium poflet aliquo fenfu ilUs attribui,fed de re quxrebatuT* an 
nimirum raubnes ill*. veri elTcnr continui proportionales: hoc eft an 

illaru quantitates continua fcruarentanalogiam.neeabat id P Saraila’ 8r 
duplicidemo„firabatvi5.moxalter,P.Xsra/4.inquir,d.rl^^ 

demenHrU ^menterfMsnr. causa?/»*/ enim eenein^preper- 

thnMUs,nfinf»nflsb,pbeett<,nn,nanr0th •'^‘nfs^mdtipUeelienis, fic 
ft hebet tdrtUtnem CH, fient hdcedretitnem D I, in fen/n <t,tiane mnlti. 
*Iff»/«»«.at hoc non quxritur,fuppofi ^ fuppofito dif- 

lert;illa fic fc tubeada fecundum muItipIIcationcm,hypochefis eftaus- 
“ fcquaturjationum illarum quantitates in continua 
^e aMlogia>rurfum idem reponitur, 

ttents &c. quid facias rcfTOnfioni tam ad rem non pertinenti? videte mo- 
do conclufion^ exemimodi prxmiffisdeduaam:^«*/»ii, 4 «, demen- 

firntune fifnfeltnd effectt F.Sntlfe^qntm rttitnes AF,CH, DI, nen ejfe 

eft vtGeometrx loquuntur , fecun- 

dumquantitates/iias.atquedehocfolptotaeratquiAio . alludent 

vtrimquefupponcbatur,rc(ai igitur P. Sarafla & afleruit & demonftta- 
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CAPVT DEC1MVMSE*PTIMV.V. 

* • 

Spongia Ccntiirix Ccnfurarum.quas in Audoris* li- 
brum 8. dcproportional. confcripfitvirClarilT.A.A. . 

C X falfa opinione nafcentia.vbi definant noo habentjnullus ennn tn~ 
minus falfoeftiviaeunti^liquidextremumeft,- error «ft iifamen jus. 
quod quam verum fic.palam faciunt Cenforis ili* de rationibus nouita- 
tes.&ex illis orta Cenfuranim centurians enim, vbi i trita .V primorum 

Geometrarum firmata vcftigiisferoita.primumdcHexit, in imrnenlum 

errores circumduxit.Rationum naturam-i multiplicaoonc omnino de- 
pendere, atque in illa fitam ede , exterorum errorum omnium fons ^ 
& origo. Hinc in de^roinatorum locum,logarithmos fpatia intrudit 
byperbolica-,rationcm*qualiutis,ad pundium «£ nihilum redigit ; ra- 
■ tionum multiplicatione»,cum additione confundit; librum patne inte- 
grum Audloris de proport-falfitatisaCciifat: Euclidem ipfum erroris ar- 
cuit-omnem denique qu* de rationibus eftgeometriam,cuertit. idque 
Ia praifidentia.vt cum ne ilnum quidem ex pradifiis omnibus . proba- 
bili vel in fpcciem ratione, nxdum georoctricad^onftratione adftruat, 
figmenta illa fua .certam veluti regulam St amuffim proponat.ad quam 
o 1 : Xr pvnlnraridebeat. QU»;reSQUam 



euidenter aemonitratumtiiiii > 

principi is huinfmodidedudta, centuriam ftatuun tCcnrurwum. 

Atque vniuerfim quidem ex 17 a propofitionibus, quibus Iib. 8. Au- 
, aoris conftat.vix 70. veras efle pronunciat:reliquasomnes , aut apert* 
falfilatis.autmal* conftruaionisjiut alterius erronsaccufat: porro qua 
van*8cDull*e*<intcenfur* . ex ipfis quibus deducuntur principiis 
omnino patetiqu* falfiwtis manifeft* conuifla cuna fiBt.falfas quoqitf 
cenfnras cascffc, rfccffecft t quod ipfumlubet fingillatimoftende- 

‘^%rimum;exco quod logaritbmos 8r fpatia hyp^bolica > 

tionum quantitates.locumquedcnominatorum obtinere, fallam al er t 

propof.i.l.8.8ccxhac,propoCiioncs fequentes. 3.4. J.6. 1 3J7^43-54-55' 
LqL logarithmos.neque fpatia hyperbolica , efle aut efle pofle ratio- 

vel nihil, adeoque alteri rationi addita.n^c faciat quid maius , neque 
hanc immtitet,fequentesptopofitiones felCwtis arguit 7-9- to-i - 3- 4- 

quoad quantitatem «onferri non pofliteutn ratione maioris 
tatiS4Utcontra,erroriscondemnatpropof.fequentes 8,} • 3-4 9 94 

I i I .atque hoc principium,crroneum cum fit , vt oftendi 
vanasquoque Sc erroneas ufic cenfuras inde duaas,neceff;: 
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jQirartumjexeo quod rationum compoficio, iuxta ipfucn nii aliud fir, 
quam rationum vnio > quae multiplicationem excludat , falfitatisarguic 
propofitiones.75.7<J.774^o.8z.92.95.i2o. fed & illud principem falium 
efle cum oftendenm cap. 1 5. falfae quoque eae funt cenfura*. 

Quintum: exeo quod rationes velit fequi naturam & proportiones 
fpatiorum hyperbolicoru,partim ignotas , parrim inlblubiles a^ric pro- 
pofitiones fequentes:Z4. 25. 27.28. 29.30.3 1 .68.69.70.101. 1 17.1 22.uj.14r. 
142.143.i44.1j2. denique & hoc principium falfum cum fit , vt faepius 
oftcndi.veritatemfuam&legitimav quam Auctor dedit folutionem 
obtinent. 

Ex iifdem principiis, quibus vfus Cenfor A A » Eutliymius Gramma- 
ticus damnauit propoficiones fequentes: 2. lib.8.3.4. j.6.7. 8.9. 10. 11.12.13. 
l4.ts.i6.i7-i8.i9.2o.2i.22.23.24.2j.^cficconrequeter vlquead Si.inclu- 
fiue:quibus alias addic vfqu^d 117. ied cum cenfura illa tota falfisipfius 
principiis innitatur>vtante ofienfum , nulla eft ; de propofitionibus quas 
in lib.io Audoris damnat,fuo loco videbimus. 

. Caeterum animos candoremque Cenfbrislaudo; & quod tantum la- 
boris ac molcfiiac rebus geometricis Aui^oris examinandis impenderit» 
gratias ago^quod vero id egerit infelicius , vehementer doleo. porro ne 
tantis ingratus fim officiis, Cenfurarum Centuriae, quindenam repono; 
tot nimirum, quot Theorematis fuum de utio^^us tradatum comple- 
xus c(l:atqui non nudis 8t gratuitis conflabunt illae afiertionibus,fed ap- 
pofitis fingulas firmabo deraoodracionibus ,aut locum indicabo , vnd^ 
ped illa; poffint. 


CAPVT DECIMVMOCTAVVM. 


Cenfura quindecim Theorematum , quibus vir Ciarifr. 
A A, quxeunque tum Euclides in v. Elementode ra- 
tionibus fimplicibus , tum alij de firoplicibus & com- 
pofitis,noua methodo fc putat domonftrarc 
THEOR£M*A I. . 


S I in hyperbola ducantur 
pluresre<d« vni afymp- 
totorum paralelae,' fpatia 
hyperbolica, quz includun- 
iur aredis, repraefentant ra- 
tiones inif r illas rcidas. v. g. 
ipatium A BC D, qnandtas. 
efl rationis A B ad CD, Sc^ 
fpatium CDEF , quantitas 
rationis CD ad eF firc. 

Cenfura, 

frofofitio : demon^ 
^ ^4t enim Aitfftreper.Geom, 
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ji denatvra 

hum,Jpttii bjftrbtUu^ec tJ}e,Heifiie effe ftjft qutntiutts rttituiim uter iintm 
fitiU :KcbtJtntts:igit»r utqMeJfttu reprifenUHt rtuitnes ilUt , nei/nf refrdfr»^ 
tATeptJftnl^eniniliim qutntitsttm. 

Hinc qucijKe ftlfum tfl preiUmt qntd T hetrcmtli primtfHbittlgiliir : cum U- 
lim ftMtftb h$t dtf<ndett-f*lfimi$tmcer«ll.x fi- ^,eidim innixum- 

THEOREMA II. 



potius vnicam, nullum (parium hypcrbolicum intercipianir ; ergo ratio- 
nis aequalitatis non datur quantitas. 

»^tf/rr;fitaliquaquantitas<qu*rationcn»*qualitatisrcpr9(cntet,v.g. 

Z. cumqualibet data ratione maioris inaequalitatis, po(£t dari minor 8c 
minor in in6nitum, tandem dcucnietur ad quantitatem, data Z minore; 
ac proinde ratio xqualitatis , erit maior ratione maioris in*qualitati» 
quod abfurdum. • 

jttiterSit rurfus Z quantitas rationis xqualitatisjergo dux rationesx- 
qualitatis A ad A , plus A ad A ; erunt duplx firoplicis rationis A ad A, 
quodxquefaifum;Cum quoi^mqucrationesxqualitatis compofitx,(ln£ 
tantum xquales vnicx rationi . 

Cenjura. 

"CAlfi tjl dtmtnjirttientsomnts tres errinu.dtmnftTttnm tB e- 

^ nim,c 4 p.\o.hiiiiu,rdtientm *qn4diuiis,ver*m tffi qntntitdfem,(i- hdbtredt- 
mnnndtorem 'd q»d rtprd/enfe/nr. 

Dcmtnjlrdlienu primderrdr,pdtittxcdp.s. h»im, inqut demin/lrdtnmefl, 
Jpdtid hyperbtUcd , hen^e quntiutes rdtitnnm , ddeiqne nec iUm (icnndnmfi 
reprn/enidrepd/e. 

Demenftrdtitnem /ecnnddm fdljltdtu ctnnict cdp . i opdrl.x.fubfinem. 

• Tertiem itemdenunJIrdtienemfdlpimdBendtcdp.io.pdrt.i-niim.x, 

relfum qneque eji cereU. l & t^cnm ex Tbeer.dedMCdntnr, vtfifgiOdtim dfit- 
dicdp.ioJmimpA. 

THEOREMA III. 

• 

A W Atiointerduosterminos, componitur ex omnibus rationi» • 
B 'l^bus inter terminos, qui medij fumuntur. , 

C Sk ratio A ad D. dico eam componi,ex rationibus A ad B plus 

D B ad C,plus C ad D.feueBe xqu^em omnibusrationibus. 

Fiatenim in hypcrbola &c. 

Centra. 

• * 

Ertefl dfertuimdhBrd8»pr»f»JUd,nimiriimrdtuntm AtdD, empemex 
V tmmikm tdtidnibm inter terminet qni midq frnnnntmr.ft^nm entem efi,rn- 
titaemAedDiftit^ttitiprdtitntAddB^BtdC, plmCttdD.nem ripltu 

edditienem 
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tdJi/ifnem hic fiu4t,fempipit mtem ntionHmp fer veram 'muUiflicatiiiiem 
ratiemim medurHm,(jr ntufcr remndem edditienem ; vtdemenjlrtuietf. 
vnde dr ftlfum efi, rgtienem A ad D , effe aqualem omnibus rationibm AadB 
flusB addflusCad D-aliudenimejl , ratioaemA ad D componi ex rationibm 
intermediis, aliud rationem A adis idu fimulfumptU effe aqualem. 

Demonflrasio qnequeTheoremaiia plane erronea ejl crfalfa,cum afumat ra- 
tiones linearum fiatia hyperbolicf includentinm,ep inter fe,vt (batia ; fineidat 
per hac reprafintari.qno nihtl minm verum efl. 

CoroU. i.fatfum efl, 6- nihilpraier aflert tonem Their. continet :f a fum quoque 
efl CoroU. i.cum eundem errorem Theor. contineat, 

THEOREMA IV. 

Clquatuormagnitudincsnntproportio* . _ 

^nalesiinuerf* erunt proportionales. — - . ' 

SitAadB,vtCadD,dicoinuerten(loer- B D 

le Dad C vcBad A. 

Cum enim eadem (it quantitas rationis,inter AadB, & B ad A, & pa- 
riter inter C ad D,Sc D ad C,erant igitur rationes D ad C , & B ad A ae- 
quales. 

^ Cenfitra. 

Era eH aflertiotVtpote e» Euclide defumpta, at dcmonflratio prorfus eHer- 
» ronea:cui enimvnquam tn mentem venit dicere,eandem efle quantitatem 
inter A d" B,qua efl inter B & Athoc enim nilaliudfigniflcat,quam rationem A 
ad B eandem eflecumratioueB ad A, prout exfreflei£m docet i.coroS. Theor. 
primiaib/urditatemhuiMfieaffuntpti,vidxaf, 10 . huim, farte t. ad tertium argu- 
mentum. 

THEOREMA V. 


B 


D 


C I quatuor magnitudines fint proportio- 
*-^naIes, vicilSm erunt proportionales, fit _ ~ 

A ad B>vt C ad D;dico permutando eilc A ^ 

ad C,vt B ad D. 

Ratio enim A ad C,a:qualiseft rationibus A ad B> plus B ad C ; ratio 
quoqueBad D.xqualiscft rationibus B ad C.plusCadD; fedex hypo- 
thefi, aequales funt A ad B & C ad D , quibus eadem additur vel fubtra- 
hitur rauo B ad C>ergo totaivel refidua funt xqualia^feu rationes A ad C, 
BadD. 

Altter. iungatur vtrique eadem ratio B ad C, vnde xqualitas non im- 
mutatur;erit hinc AadB plus B ad C>(hoc efl A ad C) inde vero B ad C 
glus C ad D(hoc cll ratio B ad D jergo aequales funt ladones A ad C « 2C 


Cenfura. 

A Sfertio vera eS,at demouflratioerronea.falfum enim efl, quadratio Aad C, 
•fit aqualis rationi AadB pltesB ad C i verum autem efl quod ex iUarumra- 
tiowummultiplicatione comf enatur, vtdemenfiratum efl caf. i ^Jtuiut. 

Ealfi 


So DENATVRA 

Ftlfd qHeqMttfidtmon(lutitf€CKHdf,ntmrtti» BC, tddil*utu»i A St 
vel C D, htitt immMtdt; vt demmfirtHi ctf. i o.ftrt.u 

THEOREMA VI. 

A R D Atio compofita ex rationibus rcciprocis.fjcitra- 

Q ■ “ ■‘•'tioncmasqualitatis. 

■ Sint rationes a:quale$ A ad B>&C ad D; & fiat 

ratiocompofitaex AadB plusDadC; dicoeamefle xqualem rationi 
zqualitatis. 

Cum enim fit inuertendo D ad Ctsrt B ad A, erit Aad B plusD ad C>vt 
AadBplusBadA;ideil vtAadA. 

Cenfura. 

A SfcTtiUji fer (empopMnem inttUiguwr vtrt r*tian$immi$UifUcttM) vett 
dr/impu ex lib.i.AH&cris eper.Getmprtpcf.y6. qtuiUprepexitMn 
dtttfiiqtdiiijrttiti.^tdS;dieerdeie>iem\^S, d»Cldmixrtiunem SA,pre- 
ducere rdtiexem dqutUtetis. 

Sivere per cempefitienem inteUigetHr rtlien»mdddtttt.Vtflincdf»Thet~ 
remtus,fUtieftlfdef-.ntm rdtie AB, dddiurdtuni B<.yi, pridneit rttienem 
ixdqudUtdtis.-vtfUmtnflrdiim ejl Cdp.ia.f.l. 

THEOREMA VII. 

I N ratione copofitaex duabus rationibus > ratio primi termini ad quar> 
tum, plus ratione tertij ad fecundum.zqualisefi; rationi primi termini 
ad fccundum,piu$ ratione tertij adtjuartum. 

B SintrationcsAadBpIusC adDidicoiiszquales 

^ — efle rationes A ad D plus C ad B.nam ratio A ad D,z- , 

qualisefirationibus Aad Bplut Bad D;5t ratioCad 

B>zqualis cll rationibus C ad D plusDad B;ergo rationes AadX) plus C 
ad B,a;quales funt rationibus A ad B plus B ad D,plus C aJ D< plus D ad 
Bifed rationes Bad DpfusD ad Bifaciunt rationem xqualitacis.qua; ni~ 
hil immutat, ergo remanent squales rationes Aad D plus C a<i B, ratic- 
tlibus A ad B plus C ad D. 


Cenjiirs. 


Eifi. Ha8 
itA C8 
4B Da 


‘^Rtptjitit hdc ixielUlfdtfrtKt iBimAnder ixteHigit, 
detempeJiiieiierdiieaKm,q$id fit per ilUmm dddiiit- 
nemfdlft efi vti dr demtnftrttie:xtm rttii AB , ddditM 
tdtitxi C D, nm pTtdutitetndemf»mmdm,q»tmrttit 
AD, tddiidrtiitni C B; vtexims •vetleiiiiermrdiieHMmmtteruverftlt,pri- 
mdfrtnte dpptret. fidt enimvtD ddC,itd BddE,& tg^egttumex A^tfit 
Hfrit rdtie H td B.fummt rttienum AB, CD, 'fiht inuieem tddittrxm : vid, 
cdp. I t^-hnim peri. t~ 

uA C8 SixtUmdddexddrdtitmes AD, CB.fttvt‘BddC,itdDdd 

aD B4 J^t&dggregdtxmex aS-K J itLieriirttieLtd Dffimmdex 
K I ddduieme retienit D, dd rttienem C ddB:q«d pllmi k prit- 
L 15 ftdiHtrfdtfi-.prtptfnit igittrin fexfxtdditienu inteUelidftlJk 

efi. 


V 
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Melle^tvtreiiifenfitmulliplictthnii ( qndkmntn timittit iffe]vtra cjf- 
tumrdtit t^S dtUla in rationem C D, ^odadt idem quod ratio AD ducla 
in rationem C B. 

Demonflrafio inf /per T heorematit,tot fiat et viiirr,tfitot pane.veriitifiim pn~ 
f/ila pane afiumfta falfa fmtt vt eaiuit examinanti ad oculum patet. 


a 


THEOREMA Viil. 


B 


E 


C D 


S I lint rationes A ad B plus C ad Dixquales ra- 
doni E ad Fjerit quoque ratio A ad B, aequalis 
rationibus E ad F plus D ad C. 

Auferaturenimvtrimqucratio*CadD; re- 
manebit hinc ratio A ad B; vtautem ex alia parte auferatur , i^nertendj 
eft.hoc cnimfupra docuimus, vndeprouenietratioEadFplusDadC. 

K.yfliter.iddavit vtrimque ratio DadC ; erunthinc radones AadB 
plus C ad D.plus D adQinde vero radones E adF plusO adC .fedraT 
tiones C ad D plus D ad Cificiunt rationem aequalitads > vpd.e remabbe 
ratio AadB,aequalis rationibusEad FpIusDadC- 7 . , 


Cenfurtr. 


.'f 


TiRopofltioePfa^fiima inttUellain feBfn adMtionis prout Cen for illam inteU 
liftf.cumemmratioEadr.fitfummaex additione rationis adratio- 
nem CD, patet iSammaioremefie tam ratione AB, quam CD; igitur fumma 
ex ratione E F, addita rationi DC, multo maior ejl ratione AB. 

In t. etiam demonfiratione,fal/umeffaJiumptum,rationes CD plus DC, fa- 
cere rationem aqualitatis-.adeoque additae rationi A B, hanc non immutare, pri- 
mam demonfirationem fateorme non percipere. 


C D 
E F G 


THJEOREMA IX. 

CI vna ratio xqualis Gt duabus, nota* 

*^autem £nt duc quateunque, nota p^ g 
erit tertia. 

Sit ratio A adB, xqualis rationi- 
busC ad D plus E ad F:& data: Gntrationes AadBjScEadF^dicoca- 
tionem C D, datam ei!& 

Fiatenim vt A adB,GcEad G;erit ratioC ad D, asqnalis rationi Fad 
G,qucdata dl,cum ipGusdentartermini. cum enim rationes E adF 
plus F ad G,Gnt xquales radoni Ead Gdx>c cft Aad B,cui atquales quo- 
que funt radones E adF plus C ad D; erunt lationes CadD, ficFadG* 
inter fe aequales. 

Cenjurtti 

TiBopofitio vera efi,fei demonfiraiio vitiojafaljum e9 taim,quodratii E C,fit 
A aqualis rationi E E plus EC-, hoc eft prout ipfi inteVi^, rationi E E, addi- 
ta rationt F(7; eP autem ratio EC con^fitaex ratione E E du9 a in rationem 
E’c. vtdtmot^ratnmcap.i^.hnim.qaadm /peciaMffernttt. 


THEO- 
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.THEOREMA X. 




■n- 


A 

B 


C 

D 


E 

F 


S int duae magnitudines quacuis, A & qwarum 

fumantur aequemultipljc ia C & D » vel aeque- 
portionesE8tF:diQocfle AadB,vtCadP; &A* 
iadB>vtEadF. •# 


r'1'intanotcunqneordinesquatuor magnimdinum ™pottic>nal.u^ 

Sfn eadem vel dtoerfis rationibus;» fit pnma vnius ordinis, ad PJ.™^ 

aIterius,vttcrtUadtettiam;eruntomnespr.ma:fimul,adomnesfeciin-. 

L,vtomnestc«...dompes,fi^^^^^^^^^^^ 

A ad B e aa i; . jj.j^^ij^ytLadMjlitquoque AadE, 

E F vt G H vcC*adG;8c Aad IvtCadL. * 

1 D M Dicoomnes A,E»l>e4cadomncs)^»F,K* 

ficut omnes C, G, L , funt ad omnes D, H, M. 


^ 


I, M qtteprofortionibm itpJdver.o£» tiis. ^ M Auaty 

.DyU^JMiJnfdrm ofdini e^dem profirMmbuSi vt ^ut A fe habet ad Cjtta B a 
j).^cut ErehabetadGjtaF adHi&Jicutlfeh^etadLy *f*^f dM. dtc9 

^,,y„£OREMA XII. 


f 


,'.;t . ' 


oI quatuormagnitndines fint proportionales , earum di 
^portionalesquoqueerunt - .'e^ru: 


dijRrentia pro- 


'-•"c,- 


Cenfura. 

. • ryRcp,fuu-vtr4fJl.&t‘<lemiumt^ EucrnsfidmUimefimomnti^^^^ 

• l gJatMrcmIUrU _/?}«»/«, 

theorema XI. 


• • 


Cenfura. 

P ^Ropofitio veraefiyVtpote ArchimedeaiiJeconoid.fedo^ 
fcur)t.& non reOf propofita:<iuam ita ex Archmede cor- 
T? . n. j X. n T. item ahx tottaeno 


quoque erunt. . . . 

B sifAad B,vHCadD;poiuturantemAma- 

— ior l^»ac ppi nde C maior D.dico A minus D,eilc 
ad C mmte D,vt A ad C.’ 


> i 

■U5 


V ' > 


• • ‘--.-C..;- ' '■ ^ Cenfnra. n. 

TyRopofuio ejl EuctidU ‘rn. L{. adeoque vera :corof artum quartmndeoBo ar^ 
A mentaadi modu.partim ex Clanio defumptum eft.partimfeqneUs ex Euchddig 
^ dedfdlmpadeoquenilnoui continetudem efi de corollariis aliis,muxtmt^'^^ ^ 

• ^ 
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8j 


S ltqUxaisratio.AadBilivccique termino addatur A 

eadem quantitas,v.g.E,erit minor ratio A plus E. “g g 

ad B plus E>quam A ad B:(i ab vcroque dematur, erit — • 

fnaior ratio A minus E,adB minus £, quam A ad B< 

Cenfura. 

\ 7 tJJtrtU ftlpL efi in rttiomhus minoris intqntUtotif. ^ 

▼ fisenimrtsiot^sdB,xdd^.quibmod<Untiir€qMolioC,D. — 
l^t.rttioAfluoC,tdBflntD,eJtrtli»s^td6;rtSiovtTOt^ 
td B,fji rtiio i td i.-,rdtu onttm fnbftfyuitlttrA 4 dd6,m»ior ejl rttirnefnb- 
dnfU z dd fdt enim vt 4 ed 6dtd 2 dd },erit rdtio % dd },per 8. w. Eiictid.md- 
ior rdlione 2 dd ^tigisnr & tdSio 4 dd 6,mdioreH rdtione Zdd<\. fdlfd igitur efi 
frimddifertii. 

Bnrfirn rdtio i^B, fit JiddS}iqnibnedqildliddn~ ^ cT" I 

ferdnt»rC,D,x ^V,erit rdtio A minue C,dd B minus gg Qj | 

V,rdtio2 ddy.rdtiovero Add B \dd%-.fidt igiturvt 


Cz 

Dz 


E} 

F7 


4 dd8,itd}dd6,eritrdtio}dd6,nimirumAddB mdier rdtione ^dd 7 1 hoc tfi 
tdtione A minus C,ddB minus D, vtrdque igitur djjertio fdlfd efi in rdtionibue 
minor fs indqudlitdtis. 

THEOREMA XIV. 

R Ationes commenfurabiles^umultiplicata: per numeros , (iintinter 
fe vt numeri i quibus den^inantur. 

Sint rationes centuplicata &: duplicata,eiurdem radonis; dico eflein- 
terfevtioo ad a. 

Ratio enim centuplicata , eft anqualis centum rationibus limplicibus, 
ratio vero duplicata,duabu$;ergl>runtinterrcvt centum rationes» ad 
duasfeuiooada. 


AB 

AB D 


Cenfitra. 

'nxepofitio fdlfd efi, ffidemonfirdtuprerjmerrontd : fitt- 
A i. rdtio x^B rudioris iudqudlitdti ; in eodem 
eontinudtd ferie preporttondlinm,efio C,centefimd primdipd- 
tetTdtionem A C, centi^Ucdtom efife rosionis AB. rurfus in eodem ferie, eHo 
l>tertidproportiondlis;erit AD rdtio, duplictto rotionis AB : & D mtior 
qudm C,vnde <!r rotio A C quidem ttuior rotiorse A D, fed rdtio A C non erit 
ddrotionem AD, vt too dd zfedvt D,odC.e^oi. rdtio AB minoris inoqsu- 
Utdtu-,(fi in iUd ferie continuoto, tertio proportionolisfit D,centefimo primo vero 
fit C:pdtet C mdioremefje quomfit Diddeoque rdtiottem AC minorem, quomfit 
rdtioAD: folfuigiturefi propofitio-.demonfirdtio porro efi erroneo, quid dfifumit 
rotionem AC, oquolom effe centumrotiortibus fimpliiibue ; A D veroduobnr. 
quod fdlfum eJfe,sU4i fdpiutofiendi : vtroqueenim compofito efi e» rdtione A B 
dUqm^s infe duUd. ^ 

L % THEO- 
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[DB NATVRA 

THEOREMA XV; 


i 


Qlfintdn* progreffiones geometficse.qu* terminum antetedenteni 
^velconfequenrem habeant communem I erit ratio feciindortim ter* 

minorum 4 communi, dupla feu duplicata rationis primorum i &ratk# 
tertiorum, erit rationis eorundeni^rimorum,lriplafeu triplicata ; Bclic 

deinceps. 

Cenfitra. 

. htedefumpuefiex dMn»rteffr.CeirtJii.i.prtf.t-j..tJe0q»evtr4 

A mtie cenfuxaitiir rdtft diipl4ciimdxfUc*tt,lrifUciimlnp!ictt4i 
dmd, {ptcicdifftrunttficui tddUia in nmerii i mnUipUettiene, vtitfitniictp, 
^.hniut. .. 

; ^ikMonhum, . , ' 

H iBcillaquindecimfuntTheorcmata, quibus vir ChrifllAA, noti 
tantum ca>quar Euclides in v.etementodc rationibus (implicibus, tc 
alij defimplicibus & compofitis propofuerunt , nOua methodo demon- 
ftrarc.fed totam rationum naturam ex veriflimis eduiSam principiis co- 
pledi fe opinatus eiljidquc ea breuiute iSc claritate , vt hunefuum tra- 
^latum»Georoctrix tyronibus ,veluti nonunide rationibus elementum» 
proponi polle exiftimarit.at quam hac fpc fua & opinione falfus lit,iudi> 
cent periti omncs.qui vel obiter figmeni|h*c noua legerino-admonen.* 
duscertfc ea illorum Audior, vt melius !l&s res geometfic« examinet, 
firmati (ijue primorum geometrarum vcAigiis inUAens > 8t fallere & ral- 
li deiinat. 

CAPVT DECII^VMNON VM. 

Digreflio ad Alexiutn Syluium. ^ 

L ibrum operis Geometrici odanum, quem de proportionalitati^ 
infcripfitAudor.quaminfelidterimpugnaritCenibr A Aj abun- 
di in ptatcedentibuSjdcmonftratum eft< Alteramodo excutieniu 
eft Cenfura.quam de eodem libro , tulit Alexius Syluius Polonus;is iub 
initium examinis.quod Ephemeridibus fuis annexiut , iu Ubrumde pro- 

portionalitatibus cenfet. a ru • 

Cr<r44»/e»iAaf(nimiruippToportiona!itas;r»»^(!7* tjf:cumjtibvninn~ 
fili litmint rttionit ix rttienibus cmptfni, continettur : qneji tlttri rttitni ex 

re/i«niimcempejiidjimilufierit,fietprtpirtiertthniimc»mpi/ittriitnilicepv- 

nt ex pUribm rtthnibm ctmp»ndtnr,if»tm dltert. qnemode vere ex tdtitnibnx 
dijjimilibm drgtimentdlitpreerdere pc^i/tprent in definttione pr»p*eti*nMtd^ 

tnm Anilor fi fdUnrnm prtmijh, [rdtusprepafititnet dliqudtfire , t/»dpdTdUph 


RATIONVM. Sf 

tntscire* drckp centiner(i$i)tcium liimm ewitii nihUitmtmp- 

^o> ‘*ndcmr£eqiunni»mk 
px *nnu initerii . quMmrtiiinem ptrmuttttmvoctui hecMi fiUtrefltx 

trf^kmfnitri -.f^-c. exhis sfftret tntiquishand itnusm 
fi^tprmtm^giimcnunaii rathathm difimilibmiacn prtximit { 

id vJf Um dtmonfir*ml)ftd rcmotUiqmUes funt , inter ffft U- 
t<T*qx**"<>rrttlengutarum]tref 0 rthn»lium;proximx vetd fimiUs inter upuneti 
qittuerreBdngiiUiUc. .. 

Cenfura bxc,triaaflerit:primumqujdem , gratis conficaam efle pro-’ 
portionalitatcnb> idque idcoi quiafub vDiuerlali oomincraciopisexra-i 
tionibus compdlics contineatur : Alterum, Auaorenj operis promtfifle 
cdodlurum le quomodo argumentatio ex diffimiJibus «tionibus pofljt 
ptqccdere,ni^pmen.rimire,abeo fa^nm efle. Tertium,antiquis haud' 
i^npuim fuiflc argumcnt;5di modatn'i«tionibus^ifl3milibus,npn pror 
ximsqiiidem.quia id fieri nequeat.neaue Audor id pfpiam prselUferit, 

icaremotis-vidcamus mbdocuiufrnodiallerta illafint. .. 

_ j jAflTerit igitur rigratis confidam efle pro]DorbonaIii^tein,quia h«e Cit> 
vpiuerfali nomine rationis compofit* contlnctur.aflerriohxcexgrauif- 
llmoAlexijerrbrenataeft.exiftimauit enim illc, quod «tiones diflimi- 
Icsialiter intet ie conferri 6t>n poflint > quam fiat in rationum coropofl- 
fione.atque inde illamgratis confidam clTeait, & fubvniuerfali nomine 
tationlscompofitxcontineriadeoqueantiquishaud ignotam fui fle. ve- 
rum ego vehementer miror , aflertum illud Alexio in mentem potuiflif 
venircjrerumque tam diuerfarum^ualesfuntproportionalitas , fcratio 
ex rationibus compofitamdn vidifle differentiam, qmeex ipfis terminis 
^mobuiafit&euidens. ratio enim ex rationibus compofia, nilaliud 
eft.quam «tio produda , ex multiplicatione aliquot rationum in inni- 
cem:prpponionalitas autem, eft habitudo duarum proportionum Incu- 
dum quantiatemcomparaurum.qu* habimdo ( vti de rationibus con- 
ftat ex cap.j. huius) plane independens eft i multiplicatione, aut compo- 
itione ; imo exifteret , etiamfi omnis compofitio 8r multiplicatio eflet 
impolfibilistquid igi tur, non dico comune, fed vel in fpeciem limile ha- 
bet ratio compolita,cura proportionafiute, vt hxc fub illius nomine di- 
■catur contineri? 

Videte modo arjproentum,quo aflertum funm probat. Sirdtidjnqniti 
ex rdthnibm cemfejttd^milit fuerit dl/erird/itniex rdtieaibm cempefiu , ex- 
prgetfrefmurdthHumcempoftdriimxrgdfrefertiendlitdd eentinttur Jubv- 
w»er/dbndtninerdtienxcemp0fiu.qax(iuxroilduecc&t\lMio,quiskqaa- 

Ia?age duas afllune rationes,dequibu$ nil aliud conftec , quam quod ra- 
tiones ex quibus componuntur, fint diflimiles ; pet6,an , & qualis inter 
ipfas rationes compotitas fit proportiotrurfum duas pro libitu ftatue «- 
tionw inter fe diffimiles;peto, per compofitionem exWbcri illarum pK>- 
portionemPiterum duabus illis «tionibus diflimilibus, duas appone alias, 
tam interfe,quam prioribus dilfimiles;peto vcriulque proportionis ex- 
hiberi rationem,idqne per compofitionem.bxcvbiten«ueris , ilic6 vi- 
debis, quonlque «donum compofitio le extendat , Sc vtrum diifimiles, 
lationes non aliter intede conferri poflint,quam per^mpolitionem an- 
tiquis notam, non igitur g«tis confida eft proportionaIi«s , neque vllo 
inodo fub vniuerfali rationis compofitaenomine continetur j l^toto 
caelo ab illa differt, nec quidquam habet commune aut fi mile. 




L 3 


Allnit 


is denatvra 

Aflerit i.promififlc Audtorem operis , cdodluruni ie, quomodo argu- 
mentatiocx dillimilibus rationibus procedere poffiq; mhil tamen Gmile 
ab e^fa:ftitnm. . , _ 

Aflertio h*c grauiflimum rurfus continet errorem; 8 c Alexium inra- 
tbnum argumento peregrinum oftendit. dico igitur, Audoretnquod 
promifit,abundbpreftitiirc,acdocuifre quomodo argumentatio ddifli* 
milibus rationibus, iifque proximis fit immediatis , procedere debeaD 
quodllcoftcndo. 

Certum efl , prascipuum argumentationis i rationibus difllmilibus 
fundamentum e^, datarum quarumennque rationum diiOmilium , ez« ' 
bibere denominatores, & proportionem notam reddere : atqui Audoc 
pluribus id demonfVratmodis,propontione a, 7 ,i}.i 4 . 8 q.ergo Scc. 

Certum e(b fecundbiad ar^mentandum ex rationibus dillimilibus, 
maximenecellariumefle,quarumuis rationum didi milium proportiones 
interfe comparare, earumque rationes notas facere; atque id A)f dor to< 
to palllm libro odauo demnnftrattergo 8 tc- 

Ccrtumefttertib, ad argumentum ex rationibus difllmilibus , pluri- 
mum pertinere formas illas argumentandi,quibas Euclides , permutan- 
do,inuertendo,componendo,diuidendoStexatquali, vfuscft iniaiiont- 
bus fimilibus-atque omnes illas, dilEmilibus rationibus appKcuic Audor,, 
propofitione44.4y.4tf.47-48.4gergo8:c. 

Certumedquart6,adargumcntumd rationibus dilEmilibus fpedare 
formasillasargumentandi,quibusAriihmctici, addendo, mnitiplican- 
do,diuidendo,rubtrahendoTtuotar; atque illas etiam Audor tota parte 
quinta lib.8.dilIimilibDS applicuit rationibus,ergo &c. 

Qu*ro nunc ab Alexio.num ad argumentandi modum ex rationibus 
dilTimilibus.prxteriamdida aliud requirat^ an non:li prius, quid velit 
cdtc,& ilico id in Audoris libro offendam, vel cx eo deducam, fi pofte- 
tius,fidem igitur fuam liberauit Audor, & quod fadurum fc prumilir, 
prasftititabundb. 

Afierit j. antiquis baud ignotum fuifieargumentandi modum Aratio- 
nibus dilfimilibus, non quidem proximis, qnia id fieri nequeat , neque id 
Audor vfpiam deroonftrarir,(cd remotis. ■ 

Affertionis huius falfitas, ex prtecedenti parte manifcfta eft. cum eninl 
ante & prteter Audorem,nemorationum difiSmilium , item proportio- 
Dum quarumcunqne denominatores exhibuerit, illarumque proportio- 
nes, ac proportionum rationes notas fecerit, nemoitem formasargu- 
menrandi, quibus EuclidesIiby.&ArithnKticiin fradioaiibus vtuntur, 
dillimilibus rationibus applicuerit, atque in his tota confiftat methodni 
argumentandf 4 rationibus diflimilibus, nemo vtique exiifdemargume- 
tari potuit, adeoque modum illum argumentandi A rationibus dimmili- 
busnotum habuit. . 

Quod addit, A rationibus diffimilibtis proximis , ai^mentum de- 
fumi non jxjfle, neque id abAudore vllibi fadumelm , plane vt re- 
liqua , falfum eft : nam argumentari A rationibus dillimilibus proxi- 
mis , nil aliud efi , quam difiimiles rationes immediate interfe con- 
ferre, 8 t propordonem illarum notam reddere, Sc cumaliadilfimi- 
lium rationum proportione, comparare : quod Audor toto proportio- 
nalitatum libro non tantum agitiiedvoicA agit, &iu hoc totus collinuc 
liber. 


r 
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Propofirio autem illa , quam eandem aic e(Te cum 60 Audortf , toro - 
czio ab hac differt; uecquidquam habet commune autfimile v neque 
toagis rpedat ad arramentationem ex rationibus dlillmilibus proxi* 
lais , quam Audordocer, quam quod maidmi eftinpeamens, quale 
illud quod de rcillangulis quatuor proportionalibus |iddit 1 & quidquiit 
ipedat ad rationem compofitam. ‘ 

L I B R I P a I M I F I N I S. 


SYLLABVS CAPITVM 



m a t e r i a r V m 
LIBRI P R I M L 

Apvt I, Pars i. ^uUrttitUn fit vtr* qtuatUM , (fiqiulis. 
Pars 2. Emres Unbtmq. 

Caf. II. InttrquM mtgnitudinesdeturrttitMiKttr finiUm 
f <}• Ufiniumjurutm ef reHtm,*tig»lts continteHtU,(fic. 

* C^V.XVw De medo duplici fetienes inter je cemptTMHdi.tller» 
quidem fecundum qu*ntitetem,eltere fecundum mnltipUcttienem. item tn & in ^ 
qu» differet rtti» multiplex k iudtipUcutu, dupUuduplutte, tripU i tripUet' 
'u&c. 

Cap. 1 V, §luidprop»rtifjmedietM,prepertiinutit4i‘,MmicMeihtmqerr»- 
tesdeprepertiene. 

De nuturt^ munere dentmintternm , rutiennmue frep^tienum 
numtrisexpreffirnm.Vais i. dc denemirtntere rutienit fiiiturii fumptn. Pars a. 
de denemitutere prepertienis. 

CAp. VI. De neture (fi munere deneminutemm, retiennm ec prepertienune 
'irretienelium:Vus\, de denominetereretunisfiliterte fnmpte:VitSu. dede- 
neminetqrepApertiinisefais 3, de inuentiene denemineternmquernmcunque 
retienum ec prepertitnum. * 

Cap.VII. DigrefifeedCleriffmum virum \^A;qui Cenfirit nomine de^ 
inceps venit. compendium none iUtm de retionibm dtdrine,(fi indicium P,Gre- 
gorq deeedem. 

Cap.VIII. Dlgreffoed Eathjminm Gremmetkum •. ViXSU Threfonifini 
Euthjmij Gremmetici. Pars 2. CelumnUeiufdem in preciptUsCeemetrne.PitS }• 
Synogfii deSrine Euthymlj Gremmetici; Paes 4. Antiquorum propefitionei eben- 
dernftlfitetis eu t mete demonfiretionit eecufete. 

Cap. IX. i^nlogeritbmieutfietiehjperbolice,relfis lineis vni ffjmptott- 
mmperelelii inelufe.fint relionumdentminettret,contreCenferem i^A. 

Cap.X. De ratione equelitetis.f uts t. quo/en/uequelitetisretio, cetere- 
rum fit elementum. Parsi. reijcitur delirine Cenfiris A A, Pars 5. reqciun- 
tur errores Euthjmij Gremmetici. 

Cap. XI. Deretionumequelitete.VaXSi. explicetur definitio 6, lib.$. EncL 
Pars 2. expenditur indicium equelitetis retienum ertcentitrtnuperelUtum. 

Paes 3- 
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. SVLLABV^ CAPltVM LlfiRl PJEUMt 

Pa rs 3 . preprieutes iliquct tqutUuiis rd$unam. 4 

Cap.XII. Demm/Mt rttitnam fxtejfafp' dtfel}» ficimdam qutHtitttem. < 
Pars I. tH mtUritdi vnim rttitnis fiper tlU , defumtnd* fit ptites mahiplicd- 
titntm. Pars a . 'vnde dtfami dfbett mtioritui d- mintrihu rttitxum ficHndim 
qttdHt ititem . Paf s J . tx qaihiu dignefci qaedt,vtrd tx proptfitis tdtieni - 

im,fit mditr mmerie dlttri. Pars 4. reqcitM[dtllrixd Cexfirit A- Pars j. _ 
retjciuxtur trrertt Bathjmij Crdmmdttci. ' 

CAP.Xin. Axrdtiixrspeffixt eexjiderdrt vt frdUioiits/eu mmatidf rtf- 
cituttHrerrores Emthjmij Grdmmdtici. 

Cap.XIV. De rdtiexam dddithiie. Pars I. dXddditie rdtiexum dbedran- 
demmultipUcdlione differdt,&inq»». Parsi. qadmethede fdt rdtimamdd- 
ditid- ■ , • 

Cap.XV. DerdtHniimcimpefitiine d“ mHltipUcdtiene, Parsi. 'rdtiexam^ 
ttmptfitit, /tld multipUcdtieneperficitar. Parsi. reijdtar deUrixd Ctx feris 
A A. Pars 3. qatpdUe fidt rdtienum maltipUcdtie. Pars 4. ^rdtxdadbmrd- 
titHibm prepefitistfit dlteriiu mulsiplitdtd, d" qaeties. Pars 5. vixdkdtar d tett- 
fird prepef.j^jperis Geem.lib.i. 

Ca P. X VI. De rdtiexibm prepertiendlibm. 

Cap. XVIL Spexgidcen^urUCexfiirdramqiidsin lH.i,P.Gregerij,ltilit 
Cenfer A. • * 

'CaP. XVIII. CenfirdqxindecimThetremdtKm Cenfere \^A prtpep- 
teram. 

Cap. XIX. DigreJfeddi.^UxiamSjlaiii Ptlexam deprepertiexd/itdtiiat. 

* ' 

.'FINIS. 



PRIMA CIRCVLi 

QVADRATVRA 

PAR.S PRIMA 


Explicatio propofitionum aliquot prima: quadraturacf 
qua: perperam a nonnullis intelleilsB, occafionem 
dedere , priniam quadraturam vitij Scparalo- 
gifmi arguendi. 

i)e Propo[ltiomb$u €5* 6. Ub.io. Auroris. 

Nter eas propoflcionei,qux ad eilertcndam quadratura tri 
primam in dubium vocata: funt, primum loaim obtinent 
propontiobes,quint:P8c (eicta lib. lo. operis geom- quai 
non folUm vt non redi demonftratas , led vt falGis,fe in- 
uitemeucrtentcs.chymericas 8cc.ccnfuitnon nemo.hu- 
iufmodi feripto ad amicum Geometram millb i quodtani 
clarum 5c liquidum cenfebat illius Audor.atque vlla in toto opere geo- 
metrico elt denionftratioi 



DeftSMquadraturAP.CregortjaS.Vincentio. 

'^Ardltg^m frUnuseiUH lii.to- qiittfi bHafmoJ^. 

Data lit ratio A, ad quamuis aliam quantitatem dmifam fi — 
fn B C : dico , quod ratio A ad B , excedat rationem A aid- “ ^ 


BC. ratione CadB. ratio AadB.ad rationem A ad B C, per proceden- 
tem. atqliatur rationi B C ad B,ad rationem B ad B; fcd etiam ratio B C 
ad B, iuperacratiouem B ad B, ratione C ad B> igitur etiam rdiio A ad 
B> fuperat rationem A ad B C > ratione CadB. 

litmfefd dtficit vUimt confequtn- H D E I F G 

tU\<i-peccdUcntrtfreptf. | — . — 

dtcttjifnerml quttutr qutniiittrs Vt E, F. G, d- quidem vt D td £. its F td 
C^fit vertexceJ^Hf quo Vfupertt E t ipfi D H ; non foreipfom DH, exeefum 
'quuuliuiS jiper G, quodprepojhio iit eoitfequdutU, qudm dtfictdi dixt , o/Ju- 
^mit ifidixcefum FI, t}no Fjupertl G , fireproportientlemexce^ui,quo DH 
'Ji^rotE-, ficvtfit DH *d E, /icut FI *dG:qutd odoculum potet iu numerit 
'to.i.^o-zo- eiteejiu enim fini q & zo,optrteboiigiturinfrhre,rMtio\^odB 
fuperdt rotitnem td SC oRquirotione , qutitofebubaodratroneni A *d 
ijIcuirotio (; ildSodroyionirm CM odB. ,- r. i. 

idem prirpiddrmuterueuit in prtpof.ptoiime fiqkenti- in vltimo. item ttn- 
.Jeqmntif<ex quo Jlt,vt danhepropofitienesfeinmcemmtnifejleeuerttnt, dum 
ptimo dicit, rothitent od S, excedere nUioBemAod )C rttiene C't'dB,fe- 
, 'epndo OMtem dicit in o^umolentibm tenfiiH , rttionti»'A td B excedere rttto- 
‘ ■ f M nent 


I 
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A dd S C, riihrte C dd A\ vnde confequem ejl^ rdtionem C ad A. femptr /e- 
'^uari rationi Cad B, adeoqne fmper jtquales ejfe A & B, cum tamen wxta fen- 
fum propojitioMam ^pa^nt inqnalibet di fer entia itt’£quaUtatU , efe quantitates 

6 b feritatum ejl quidem hoc in fihoUo immediaf} fequent i Jed minime folutum: 
quod patet hic 'unica obferttationeiquod rectiones Cad By^itC ad A, qua dicuntur 
lejfe excefui , eadem fimper fint cum auibufcunque aliis collata idem enim prorfua 
eueniet quod in quantitatibus abfilutis , qukfi dicantur efe exceflusfupra quaf 
dam alias ycodem modo erunt tfiue conferantur cum aliis quibufcunqi ^ , ftue non» 
tomparatio enim Jiue rejpelius adalu^Jn /e non variat ^ et fi aBam atque aliam fu-- 

tiat proportionem, ^ i li . .■ 

Eundem errorem cdniihet 7 '&ycum wtortbus innitantur Jiem &\tqua in- 

Hititur 8; verum hac praterea aUUm paralogifmttm continet , quod fiat progrefus 
u rationibus audis per multiplicationem , ad rationes Audas per addit ionemcv.g: 
u rationibus duplicatis^adrationes duplas j continentia enim de qua propofitio lo- 
quitur ^efl per addiiionemtSnedium autem quo vtitur ex lib.progrejf.efi per multi- 
plicationem. . . - j. 

Hsec eft ccnfura,hae annotationes taih verse & liquidse i atcjue vlla in 
toto opere geometrico eft demonftratio ; fed quam verae Sc iiqurdas illas 
fint, egregii oftebdit,quiex fola libri infpe(aioQe,nori cdnfulto Audore^ 
prsetenfbs paralogifmpsdiluit , R.B. loannes Bapcifta Gia^tlrtus ; vir iri 
philofophici^ Theologicis folidd dodus, Urinae, Crsecslihebra^i caeiA- 
tabicai litteraturse bene peritus , in fubtilitatihus matbeopaticis dcubriA 
fimHSf. : 

K F.Ioannu Baptifla Giattimu S:h - - 

* 

L igi j fi’ ^ propefitionein Ub.fOytfi’ nullum in eis inueni paralogifmum.J olum fi 
accipiantur vt ibi iacenty dant oecafionem prima frontey ex defedualiquoruna 
verborumyVtinalio fenfitinteSigantur. Sed Audor fcholion immediate fubiun- 
git^uo adduntur ea verbuj qua fi fuifent addita ipfis demonfir4tionibus ^fuifienf 
tmnia euideniia^etiamcurfim legentibus\quia tamen Audor cU^^t aliam de^on- 
firationemynempe 1 14 propofitionit Irb.^yoccipit aliqua verba $ & iSprapoJitionn 
ineo fenfu quemexplicadefat ad propof. citatam : formo itaque demonprationenn 
quini dyadaendo duo verba ejiipfo Audor 'u fiholio , explicantia fiftfim Audor U, 
propofitio erit clarOy&iuxia Euclidem & rei veritateni. c 
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Atio AadBadrationemA adBCypetpraceden^^ 
tem^aquatur rationi BC afi B%ad rationem B qd 

- — — Bjfed ratio BC ad Bfiiperat rationem S ad B,ratidp‘ 

steCadB adrationem CA ad By igitur etiam rapio AadBy fuperat.rattonern fi 
sui BCy ratione CddBnd rationem CS ad B. quodorat demonjlrqndum, . . 

^ ^areexcejjus i tamsnmktoriquam in conclttfiontf 

^ r* *• ti^ts efint^a ratio C ad Blq^odefiet aportjfafum) fed ra-> 

tiorationis Cqdl^ ^ adrationem CB ad B: quod verum 

ifitvtapparet in his numeris Kyi lo.B 1 5. C 5. ratio enim ad B load iq^ad, 
fationnnAdd BC adio^seqnatur pefprsuederitemjcationi SC ad Bto ad 

\<ud 
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I w;w;? yquod verum efi-.fedruti* BCudSiotdi ^fuferut 

rttituem BtdBi\ *d l$,rutieiie CudBe, ud t^,td rutieuem CB gd i Ui udi%; 
qutd etigm verumeft.ngm exdtSlring Multari frgp.iJM. rgeio f gdif, gdru- 
tuuem 10 1 s, ( quu vtrgque gdidem canfequeUs ) fi hgiet vt gutecedens gd 

gHUcedens,nempevt^gdio fid<ireJpeaH t-oell qugrupgrs.ergargtie BC gd 
B logdijfipergtrgiiaueBgdBl^gdi^, qugrtipgrteiffimio. gdeoque nu.i.o 
fiqugrtgpgrs detrghgfur , remguet i y,cJ> itgfient rgtioUeigqugla 15 /n/ 15, d- 1 » 
gd \s-.quig k rgtume 10 gd i ^.gbktueefiexcefus, quofiperghgt rgeunem gqug^ 
liutis iqgdiq.qugrevergeli minar demanflrgthois . fihenici-iuxtgm^um 
jtuUaru inuUiggtur-,verg efi eadem made eanfiquemig : rgitur etigm titio' A gd 

B iogdl^fipergt rgtianem A gd B C iogdza,fgtiane C gd B ^ gdiq,gdrgtio‘ 
nem CBgdBxogdit^-^quigahtgmdaaringmejfdemanflrgtianemigmexplug- 
tgmAuaarufiupergtiBgmqugrtipgrtenumeritoiquighUtg.ftntrgtieaesjt- 

quglei 15 gd I J.£^ 10 gd 20. 

Simili medayerge/le.prapafitie fi eim demenllrgtie eadem mada intelligg- 
turiuxtg mentem &daHringm AuHarntbeneenimcancludit ,quad rgtia Agd 
B iogd\^,exeedgtrgt'uneA gd BC lo gd to,rgtianeC gd A^ gd ih,idrgtie. 
nem BC gdtAioed lo, eum enim rgtia C gd A ^ gd lo.c^ retia B C gd Aio 
gd 10, Meent idemtanfiquens-, per iM, fi hebent vt antecedent ed antece- 
denunempe Vtqad lofid 5 adio fi habent vt quarta pars re^eilu lo, erga ra- 
tieAadBxoad l^fiuperat ratienem A ad BC 10 ad 20, per quartam partem 
gntecedentU , qui ablati fiet gqugliina rallenum gd ly , (fi 16 id io, vt 

patet. 

Ceterum cum hic Aulltr in tib.de prapertianglitgtibm.pangt fig principia. d> 
incedat nauivii.demanflrgtiuifimperpragredienda , mirum nan eH quaddiffi- 
eiliarfit.efi nifi eiutprincipia.efi retia pragrediendi ac demadjlrandi in hac mate* 
ria diligenter examinentur, (fi intedigantur, fgrileeriieiutprapafitionttgtde- 
manfirglieueineneucipiinee finfuin que ab ipfi accipiantur. 

■ Ixhit patat.aiinfiantiamex Euclide: cum hic nan fumatur nuda' fiapartia 
Cad B.fid prapbrtienalitmmada diffa. neque peccat vBa mada prapafli,etufdem 
iib.namidquad fuppanit.vt vidimus, veramefi-quad autem confundat multU 
plicatiantm cum additianefalfum efi euidenter-.fimper enim lequttur de mulsi- 
plicatiene,(fi fit pragrefim 'a ratianibus aaSUspermultiplicatianem , ad rationes 
eailits etiam per multiplicatianem-.nan autem per addit ianfm, vt abqcitur : nam 
retia AL, eantinetpermultiplicgtianemba Clf, (fi retia CH eentinetbuper 
maltiplicalienem ratienem D 0 : fimiliter etiam ex dernanfiratiene iq pragriff. 
retia A ^ continet etiam per multiplicatianembu ratienem C S,(fi C Scattti- 
net etiam per multiplicationem bis DT , erga fimper b^uitur tUpragieffipct 
multiplicationem, nan per additionem: legatur attente prepaftj. de pri^efi aqua 
defimitur medhn terminmhuim n, (fi reperietur qued Au&ar fimper Ufiuaiuf 
eMmpajfudemultiplicatitne, 

- 'Hucufque R.P.Ioannes Baptifta GiactinusjcxquomanifeftuM^ell ieos 
qui propolitiones illas vt fallas, vt fc inuicem euertenrtscondertOarurit, 
niLnili nodum in fcirpo quxfiuilie. ■ 

■■ Caeterum,fiquisvItcrk)r«nhuiusmaWri*deilu<aionem,8r fallorem 
ci^licationem deflderet,is elegantem tradatum P; Alpfaonli de Sarafia, 
qbetneadere confcriplicil^ttiiralu^ueifticleiftu digna i6rqoa; pau- 
cis fuere nota reberictii ^ 

. . A.. 

?(:• I../ ; isqbtj |. ^ 

«'J! a i.Al.rf? 
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DE PROPOSITIONE VIL&VIII. 

Lib. 10. Audioris. 

ACE TSVobus modis hucttlqucGeomctria.rarioncnidQaru 

* ^ A^qiuntiutum addnasalias.vel plurinmadplurcsex- 

® ® ^ hibuit:priorabEudidedemonftracurIib.5.propbf.iz:86 

eft huiurmodi:li fuerit vcAadB.iuCad D. StEadF&c. etunt omnes 
ACE. ad omnes BDF> vtpriou Aadprimam B. 

ABC DEF Pofierior, Archimedis eft proport.de conoid. 

rHM TvT lifueritvtAadBi iuDadEj&vtBad CiuEad 

M IKI/ F.fueritqueinfupcr vt Aad.GitaD adl.& vtB 

adHitaEadK. denique vt C ad MiaFadL.eninc omnes ABC ad 
omnes GHM, vc omnes DEF ad omnes IKL. 

Quia vero propoiltiones illae certas ac determinatas quantitatum IU 
mirationes reqniruntf nouamAudor^ vniuerfalemadinuenitmethoo 
dum.quotcunqueficqualefcunque quantitates comparandi , cum toti- 
dem aut pluribus aut pauciorilms aliis , etiam quibufcunque. quae adin- 
uentio.non adeo lenis cft momenti, vt nonnulli exiftimaruntifed eo ver- 
sit, vt ex rationibus omnibus fecundum quas, partes in quas tota diuifa 
lunt.confcrriinterfepoiTunti totorum rationes innotelcant. quae res vc 
melius intelligatur, pauca prius annotabo , quam ad demonftraiiones 
procedam. 

Sic ratioquaenis Aad B , & ipfi B intelligatur addi 
quantitas C demonftrat Euclides lib.s.propof.8. quod 
ratio Aad B, iltmaiorratiooe Aad B C; quod verilll> 


B 


mum eft, quidquid opponat Cenfor, vt ofiendi cap. la. lib. primi.expli- 
candummodoeft,qao'modo,& qualis fiatalceracio, tam in ratione Aad 
B, quam in ratione B adA , petacceflum quantitatisC, adquantita- 
tem B. , . 

Pro qua re ■ aduerte i. inter omnes duos tetmino^dnpliccm e(Te re- 
lationem: vnam.qua A vt antecedens,refertur ad B vt confequens ; alte- 
ram (q^ua: priori correfpondet)qua B vt antecedens, refertur ad A vteo- 
fequensiquaeduae relationes, iu eflentialiccrinteiieruncconexztVtvnd 
crefcente,akera neceilariodccrefcat,&: vicilEm vna defcrefcente , cref, 
cataltera. 

Aduercea.pcracceflumquantitatisCadquantitatcm B, nontollire- 
lationem AadB,autB ad A, (edhancaugeri, illam verominui : auge- 
tur relatio B ad A , relatione C ad A , quz cum peiori facit relacionenk 
B C ad A, maiorem vtique quam Iit relatio B ad A: & quia relatio B ad A., 
crefeit peraccelTum Cad B, neceflario decrefeit correlatio A ad B, fic 

fit relatio Aad BC. 

^ Aduerte 5. quod ficut per accellum q uantitatis Q 

•g ^ ad B, noua oritur relatio C ad A, diftinda 1 relatio- 

— ne B ad A, iu vicilGmnoua oritur correlatio A ad C» 

diftindbi i relatione A od B. quod clariuspatet fi A & B ponantur «qua- 
les, 8t C dupla ipfius A vel B tunc enim relatio C ad A, erit dupla, 8c cor^ 
relatio A ad C fubdupla,cum um A ad B,quam Bad A.fic zqualiutis. 

Aduerte 4,quod per accefliim Cad B, ficut relatio Cad A.accedens 
ad relationem Bad A, facit reUdonem B C ad A, ita correlatio A ad C, 

acceden» 
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•ccedcDs relationi A ad B , £icit relationem A ad B C : & ficut reiatto 
B C aci A, maior e(l relatione B ad A,ita relatio A ad B C>minor eft rela- 
tione A ad B : quxritur modo,q'uare relatio C ad A, accedensre lationi B 
ad A,faciat quid maius, correlatio autemAadC, accedens relationi A 
ad B, faciat quid minostpro quo 

Aduerre 5 . quod relatio C ad A accedens relationi Bad A, exfurgac 
ex augmento antecedentis B> per additionem quantitatis C, inuariato 
manente confequente A; audo autem B antecedente, inuariato confe- 
quente A, femper crefeit ratio Bad A« Sc quidem ea proportione qu2 
crefeit antecedens B. vnde relatio C A accedens relationi B A, facit 
relationem BC ad A, maiorem quamfueritBad A. quiaTecocorrela- 
tio A adC,non oritur ex ai^mento antecedentis A,fed confequentisB. 
per accefllim C ad B, neceflario relatio A ad C accedens relationi A ad 
Bficit relationem A ad BC, minorem quam fuerit relatio AadB:au- 
«Soenim confequente B, inuariato antecedente A, diminaiturratioA 
ad B- 8 c quidem ea proportione quacrefeit confequens B. 

Aduene f.quod licutrelatio Cad A accedendo relationi B ad A banc 
auget Stoftendit quantum relatio 6 ad A.cteuerlt per acceiTumC, ad 
antecedens B, ita correlatio Aad C, accedendo ad A B s hanc imminuit 
Sc oflendit, quantum relatio Aad B defecerit per acceflum C ad confe- 
qucnsB,Aue quantum B exercuerit pcraccclTumC : vnde acceflUs re- 
lationis A C adrelationem A ad B non elladditio fed mutilatio. 

Aduertej. quod dum Euclides demonftrat, rationem Aad B C , nq- 
norem c0e ratione A ad B, conUderauerit duas illas rcladoncs A ad B, Sc 
.Aad C per modum vnius quod exfurgic ex additione quantitatis C ad 
.quantitatem B,quia hoc propolito illius fufficiebat ; quia tamen per ac- 
ceffumCad B>UCUtnoua oritur relatio Cad A, diftinda d relatione B 
ad A, ita noua quoque exfurgit correlatio A ad C , diilindia' 4 retadonc 
A ad B, & Audtor illa coniiderationead propofitum luum indigeat.duas 
illas relationes A ad B; & A ad C in radone Aad BC. vtdiftindas, 
quales vere funt , contemplatur. ezquibusp>atetdodrinam Audloris, 
quam in propof .7 & 8 tradit.oon eile fi&itiam aut chymericam, (vt non- 
nulli.minus in rationum natura verlad,exiftimarunt)fed reriUimam elle, 
:-&l>laa&ioEuclidefUndatam. , 

His praenotatis, facilis erit propolltionis 7 & 8 demonftratio.quasqiiia 
Audior ex 5 & £ deducit, illas primum in vero ac genuino luO irafu 
, ponam acdemonftrabp^ * 

. PR'opo$in 

- . .'11., . .!■ , ,r. • Lib..io. 

S it A aDteccdens,& confequens diuifiu^ ytcu^que C, 
dico quod racfo A ad B, excedat rationem A ad B C, par-' 
tc aliqua rationis A ad B,quae adipfam rationem A ad Bleha- 
. bct,vtraf 4 op ad Br.cll ad rationem B Cad B.. . . 

^ ■ '1 vi:/. 

Atio A B. e(( a4 rationem A B C, vt B C ad . A"/ ' ' 
y dppjopc^t,'fedvt BC adB, itaeft.ri^o C 

i- RC ad B ad rationem B ad B p« x eiufdem , igitur vt 

M s 






ratio 
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tado B C ad B eft ad rationem B adB, in ratio A ad B eft adrationem A 

ad BC, fcdratio BC adB, fnperat rationem BadB, rationeCadB 

(qua: pars cft rationis BC adB per ii4.’eiufdem ) «gitur(5r ratio AB, 
filperat rationem Aad B C, parte aUqui rationis A adB, qux adipfam 
rationem AB fe habet, vt ratio C adB eft ad taaonem BC adB. quod 
erat demonfttandum. 

PROPOSITIO VI. 

Lib. IO. 

I lfdcm pofitiijdico rationem A ad B C , deficere a ratione A 

adB, ratione aliqua,auac ad ipfam ratione AB fc babe^vt 

ratio C ad A fe habet ad rationem B G ad A. 

O Atio C ad A eft ad rationem BC ad A.vt C eft ad B C; 
^^pcrideproport.fed vtCad BC, ita (e habet ratio C 

- — -adB ad rationem BC ad B, per eandem; igiturrarioC ad 

Aeft ad rationem B C ad A. vt ratio C ad B eft ad rationem B C ad B; 

fedratioA adB, pcrprzccdentem.fuperat rationem A ad BC. «ceffu 
aliquo rationis, qui ad ipfam rationem AB fe hatetvt ratio C ad Bfeha- 

betadrationem BC adB, igitur & ratio AB fuperat «tionem A ad 
B C , exceffu aliquo rationis , qui ad ip&m rationern A ad B fe habet, vt 
ratio C ad A ad rationem BC ad A; igitur ratio A ad BC dcfiatdmio- 
oeAadB.dcfeaualiquo rationis, quiadipfamrationem Aad B, fefa»-. 
bctvtratioCadAadrationem BC adA.quoderatdemonftrandum. 

propositio VII. c 

Lib. lo. . 

I lfdcm pofitis : dico rationem A ad B C conftitui c* daabu» 

rationibus A adB & Aad C. . 

R Atio A ad B C refultat c* augmento’ confequentis Bv per ac^um 
■quantitatis C.igitur ratio A ad BC conftituitur exiisqu* refultant 
ex additione C ad B-.fed per acceffum quantitaw C ad B non toliitur re- 
latio Aad B fed accedit relatio Aad C, qu* quia oritur nonex augmen- 
to antecedentis A, fed ex augmento confequentis B, diminuitrelaa». 
nemAadBvtoftendinotabilijac 6 pag-pj. igitur ratio A adB coo^ 

ftituiwrexdnabns rationibus AB, AC. 'i 

• ! ‘ c i u. Eadtm fropof.aUtcrdcmon!imur.^ ^ i, . p 

R Atio Aad B Cper«fdifa.io.»qnatur rationi A adB diminurjeratio- 
noaliqulqueadip&m AB fe bibet, ficutWoC ad A eft ad ratio- 
nem B C ad A. fed ratio A B fic diminiutpr peracceffum rationis A C 
(quia cum b«c oritur <x angmwiocuiriequ^ft B per C ^ oon 


A 

u 
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rationi AadB.fedhancimininuit)igitarntJO Aad B C conftitaitudt 
duabus rationibus AB ad AC. 

idemdembn^Mitr innumeris. 

Qlt A 12. B i. c 4- ratio A B rediida ad minimos nu> 

‘^meros erit ratio tf ad 1; ratio A C reduda ad minU 

mosDumeros.quospatiturcommuneantecedens 6, cR 
ratio 6ad 2.addanturconfequentes iSr t , exfurgent ® ^ 

criique ratio A ad B C ratio 6 ad 3:fed quia ratio A B 6 * 4 

adi per acceiluin rationis A Ci tantum diminuitur, quantnipratioBad 
A crefcit peracceflum rationis C ad A, ratio au tem B Afubrextupla.per 
acceflum rationis C ad Afubtripla:,fit ratio BC ad A, fubdupU; igitur 
ratio Aad Bftxtupla per rationem AC triplam, diminuitur Sc fit ratio 
A ad B C, dupla: 

Pnftjitit 7 <]i>»*dremn«Hjifferttfixt*tfidiHmiidtUq»eiuU\ idqtettde 
ctafi untum,qiud in 7, exfBdiiin ctnjidentuntm nddncttnr mu A*dC, cn- 
iiainSexflicitementunenJlt, 

PROPOSiTib vilL 

' I 

“ Lib. 10 : 

Q Vtm$dm«dam pr$ptfuU6difftrtn7,f*nesmo4mUq»€Hdi ttntnMftn. 
Jtmqntrdtif And BC i^6 ctmfvumr A td B dimtmtU.inl 

(»m rfti^iuim Ai, AC it* fr»p0pff , fecxt^dn^ dnfUctW 
Afar/idi|V«/4wrxp£rarid- vtrimin* Um n*^ 

, . r.' ( \ I 

. Sint AS. CD tarmiiu, rationis AB ad CQi a >3 

srtcunque diuifi; ( r> Vj — ^ — i 

Dk0 I. rationem Ftri^quc AS »4 vtjnm^i^e , , , | ) _ 

,CD._a:qnari rationi Ao adC^utilawj^tc^wJj^,au^lJpfeha- 


.bct ad ipfam rationem AB adC,ytratiq Q AS W 

jwm CP ad AB. Ratio A ad C, s^diu ratiog^B^ C, sguM|{r 
AB adCiperti4lio.S.fimiliterratioAadDiaaaitarat)onioadP, ac- 
.quatur rationi AB ad D; cum igiotr di^ fatjc^ AS AS ad 

X!, idemhal?eaotantC(cedenf Ag, . e|itp^d li^. 
. I o,ra«o A B ad totuqi C p. «quaBixitipni A 3 a4 C W'?® 

.aSquafijiyiuteadipifumrationeu} A^ad 
AB. ettadrationem CD ad AB;qup4rf^f f|p p j^f|'fatj gu^. 

AS ad CPi coi^tui ^ <jttt|^or r^ijonj^n? AC 

nem 
ftituicur 

ftituitur cx rationibus BC. BD, igitur rado AB ad CD. conlKtui- 
turex rationibus quatuor AC.AD.BC. BD. quod erat demon- 
Arandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO Xll. 

Lib. IO. opci*. Geom. 

S lntquatuot ordines quinque continue proportionalium 
ABCDE,FGHIK, LMNOP, Q^STV, habeu- 
tesvltimasquantiutes EKPV «quales. 

Dico rationem duarum AF ad duas LQ, toties continere 
lationem duarum C H ad duas N S .quoties hxc ratio conti- 
net rationem duarum D 1 ad duas OT. 

Hoctjl prout jduUorintelligitt 

D lco.rationem duarum AF ad duas LQ» conftitui ex iis rationibus, 
fecundum prop.8. iam explicatam, qua: toties furit multiphcat* la- 
tionum.ex quibus conftituitur ratio duarum CH ad duas NS, quoties 
ha: ipfa: rationes multiplicant eas , ex quibus conftituitor ratio duaruta _ 

DI ad duas OT. „ 

A B C D B Ratio duarum AF ad duas LQ..iuxta S ante ex- 

i: tr 1 V plicatam , conftituitur ex quatuor rationibus A L, 

i- G H r K AQ.FL, FOr fimilitertatioditarurnCHadduas 

LMNOP N S7 conftituitur e* rationibus C N< C S,H N,H S; 

Q_R S T V ddnique Stratio duarum DISddnasOT.conlM- 
fttiturexratJonibusDO, DT.IO. IT: fed rationes AL, AQ, FL 
FQ. toties funt multiplicatae rationum CN , CS.HN > HS (ungui* 
nimirum fingulaYum fitn correfpondentium') quoties h* ipf* furit mul. 
tiplicat* rationum DO, DT, lO. IT peri7- de progref. igitur i* 
tio A F ad L Q, conftituitur ex iisrationious , qtia: toties per multipli- 
catlonem'itmtinenrrationes , et quibus conftituitur ratio CH ad 
hJS, qttodes hac ipl* rationes per multiplicationem continentratio»- 
xies,cii quibus conftrtuiitnr ratio DI ad OT. quejd erat demoiiftratt- 

p*M agidA^litr imeUittt ftt verbum cemhert[ex que fele verbe mt~ 
tbmielUUe.emnes erreTtsieiiifuutiXeHi^im vult rutienem Af 
' tus per m»itifli(utienem continere rutienem Clt AA NS, queiieshurj^mul- 
tiplicutienem 'rentinet rutienem Hi udOTs fed retienem AFedV^, iuse~ 
tu efluuum,cintinere emrutienes,fiue ex iis tenflitm,quM toties funt^lnplscu- 
' eufutienumqndseentinei fiueexquibses eenpsuilur rutie CH ud NS, quo- 
ties tu ipfufis^tmuUMUdtdrutknum quts eentinet fiueex quibus cenBternmr 
rutuDitdpT. 
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JL/caula, fccma vniucrfalc,& conftrud^ionem, qui apud Au- 
dorem videri potcd) quod ratio duorum paraielopipcdorum 
ex R in X, et S in Y,ad duo paralelop.cz T in Zct Via &, toties 
contineat rationem duorum paralelop. ex I ia N & Kin O, ad 
duo ex Lia P &M in Q, quoties hatcipla ratio, continet ratio- 
nem duorum ex A in E & B in F, ad duo exCia G & D in H. 

Hoc e (i vt AuSlor inteUigit. 

Q Vod ratio 
duoru pa- 

ralclop. ex R in ^ \ i ^ A ‘ 

X & S in Y , ad \ I ' ' ' ^ ~ -n 

duoexTinZct ^ ^ ‘"i 

V ia & , iuxta S, \ ^ ^ 

ex iis conftitua- \ j ^ 

tur rationibus, _l\ 

qu? toties multi- V 

plicati lunt ra- S TTV * 

tionuRi, ex qui- \^| ‘ ‘ ' 

bus conllituituc ^ Ts. ■ 

ratio duorum cz \'‘| ^ "* iV ' V 

linN&KmO, ” 

ad duo ex L in P n. ' 

&MinQ,quo- 

tics hi ipfi ra- , ^ r V * j 

tiones multipli- y ' 

cat; funt carum, \ t z ~ T\. 

cx quibus c6(&- \1S~V~\S. ''"I 

tuitur ratio duo- Y iX,. ‘ ' 

rum paralelop. M ^ ‘ , 

cz A in E, St B in 

F,ad duo ex C in G & D in H. 
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D Atio duomm paralelop. exRinXSrSin Y , ad duo cx T in Z cf V 
in Sr ,iuzta 8, conftituitor cxquatuorrationibus,nimiruin exratio>- 
neRinXad‘i‘in Z,RinXadV inSt. S in YadTinZ,SinYad V in 

N &• fimi- 



I- » . 

Sc : (Imiliter ratio 
duorum ex I in N 
ScKin Q ,adduo 
exL in P& Mia 
Qconftituiturex 
rationibus 1 in N 
ad Lin P , linM 
M inQiKinO 
adLinP. KinO 
ad M io Q : deni- 
que ratio duorum 
ex A inE fic Bin 
F, adduoexCin 
8c D in H,Con>- 
ftituitur ex ratio- 
nibus A in E ad C 
in G ■ A in E ad D 
in H , B in F ad C 
inG, BinFadD.- 
in H. fcd per 38, 
SccorolLeiufHen)* 
kb. 10. Audori^ 
ratio R in X ad X 
in Z, toties multi- 
plicat rationem I 
in N ad L in P» 
quoties h<ec ipTa 
multiplicat ratio- 
nem A in E ad C 
2 nG> &ita deinceps de caetcriirationibus omnibus, igitur ratio duo- 
tumexRin X &Sin Y . addudexTio ZeiV »n & , exiiscoa- 
ftituitur rationibus, qua; toties multiplicant rationes , ex quibus confti», 
tuitur ratio duorum exi in N & Kin O , ad duo ex Lin P & M in 
quoties hse ipfat rationes multjplicatsefunt earum , ex quibus conftitui-. 
tur ratio duorum ex Aia £8cB in F > adduoexCinG & DinH. quod 
cratdetxxAftrandum. • 


PROPOSITIO XL. 


Lib. laopcr. Geom. 

1 irdcmpoGtis,dico rationem (olidi cx RS in XY, adfol. ez 
T V in Z &, toties continere rationem (olidi ex I K in NO, 
adfol.ex LM in PQ, quoties hxc ip(a ratio , continet radonc 
folidi ex A B in E F, ad (ol.ex C D in G H. 

Hoceft iuxtaauSoris mentem. 

D ico rationem folidi ex RS in XY,ad(ol. exTV inZ&, 
conftitui,iuxu 8, ex iis rationibus, qux toties multiplica- 

txfunc 



Q V A D R A T V R A. 

tz fime illarum ratioyimjcpc quibus confticuiturraciofolidi ex 
I K in N O ad fol.cx L M in P quoties bz ipfc rationes 
muitiplicatz (lintearum, ex quibus conftituitur ratio (olidi 
ex A 0 in E F, ad folidum ez C O io G H. 

pErprzcedenteon ratio duorum paralclopipedorum ex RS in XYad 
^ duo patal.cx T V in Z 8r conftituitur ex iisrationibus qua: totie^ 
funcmultiplicata: earum rationum, exquibusconftituitur ratioduorum 
paral.ex 1 K in N O ad duo ez L M in P Q.> quoties h* ipfe rationes 
fuDt multiplicata; illarum, exquibusconfticuicur ratioduorum paral.ex 
AB in EF, adduoex CD in GH; fligitur paralelopipeda illis inferi* 
ptafolidis,non fint maiora dimidiis corporum quibus inferibuntur , in* 
Icribantur toc, vt exfuperent dimidia folidorum quibus inferibuntur, 8c 
eadem fi «argumentatio : cum igitur id femper deinceps fieri poffit , 
inferiptamaiora fint dimidiis folidorum quibusinfctibunttnmanifeftii 
efl; fblida itfa per inferiptionem continuatam exbauririi qnia vero ea^ 
proprietas conuenit ipfis progrefDonis terminis n offendit AuiJor prOpi. 
eademeiiidenseftrationemtotinsfolidiez RS inXY, adfblidumex 
TV iaZSC) conlHtuiexiisratioqibusqux toties funtmaldpUcatasra* 
tionum.cxquibusconftituiturratiofolidiex IKin N O, ad fbl.ex LM 
in P Q. quoties hx ipfx rationes , multiplicatx funt illarum', ex quibuS 
conRicuitur ratio folidicz AB in EF, ad Tohex CD in GH. quode* 
rat demonffrandum. 


Scholium, 


nRiufquamad propofirionem44. in qua totum primzquadraturx 
^ momentum confidit, accedam, paucis expedire viftim eft , quidjSt 
qui ratione ex partialium illa rationum aequi multiplicatione , propoff* 
tionc4o demonftraci > de totalibus rationi bus ,quxintet(ex illa fblip 
da leperjuntuTilegitimi inferri ac cpncludi pofEt: 


ERo folidum ex AB inBC,tdetqqaodipbropof. 40, 0 'cinir explano 
parabolico RS in plan. parab. XY: 8c folidum ex DEin EF, idem 
quod oritur ex plan.pinaD. T V io plan. parab'. Z flt. item fbUx GB in 
'BH, idem quod oritur ex trapezio IKintrap. NO: dtfolidomex lE 

Na inEK, 


T 







in EK, idem cum eo, quod oritur ex trap. LM intrap. : denique 
folidumex LB inBM. idem quod oritur ex plano parab. AB in-plan. 
BF: &folidumexplsin.parab. N E in plamparab; EO > idem quod ori- 
tur ex pjano parab. Ct) mplamparab. GH: vocenturautembreuiutii 
caufftduo prixna (olida > A C, D F-t fecuudA vero^lida-GHj I K; 
i^denique, folida LM> N O. ./-ntr 

, Cum igitur cubatafintquatuorprioulolida,bimirum A C.DF, 

IK: &perfaropof.43Jib.io.oper.Ge'oth. nota fafta fit ratio, tam (olidi 

A C adrol D F, quam ratio fol. G H ad fol. 1 K: nota quoque eft pro- 
porlio rationis (bU ACad(bl. D t*> ad rationem (bl: Gl^ ad W; .lK.*ut 
itaqucratiofol. AC adfol: DF, eadem qu«* ad /3: & ratio fol. GH 
ad?ol. IK, eadem qu* y ad JifiatqucvtJady ita 0ad A : erit vt«adA 
ita ratio «(SadratiiJnem yi, hoc eft ratio (bl; AC adlbl: DF, ad ra- 
tionem fol: G H ad (bl.*I K. , ■ Jiv 

Vltcritis:cum ratiohcs'dbz .(olidoroin AC ad DF , K GH ad IK, 
Dct diucrfos rcdfenumcrisexhibite finf.conftat rationes illas elfe ratio- 
Slles.&tamfol. AC ipfi DF, quam fol: GH ipfi IK elTc commeofu. 
rabile;vndcetiatD tam «ipfi |3 ;quamyipfi ^erit commenluraibilc. quia 

veroratioAad/S.eftratioyad #,ertt"ratib A ad E rationalis , & A jpfi^ 

cornmenfurabile:fed etiam «ipfi^eft commcnjurabilc , (cum ratK) «ad 
/3 rationalis fit]igitur 8t • ipfi Aeft tommcnfurabile. 

° AUumatur ita- 

■ qftd hyperboU.crf- 
iusafy mptoti rediu 
contineant angu- 
' liim; in qua alteri 
afymptocorampa- 
raielz ponantur , 
;'redz'^. R. Qj ip- 
•,fis «,'|8, A propor- 
tionales: oimiruna 
vt«eft ad^ ita 
.fitadP; Bc vt Aad 
it ratlonalqs; iCfatio 
Ifatiooem AjS,'h|^oft 

ratio iQi., Av, fta ioi:^r au raiiuiibuwyi.. — • . id^|. 'IKv,fed pctup 
hypefU^cii^QJ^jt^ djult^toia^ratio^ fpauu^ 

A ii r. i 1 Vi * 




T 



* Efto eadem fi^raqule prins LMNOt tc foaantur dueaquaJes 
lqrpeTbolae,quahimarYmptbdredum<xjntincaDt1mgulura. .. j. -. 

Quoniam raiionesduKfotidorum A Or DE, & GH, IKnat£iiint 
&racionaIes , fciaturque infuper quoties ratio folidi AC adfbl. DE 
multiplicata fit rationis Ibl.iGH ad' Tol^ I K; foEioih duabus hyp^- 
bolis (patia S,T, V, X, h . tedislilteri afycnptotorumparaietifinplafa, fic: 
vt ratio plani Ir^erbolici W ad planum Sv tam multiplex fic ntionispiiiU 
oiXadpIanumT, quam ratio folidi AC.adfol.D;P^mulciplicataeft- 
ntionisfol. GH adfoL IK: hoc pofito. .. ^ 

%ico,rationesj>artialescx quibus conftituituri iuxtaS, libkto.: oper» • 
Geom.aote 'explicatam ratio toflIispbnorumV&S amelle multipli- 
ces rationum partialium ex quibus conftituitur ratio plani X ad pUniimi 
T> quam rationes partudes yx ‘quibus conftituitur ratio folidi' A C'adi 
ibf. DF< funtmultiplicatxrationumpatdaliuinex^ibtisconibtnitur ' 
ratiofol. GH adfol. 1 K< . , 51;; ttUllu' 

Tntelliganturfolida quatnor AC, DF,iGH, IKidiuifipcrmfciiip'^, 
tionem parakippipedorum, qnemadmolum eadem diuifit fuere in'| 3 ro- ! 
pof 40, antedeorlOoftrata.- Ac qiiia quaiititacAa quatuitdatz cocpora.rel ■ 
fUperficiesdinifibilcsfuDt pcrinfcriptioDemfiue cotp6iamfiuefigunt>.i 
nilS))(aiMtulii,(|ucinadnic)duaialiie dacte quantitates pet inIcnpckiDem ' 
•It"] N 3 diuii* 


Q^V 'A D ■ A ^ V Ai ioi 

QP multiplex eft fpatij R P, igitur quam multiplex eft fpatium QP. 

“m/atiofol. AC adfotr-DP' mulrfplreataeftrationirfo- 
IK. quiaeerorationes Q.P, RP^fqtionalesfunt.ne- 
celT^iofpatu hyperbolia Q.P, R P^iintintetl^commcafurabilia , vt 
tacile poieft demonftrari:inuenia igitur coromudi iilofum menfura, in- 
notelatilico, quam multiplex fit fpatium QP, fpatij RP: vnde&in- 
notefet, quoties ratio folidi AC adlbl. DF multiplicata fit rationis 
iol. G H ad foJ. I K. 

His rite expofitis,totafupereft diffidulas, quid & quomodo, ex dua- 
bus primis rationibus.um fecundum quancitatem,quam fecundum mul- 
tiplicationem notis, de tertia, nimitum ratione folidi LMadfoJ NO 
jorerri poflit ^ * 


fp* 


PRIMA C-IRCVXl 



diuir«e funt;intelligantur fpatia hy perbolica Y, S,"X,T per figurarum ir 
fcriptioocm ira dioifa, prout folida AC. D^> GH. IK diuifafuntpc 
infcriptionem paralelop. &Ttraquepcrfimileminfctiptioncmexhau 
riri. cuDD igitur ratioDesfiguraruminrcripta^um planis hyperbolicis V 
S, X. T| fint rapones partialesezquibus conftituuntur rationes totale, 

J ilanoruP) V ad S.X ad T: rationes item paralelopip. iufcriptorumfo- _ 
idis AC, DF, GH. IK, fintratione$,partialesexquibutconftituun- 
turratiqncstotalesiiblidorum AC ad DF, & GH ad IR; infupcrex 
hypothefi ratio totalis planorum V ad Stam multiplex fit ritionis totalis 
XadT.quam ratictotalis folidorum A C ad DFjeftmpIti plifata ra- 
tionis totalis fol. GH ad lK.,manifeftumdLrationespaftiaicsconfti- 
ituentes rationem totalem plani Vad S , tamellc multiplices rationum 
partialium conftiiuentuim totalem plahi 3iJ ad T» quam rationes parqa- 
lesconftituentesrarioPem totalem folidi AC adfol. DF» multiplic^i 
tcIuntradoDum partialium cooiHtueDtium rationem totalem fol. GH 
adfol. IK. ; i .1 

Vlterius.intelligantprdaofoUdavItimajLM. NO diuiraperiniCTin. 
ptionemparalelopip.vti&Aomin propofao.antedemooQirata ; deip. 
alfiimanturduoplan;ifayperbolica Y 8c Zreftisaltcriafymptotorutnpa- 
ralelis incluia. qua::pdr iofcriptiooem figurarum ee modo funt diuil4'8c 
exhaufta.quo duo folida LM, NO» perinrcfipiionem^Mralelop.dUW'» 
falum&exbaufta. 

Dico rationem totalem planorum hy^boIlcorumX ad T » tam o^^ 
multiplicem rationis totahs ptaoorum Y ad Z.quam ratio totalis (blido-j 
rum GH ad IK» muliiplicataeftrationAtotalis ibt. LM ad N O, . . 

Quoniam plana duo X & T ilmili figurarum inferipeioue diui& 8c . 
exhaufta funt. qua perinfcriptionemparalelopip.diuifa ficexbauftafunt; 
foKda duo G Hi 1 K, idemqUcfaiSum ponatur umin planis hypetbo- 
licisY & Z, quawinibhdisLM. N O, rationes infupcrqu*reperiun-i 
tur incer figuras inicriptas planis hyperbolicis X.T. Y» Z » fine pattialcs 
illa: exqui^t conftjcuuntur totales eorundemplanorumjt rationes 
repetioatnr inter paraldopJnfcriptafolidis GH, IK, LM» NO unc 
' par- 


t 
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partiales ili* exquibus conllimuntur, totales ratiopcs eorundem foli- 
dorum . palam ^ranones ^rysdes exqu.bus conftrtuitur ratio toulis 
pUnorum hyperbol.corum X ad T, tam efle multiplices rationum par- 

oalium ex quibus conftuuitur ratio totalis planorum y ad 2 . quam ra 

tiones prtiales exquibus conftituitur raciotoulisliilidorum GH ad IK 

■ cx quibus conftitmturraiici.o 

tabs folidotum LM, NO. quiavero tam plana illa hvperbolica X T 

Y. Z. ,»m folii o a I K, \.M, N a p5, 

porum infcr.pt.onem cont.nuatam , fimul exhauriuntafTatque eadem 
femper mt.onum part.al.um (ex qu.bus conftitaitur ratio totalis planm 
rum X. T) ad rat.ones part.alcs(ex quibus conllituitur ratio totalis pll 
norum Y. 2) eft propoit.o quoad mult.plicitatem,qua: eft rationum par- 
t.al.umrexqu.busconft.tu.turtotalis ratio folidorum GH. IK) ad Illas 
part.aestex qu.bus conllituitur ratio toulis folidorum LM, NOlouo- 

mult.pl.cat.onem , man.feftum eft rationem totalem planorum X ad 

P'*notum YadZ,quam ratio 
rum*L^M ad^C?^*'* rationis folido- 

Hinc patet i. gramter errafle illos.qui exco.quod rationcsomnes par- 

Mlescxqu.busconft.tu.turtoulisratiofol.dornm AC ad DF to^ 

lint mult.pl.cat* rationum partialium exqmbus conftituitur ritiot^ 
talis folidorum GHad I K , quot.es h* ipf* rationes partiales multi- ■ 
? «quibus conftituitur ratio totalis fol. 
LM ad NO, Inferebant rationem totalem fbl. AC. DF. totieseii* 
multiplicaum rationis toulis fol. GH. IK.quotieshaicipfaratiomul! 
apllcataeftratiomstoulisfol. LM.NO : id euim nullo nsodo lequi- 

tur.exeoquodomnes rationes partiales fint diucrf* ^ 

Patet 2 . ex eo quod rationes partiales cx quibus conftftuitur ratio to- 
^.spLioorum hypertel.corum V & S fint tam multiplices carum par- 
tialium exqu.bus conftituiturratiototalisplanorumX& T ouamha: 

ipfa: rationes partiales, funtmultiplices rationum pariialium’cx quibus 
conft.tu.mr ratio toulis planorum Y & Z, exeo inquam non fcqui ra- 
twnem totalem planorum V ac S tam efle multiplicem rationi toulis 
planorum X & T.quam h*c ipfa eft multiplexrationis toulis planorum 
Y & 2; quia omnes rat.ones partiales funfdiuerCc, nec eandem ptopor- 
tionemconcinuant.fcdfemperdiuerfam. ™ 

A ^’’‘^‘P'“^'^^“«P''*‘J'‘^'sfeqaitur,rationem totalem folidorum 

AC. D F um eue multiplicatam rationis totalis folidorum GH, I K, 
quam vtio totalis planorqmhyperbolicorum V & S, multiplex eft ra- 

ftonis toulis planorum hyperboI.XT& T:& rurfum, rationem totalem 
T rationis toulis folidorum 

pLTrY'“L'°"“‘ 
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PRIMA CIRCVLl 


PROPOSITIO XLIV. V 

V 

Lib. 10. oper. Gcom. 

■V, 



E Sto eadem figura qu* prius. Dico notam effe rationem 
folid. L M ad folidum N O. 

P Ec Scbolionprxcedensiratio (olidi GH adfol. IK, Mm multi plica- 
ta eft rationis (blidi L M ad folidum N O, quam ratio plani hyper- 
bolici X ad planum T ,(vidc£g. fcholij» pneced. ) eft multiplex rationis 
plani hypefb.y ad plan.Z; (cd notuln eft (cum facile deduci pollit ex 
proprietatibus fpatiorum hyperbolicorum, quas Audor lib. o. ac^fatfe 
demonftrauit)quam multiplex (it tatio planorum hyperbol. X ad T, ra- 
tionis planorum Y ad Z, igitur & notum cft.quam ratio fol. GHad IK 
multiplicata (it rationis (mid. LM ad NO. nota autem eft ratio folidi 
GH ad fol.lKi igitur & nota eft ratio foLdi LM adfolidum NO.quod 
eratdcmonftrandum. 

Fitcfiuiin btc quidrtturt ntn prtceJc, qiudJlMUti hic 
nt^hiilUc0nllet:qKtdvniciii$htcUbr*Jfcntui exqiieptiet ,q»MHtum*vert 
Mjetudnt iBimfexfi d' Atcdtrh mtnte tbirjtrint tmnes q.frimtmtdxximt» 
qmi vtctruitt. 


PARS S EC V NDA. 


X»l 

RESPONSIO I. 

AdCcnforcm A A. 

A n pri ma Audoris quadratura, abeat in illud i Merfennio mutua- 
tum problema><(a/trrr/i«t7MMi/a/i^«» Jittrttiantbhm fiut irratit- 
ntUtm,da$ifqudiuri$mtx iUis l»gtrithmis,ttrM Ugtrilhimamgeanu- 
tritii»ntnire. 

. Vix 


Reifondetur 'variorum obitHionibui. 


Q V A D R AT v R^a; loj 

Vix opus Geometricum in lucem prodierat, vix Galli* primos limi- 
tes attigerat, cum ecce Tibi obuiam a Merfennio cenfuram,qua libri ti^ 
tulumjA” fcopum,qua dodtrinam ih illo contentam, ipfumque adeo ope- 
ris Au(aoremgrauitcrcenrer;atque inter alia ( quorum fingula rpccfali 
deinceps capite examinabojaflerere non dubitat, initlndAunorU qugdrd- • 
turoi abire necdum felutumprob Urna, quodque firfitan longi difficiliorem^uam 
ipfa quadraturafolutionem requirit, datu tribuo quantitatibus , fiue rationalibus 
Jiue i/rationalibusjatifque duarum ex iUis logarithmUt fortia logarithtndni geor 
metrice inuenire. * 

Merfennium fecutus Genfor A A, contendif-propof. 44 , quadraturae 
prim*,ac omnes deinde Audoris quadraturas , ad idem taridem Mcr- 
fennij problema reducijiuuat ipfa CenfoVis verba audire: 

Hancpropofitionemdnquitdidejl 44. ) doWfimi dr 'vere geometrici redu^ 
xit, nunquam fatis laudandus atit lugendus CMerfenniuiinfua cenfura^pproban- 
te toti orbi cognito, inftgni geometra &, R [quem vbiqise Tub titub nojrigeo- 
metrainfuis operibus indi{etat)ad illud prohlemajatis tribus quantitaAbuUd-t, 
€um enim datafint ex. hjpothefiduk rattonelfi reducantur ad tres terminos^ af 
fumptis vt Jieri folet ad libitum^ duorum logarithmis, duorum proinde differ en^ 
tia notafit,tertij logartthmus inaniendus ejl , vt differentia inter alios logarith- 
mos nota fit, dr proinde proportio inter has rationes , qua iH eafiem cum ratione 
inter differentias logarithrhorumffeu vt notum fit, quoties ima ratto aliam con- 
tineat. 

Et infrxredficuntur omnes ( fcilquadratura)adiltudproblem'a,^atis duobus ■ 
Ugarithmis,tertiumproportionalem inuenire, ac tanderri ad problema cUerfen- 

• 

Rurfiim dum cenfec propor^j.lib.io. hac,inquit, reducitur quoque adpro- ’ 
hiema Merfennianum,quipdrum curautt de erroribus inquirendis, cisrn tlatim in 
omnibus quadraturis occurrerent propofitiones , dependentes a prohlemate aqub 
diffeili ac ipfa circuli quadratura. 

Denique vbi idem faepius inculciuit,ita cox\c\nd\t:kntequam finiam\a- 
liquidaddendum de prirha parte cenftra P.Saraffoimonendo le£lores,in eo erraffe, 
quod putauerit quantitatum^ irrationalium,aut earum , qua extra feries exi fi urit , 
non darilogaritbmosivnde quam immerito dolfiffmum Merjknnium redargue- 
rit,quod problema quaji homo non geometra,parum geometrieb propofuerit , fatis 
msnifefium efl-,quamque peritis geometras feprodant',qui aut nihil ad quadratu- 
ros pertinere putabant Cenfsram tMerfennUnam , aut ipfarn vt parum geome- 
tricam contemnebantiqui enim veram rationum nat uram rnteUexerit,fanle vi- 
debit ad ipfum re^i quadraturas Gregorianas ; qui vero quidquam in logarith- 
morumfeientiainteBexerit , problema re£li propofitum non potefi non agno- 
fcere. * 

Verum cdfufmodi haec fint,modo Videamus, cenHiramque in nartes 
diuifam,fingillatime3tcutiamus. • 4 P rtes 

A^fferit Cenlor i.propolitionem 44 *^*^* i o.doAiflimc & ver^ geome- 
trice d Merfennio redudlam ad illud problema tribus quantitatibus 
&c. Certum eft propofitionem 44.iuxtaAu(3:orismentem,5t genuinum 
ienlum,quem paulo ante aedimus, intelleftam, nec redudlam efle neque 
porro reduci pofle ad illud Merfennij problema , quocunque daemum 
modo hoc explicetur:afTerit enim illa rationem duorum vltimorum fb- 
bdornm L M, N O C vid.fig. fcholij p'rseced.) noram e(Ieexeo,quod no- 
tum fit quoties ratio folidoi^um fecundorum GH, IK multiplicata fit 
rationis folid. LM, N O, dcinfuper nota fit ratio folii GH ad IK Te- 

O eundum 
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eundum fuatn quantitatem.Problema autem petit, ddiiitrihu^uMiriuti- 
hti ^c. d*lifync diumt» Ugtrithmi, tertut Itgtrithmum getmririci txhibern 
(juse duo non modo commune nihil habent, fcd nec atHnejneque hoc v t 
opinornegabit ipfeCenror,cumpropof.44>aliolongfe & i priori fcnfu, 
diuerlb intellejteriticum igitur tou primae quadrarura; moles pracdiftas 
propofitioniduxtaauaotismentemexplicatae innitatur , emdens eftt 
neque primam quadraturam ad problema illud Mcrfinnianu redu< 2 ani 
efle,neque reduci poflcicontendit igitur Ceofprpropof.44. prout illam 
ipfe & Merrenniusintellexit , ab hoc ad predidum problcmaredud^ 
cfle.-at illam perperam iCenforc 8c aliis intell«^m ■ falfumque illiat- 
fjngi fcnfum,totocseJoab Audorismeace& rei ventate alienumrfjftca- 
fum eft prascedenti fcholiomii igitur ad rem facit.quidquid de illa egerit 
Merfennius;quia tamen id fxpius inculcat Cenfor.non pigebit hic ofte- 
dere, prop^tionra 44. nequidem eo quo volunt ipfi fenfii intellei^aia, 

2 Mcrlinnio ad pr*di<ium problema tfe tribus quantiutibutSrc. redn- 
dam efle.aut reduci pofletfenfus autem eft huiulmodi : tU rjlrttii daa* 
r»a» frimnm ftliJtrum.ntU item r*tit fecimderum , vtfete y m cubdieJiM/^ 
igitm netam eJlgmtiesrdtudMermmfrimiriim ftUderam, centiaeet rttitntm 
ftcanderam,fedqMetieifrimeram r/aieteniiaet ratiemem fecandemm , tttiet 
hac iffa centinet ratienem vltimeramdgitar & heram ratie neta efi.at^ne haitte 
frepe/itienu felntie,defendet ah hac, ime eadem efi frefefitie,aUter prefefitaM- 
tit daabm ratienibm.i/aaram prima tetiet maltipUcat Jecandam, ijaeliet hac ipfa 
maltiflicat tertiam,eperteat tertiam ratienem netam facere-,igitar <jt hac euam 
redaClae^ adpreblema Merfinnianam datis tribm qaantitatibm pae ratita Jt~ 
haefiaeirratientlibasidatifyaedaaramexiUi legariihmie , tertia legarithmam 
geemetriciinaenire. -* , ■ 

Atque hoci Merfenoio &aum efle.fic oftendii Cenfor: datafant, in- 
qait,exhjptthefiCin propor44 5 c in pratdido problemate , quod cum 44 . 
COincidit)</*< ratienes,)i ida redacantarad tres termines, affamptis vifcrife- 
letad{sbitam,daeramleg/vtlhmu,^rMmprtittdediftrentianetapt , tertfla- 
garithmminneniendmeH&c. vtnetampt, qaetiit vna ra/ia/a/trraw r^ri- 

Sint igitur A. B. C, tres termini ad quos redadx intel- 

liganturdu* rationes ab Audore date.quid dcindOaflu. 
manturdnquit.vtficrifolctad libitum, duorum v.g. C, B, 
C ao logarithmiqui Gnt v-g<ao.& 6 o. fadumefto, quid vitra? 
ioucniendus eft loganthmus tertij, vt notum fit quoties vna ratio alte- 
ramcontineat-atquidfitertiusilleterminus, innulla fiiferieinquare- 
periunturB&Af tunc certi ilUutlogarithmus exhiberi non poterit, •n 
redeCquidquid dicat Ceofor,; demonftrat P.Sarafla , & nos infra adaU 
fcrt.^. oftendemus. Deinde fruftra logarithmi ad hoc adhibentur vt no- 
tum fiat quoties ratio v.g. A C, contineat rationem B C. vel ratio CA 
contineat rationem CB , cumabfqueiUis vniuerfaliter id innotcfccre 
poffit per hyperbobm fiue A fit in eadem fetie cum B Sc C fiue no,quo 4 
per logaritbmos fieri non poteft. 

Scd^o.vt in logarithrois hasreamus , fit A in eadem ferie in qualum 
B & C,& inueniendus fit illius logarithmus.vt notum fit quoties vna ra- 
tio contineat aliam, quid inde concluditur? an quod propofi44. Audo- 
ris, aut problema illud quod cum 44 « coincidere fc idemefledixi» a® 
MerTeanianum redudum fit? pertidicultua 4 » 8 « videamus 
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problematis data,& quid in vtroqne exhiberi poftnletur,8t ilitopatebit 
ingens dircrimen, Sr immanis diffimilitudo. 

Datae fune in problemate Merfmnij.tres qua- A 

tiutesv.g.A,B,Cquaecunque,ac duarum ex il- ^ —■ 

lisv.g. B,C l««arithmi: hoeeftnnmeri expo- - — — 

nentes quota: nntBSrC in ruarerie;(iuedatuh ■ E L_ 

quod notum fit quoties ratio primae proportionaliSi ferieiinqna funtB 
Sr Cf ad ipfum Ci contineat per itmItiplicationAn i rationOtn eiulHei|) 
primae ad fecundam in eadem ferie; item quoties ratio eiufdem primk 
ad ipfum Bi multiplicet rationem einfdem primx, ad eandem fecunda: 
tum petiturexhiberi geometrici,quoufit A in iadem ferie, fiue quoties 
ratio prima: proportionalis eiuidem (eriei,ad ipfum A, multiplicet ratio- 
nem eiiifdem primae ad (ecundam;quo exhibito , fblutum eflprobleiba 
Merfennij,necauidquam exeo yFrerius infertimaut fequitnr. ' 

Alterum proDlema>ita propoaimri/a/w tjttrwnt ffi- 

m tttusmHUifRctifecimi4M,^iuties fitmuU tertum, gfvriet ter- 

tiem atttm reiderf. datnr igitur in hoc problemate, quod ndtaa finr da» 
rationes '( non fblnm quoad quantitatem fuarasfed etiam qiioad mutuam 
ffiultiplicationem)datur inuiper,quod quotis prima multiplicat fecun- 
dam, toties haec multiplicettertiamuum petitor nota reddi tertin illa fts 
cundiiib fuam quantitatem. 

Nunc fidem vcflram St zqunm indicium appc1Io,qiiotqnoteftis toto 
orbe Geotnetrx, quid ifti Merfenniano problemiiti, etnirimeinon modo 
commune aut affine,fed quid vel in fpcciem fimile, imo quid non in Ulit 
difpatatiim.inconiungibile.ac tbtd diucrfum caeloAq itlo,dati- funt dua- 
rum quantitatum, C,B, logarithmi , hoc cft, horum cft qubtx'illx fint to 
fua fetledn hoc dataii. fbnr doaeraiffbhes.exqae qoeae, tam quoadquanti- 
tatem'liiaba,quam quoad mutuam multiplicatiopem:ini1k> tertia quan- 
i - ’ hoept^turnofc 

teTda"quantiti£s 
qnam quod fit in eadem ferie cu 
duabus,aliis ; in hpc.certia tatio eam habet determinationem>quodiltatfn 
totiei t^6ldpf(bet^iiW4a 7‘qaqti« hanc ipfam mufcfpRcat prima, 
filo ft^tito,' nil ihftrtifi* iiir feqnfriir { hec veto Tniaerfaliter-fblutOifbh^ 
tura quoque efl problema deliacum : dlud Gcomctricbfoluit P. Sarafi^ 
hoc'S n\jub Hai3eid^l!f)ioi^rikSfbmrpocait, V il nialtis in^r impofS- 
hlliah|gt'{.V.^ ■ , • ••''V- •• 

NiSn igiftJr‘p?ro^Bdonc&» itiamr aid probfetqr fiiuin tfoiftifnihb 'red» 
xic Merfe^nnius,cuni reduci ne quidemhoffit.. 



■ ’ ''.At^;^iig<tCcafbr, ^problem^Meffenniaho ( vbi ilfadfeiftfe feciin- 
aumlq^jfith^afhmlftgwfolatOfflS , atqttcii«fco nihila<i 

rem pehinere yidit^eUi qukhfel^imarat fp^dr MerienhusJ* nouuot 
fehfiliii' affin^r t vSltqiie il!iid’fdfetn ede cum hoc/d^/ii^db^ 
mi^rtium ^el^r^HtUmt^hjberf: Sc qhialog^tfimbs 'cum (pyxiis EypWi 
b6|icn^;bul|iiis ^xdittum problema cum hoc^k 


COtOCli 





pr!hs,indbtctlDamdtum fitidcxnlin 

<^m Mji^tfennfano j^^^t com tnu : non enim petit Metfttf- 

j;|tis.'d^ 9 b,us l^ai^mi 'proportionafem, fed da- 

'qiunti{j^ui^ni1>brctib^de,datiiq'ue dii^ 
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mi%, petit tctti*,qu* cft quxcunquc.loganttoum exhiberi : que diio 
plane diiicrfa efle , nemo ignorat qu» loganthmorum fcicntiam vel i li- 
mine fclutauit. dealteroquodlogarithmos fpatiis implicathyperboh- 

cis>dicam infra ad affert,}. t, u- 

Aflerit a.Genror,rt?w«"* «« C€$mttr»m, JE^ R. apprpbafle par- 
tem illam Cenfure Merfcnniane.que dicit Auroris »«»</ 

atque adeo etiam pro- 

,pof. 4 f. 4*3ilpmi tt vtri gttmtirici td tdem fubUmt 4ht0demrtd»- 
Equidem de viti illius fama.nihil detradum vob : atCiOT nulla illius 

opcraffiqu»ediderit)tridereyc contigerit, adeoque de illius inOeo- 
inetricisfeientia iudicare non poflim.nihil cft magnoperb cur ipfius au- 
doritate ftandum mihi 5 fceorum porro ludicio viti capaeitatem qui no- 
runt.credcre pie fi velit Ccnfor,audiat quid de illo, ad amici^ 
LaSueeiah^o Gallus . idem fc Algebrifta «regius Retutus De. 
Gartcs-.verba huius funtipfiflima: MmicJtUtfriJiiii tn vn fMfitUtgntt, 
MmtU ne mi f»smepntefpertritjv,trUsefmtsie»tvjiamt*rU^4^^^^^ 
Inii fireit diffidU de tes spferter kjden'y *ums pes hJ", P>f 

Usexemmfr:eiUBpenrqnty^w0iefiri^MR.P.^h<nmi^ 

vtMprud*M't»‘f^">‘” firutce^&deUjfttTe [feHttrde nu 

fert, que bieit qee ie n'eppre>me pdt /5 qeedreturede ttrcU,ieHe ere» pM neee- 
imeinsdieUS.JE. R- de ejfcz.it e Arit ptnr U refuter, & einf que pendent q»n 
ft[enre peiiuieddterpMtt fUtfirts qne eetnjU . tl ne tnjferepei dteUjse de, 

K&i,otfcdrncd,fenijnrefielieedee retnete.vt neqptdem 
Aesmbifit videndi hU feripte iUeJe qnibneedmefer^uyd pr*tfrijnem qned 

difficile efit,iBdb»eed/erredunmMlenmi/iibifipttefet*tqiU*cxerninendi-^ 

tirce (ted M.P.Creeerinm e S. rincentifperl'crtbM,rege X(}fetnrMmiUp0,pbJe- 
eu,irnelytrede(e4,*tqne i^imejignijfees^qned, licet .llinfqnedritnrem nen ep, 
%ebem,it>Vfff^ >em<njfetii tngengefeJiemine 
gnt edep fied^ferut fertiiT^hpc , pen fert jUt dfficiH fe defen- 

'^ntcliigJt^mCctffor quanti 

^endu4frt“^‘B^'^ ^ yUw«< 


*p J , 

^j^fierifC^nlsr y‘m^e]p betfeirfmttrep, 

'zrrMfenebnmieiteernm . qne extfe feriet exifinnt.nen dert legentimespdeer 

rrderuniJltffittdprf^emp qnpftbfmq nn 

iniilis fcwbusexw qqMe;efunt,te(ii docuit &iureiner^ 
liffimoM^eqriiumarg^t j eiqfJenjflqp.crrptiscgo^ MerlcnniUm& 
G(p(brcq;r rmfiu atguq;,.ji^ quam qou vnmerit5 , mox oft^udam,y|4 d^ 
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inquam, an vnumidemque fit, quantitates aliquas tflifrratfonal^ i 3e 

quantitates aliqoas.extra fcriesconcinBi proportiotfaiium exifiete» cui 
quxfo in mentem vnquam venit, doo illa tam (Hfparata inter fc eonfiin- 

dere?quistyro ignorat,dari feries continue proportionalium^ quarum 
termini omn«!s inter fe funtin comenfurabiles^quisMgetdaii Itrieteri 
minorum commcnfurabilium continui proportionalium darr polle 

quantitatem illis commenfurabilcm.qua: tamen extra totam illam feriem 

exiftat/legantur ea qua: haede re acuti fcripfit P,Saral&. aliud igitur eft 
quantitates efle irrationales, aliud quantitates, extra feries aliquas conti- 
nui proportionalium exiftcrc. irrationalium , fi ineadem contlmiJ pto- 
portionalium teperianiurferie/lari logarithmos nemo dubicarit , neque 
id ufpiamnegauit P, Sarafla.at quantitatum fen rationalium feu irratio- 
nalium, qu* exira feries exiftunt , non pofle dari logarithmos in illis fe. 
riebus i. quibus funt exclufa,veriffimi allbruit at Wem fic oftindo. 

Logaritbminil aliud fuat,qnam ex- . ^ v c £ n 

ponentes magoitud inii continui pro- ' ■ •.4i o- »*i**n^ 


portionaimmifiue funt numeri,qui c 
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hcndunc quoties ratio primx proportiobalitadfecandam, concinentur 
permult^iicationemm rationeeiuldim prinx ad qnaiticunque pro- 
ponionalium in eadem icrie. Iit v:gderies geometrica concinni pr6por. 
nonalium A; ac alia Arithmetica B.cotidemconlbaucennini^ i "quiUn- 
guli,fingulisferiei A corteipondeant : numeri qu| fiiMin ferid arithme- 
tica B dicuntur lo^rithmt:icaNcperusyBrtggius,Ountertis,'Kieplirint 
Henrion.Herigonius aectexquo : 

MaoifeftumeftiuxcaprxdidosAndtores , illarpm c^aatitaruMiqua; 
extra feries concinui, propoctionaliuin enftunr,tion dari logarichm'osiii 
illis (eriebus, extra quas.exiftuotmam, prascerquam quod neqnellpratdiv 
^is aud^Qtibus.neque ab vilo deioceps, talium (juanticacum Vnq oalil lo- 
garithmi exhibiti fincautdiri pofiulati , admii^ logarichmorumdleiiiu^ 
tionc,quam primi illotum iouentores.diderej 8r reliqui omnnaditiife^' 
re,euidcns cft nullo modojfiadpnire.^ nnn'‘ 01 

.-iSiutcoiintretqaantitktia A,B,C,alCqu}demicnfni- ^ 
Ikexifiaclerieafiquafunt AacA,.ceetiiitieftpernlime^ ' - -'"1 . \V. 

{06 exponi non pofle quotiis ratio -Ati B’ per mulcipiicatioarnvootir 
neatur iD raciope A adCiaKquoth^iiqiiaatiPsCli] VHaferieinquaret' 
periuntur A Brcumex hppothefi in rntUa illarum fili^ui igitur quanti- 
tatis C logariqhinus dari f^erhin fefie in qua fune A< 8 t B , cumlliiu# 
monusfic exhibere, quoca fis C io fcciedti qua funti A BiiautqiKiiieSftici* 
A:ad B per mliltiplicationcm tontineaMcipTatioiib iAad C 'qUeltlW 
neutrum in ilia bypothefi 'fieripoteftftedki igitur dijSt P, Sarafla eartHtt' 
quaniiiatum,(juKCXtraquaftlain icnescoikSiniBi propottionalinn exi<^ 
iiuQtihondari logarithnooSiMtillu lirieiKilt niquepolto dari vilomodo' 
poil&tchius opp olit um duqi^coforaflii^sieiiac P> Saiaflaxnbris atguiilrica. 
dem operawXikifiCunos .»ii«siNcpef amt<kiidteruffl)'Btigglum4ikii^ne 
logaxithmmum ancefignanos,quibus eadem cauGi eib > enorisdondra.' - 
natiexquq picet-, Pacreo^SbitnBaitirclibcsmiflKnibfed^^ Merfin- 

nluni,qu.otipmblem3,pafUTOgeofneqioepropo^eri^j'^ aiiiTimin.'^.. 
.Vii^quo tendanCeofer inteUigai^ Ibgai6Amoscam:>^tiis confinidit 
^petbplicisi& Jbtec jpii-^C(^oqiie-fiq{ adogadtlipibnuii venOum».^ 
mMetgcquiaiypcrbctajtdfxsqiyjiquefecjttei^ qaaatitatsrpqaaMKu\ 
«nieneixentiiwapiQ^ottidoid^ exifluot ^ itidttjuib. tpcqpnfaciati ' 
riD» O i eiufmodi 
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^ufniodi^iuntitataindanlog^itbmos. ::r 
, Tp^mlogaridunorurorcieotiiun in hyperbo Ia exhiberi , veriffimum 
elUprS‘*QiUudiK>oaUoifoacequam ex Audore operis Geotn. 8cP.Sa< 
ufla Ccnrqr ) item b^^tbolam«l eas quantitates fe extendere, 

qiue.iHtfafpriesexMtuntadeoqae logariihmotum feientiam cfle paiti- 
«waremicam vero qua: ex hyperk>la.peiitur,vniuerfidem«in confiriR) eft. 
atlpatiahyperbolicaiodiArrimiuatitn logatithmorumfubire locum. vn 
exipiak^rithatprumdefinitipDei&illorum tnunereab Audaribus aiii- 
iignatdi&IAim eft, (uec indefituti logarithmorum appellare nomluek 
error louj((b eft grauiffimus. '' 

Po^rq illa t^unjt l^ia Jogarithmoruffl vices litpplere pofluot • quae 
cppurrafurabilia fiint quia tum uimirum fpatia hiciunt pro» 
greflipiy^ arithraeticamifif linea; > fpatia illa terminantes, lont in pro* 
gr(^(Wjq^e^nc4:(ecut mipatiis io commenfurabilibus,quc cum 
rmn balant le ^ nnmeri,& line* illa terminantes iw>n fintproponio. 
ttilds glroibetrice.diillS ratione efleaut dki pofllint logarithmi; oifi tot' 
tafla lo^ithmoriualcientiam qua: huculque in tfu fuit deferas, illioX 
que leges omnes 8t naturam, dcnnitionefflque inmutet. 

Sedage.Sc demus fpatiabypetbolicaqutecunque illa fint,k>garithmo« 
rumveoire nomine. St horum munus po£R:/(ipplere; videamus queni 
feilfumiq &Ua hac hypotfaeli Metfenoi)admiitat prolrlema; atque.sn.Sc 
auaeationeMerfeonij ptoblemasSi/ri tritmfMMMttihuStc. ad boc re- 
duci polSt, dsiitdm^ts kjftrMicu , tertum frtf$rm»4U inutnirei, 
porro cum 1 Merfenno data: tres quantkates,fint quaccunque, intelligl- 
^ eSe tria Ipaty hyperbolica A. B- C. i redis alteri alymptotorum 
paralelipintercepta^vt (enfut6t,.de/0/r>i»/ ffttiii hyperie/tei futr/iim’» 
fw Jrnmm tn^mj»imtr»m, B, kgaruhmii(hioc eft: 

Ooyum.lit,quantumraaaaliciutB ZadB. mulriplicet rationem eiuideav 
2;gd enim fenliim fingere non pqlfiiinJvpsrMr mtij^nwum C, 

l*g/ftffi^mimgt»mit^rxJiiten{idettopwet notum {acere>quanf um ra- 
tioZ ade multiplicet rationem ZadB jacquid problemati illi ficinreU 
Icdoconmunc Ak affine eft euO) hoc, dofc dttiMt/fttmJhfptrirtitu^. 
ttt tenuMfrtpeniituktKhibtttHa illD,tettiOiri ^tiuDq datumeft , it eft' 
qUOd^upqAe-rnfaeK^iaeniuprtliuUmnoneft. in itio, petitur exhiberi* 
'quautimrttio Z.Ad IPitiuai Cmauhsplicefaaieoem Z ad fecundum B:' 
>rihti0ipQtiture>{ubrrixcTdktalil^rinm,ilonqnaleciinque, fedduobag 
IWOpPriiOiWlA dlius Ibjuciofacillima eft>St sl qua dependet opnl- 
i)P«iivi>hwus.vei;ri <h’fficiUima,4c nainerfebicrpropofitiv abTque mefe^ 
l|lhiqv4a|:<qoopoteft-‘hlull8igitBcratianeMetfem>i) probtema f etiaiA 
qeiMHU)aturam<di^iabypeiholrcaredpdum)idem cftniet coinddit^ 
vetf odMci peceftaidbpcpeobhnaa-yshslir h^htlkk , tertmff> 

rxAiitsr.ynde ftufttaiahhoc! Mevimij petitur defenfiiV' - : 
•,>A0ejjtCenlari4t^Mran peeitmjfirmetrm.fiprm/er*, 

Ctmfirtm xJUrr/iiutiMm, tat ^mm t/tfaram 2»»-> 

aadWbtsiNira/vivsararjh . .7111',. ^1 'i;-.. ■■.I 

•cQeoMetticajpgitaeeftdeDfenMetfcimicMqDa rationeydegeomettU: 
cis nimirum.St deapisqnadrancapronuatiat; an demonftrat?, nihil mi-: 
tVlkuwRtgimrgfioBHtricaeftMctrcnoiichDrnra » ti/ariUmmim,p*fmt, 
SttKmmfitfmrtrmdtifittUtmitt g ttmetrktfiMtd^m^ttMMe f a irf y a ia » <yE 
.^i)IMMipt,G«onMttarisfiutMctftfmus,cuinsaftertio,przianimiiiociQ> 
tociorfauge a y n <«taiffiilLappeo h ai a , fi «i ea &dr.de Geometra illo pauld 
ihornluia O «nte 
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ance dixitde MerfcMioiex eorum litteris didici, qui aeque ac ipCe Cenfor 
illi fuere obnoxii|ill9m iftie pro m^no Geometra d nemine fuille agni- 
tum, neque ipfum fe pro talibabuide i at rcdide quadratura Audons 
iudicauit.ledorelq ue de erroribus in ilU contends,Sc de aliis monuit. de 
quadratura: erroribus diAumeft in praecedeutibus,deca;teris quas cen> 
fura illa condnec admonitionibus, videbimus cap.vltimo: illud hic i Ce- 

fore quzro.qui redte de quadratura, vu obitetinfpedo opere, iudicare 
potuit is,quem nullum aut certi tenuem fiiifle Geometram , teftantui 
iftie omnes, quotquotbominem norunt , loquuntur opera ab ipib edita, 
& tu i pfe non diffitens^certi non tc&t de quadratura iudicauit ille, qui 
ne ludicarequidem potuit at Cenfuta ad quadraturam (altem pertinet, 
quia doceMo quod piroblemaipta quadratura difiiciliutAccabiat. pro-' 
bleimillud feliciter dt geometrici cz Audods ptincipiit folalt P. Sa-' 
taiTa: vnde fi in ilhid qiMdratura definat > aut ab eo dependeat , voskide 
quadraturam (bluite.,& &teamini problema ex AuAoris principiis lotn- 
tum e(Te,ipsa quadratura difficilius, porro Audoris quadraturam, aut' 
proTOliiionem aliam i qua ha^: dmndeat.in Modeanianun illud abire 
problema, aut ad hoc redudbun e^>aut reduci pode,fiilfum oftetidi prf*’ 
ma parte huius reipaofionis. non igitur GeomettmeftCenfuraMer- 
leoDij,aut ad quadraturam vllo modo pertinet: 

DIGRESSIO. 


Dc Ibludonc problenutum Mecbaoictt , n 

Geometrica. 

V m fiepius in pfaccedenti refponfione, 8t problematis Merfenniani, 
folutionis i P.Sarafla date memineriipiatque H nonnullo hanc ar- 
gui intelKgam quali minus Geometricam , placuit hic paucis oftendere, 
quid triplicem inter problematum folutionem interfit#atque folutioaem 
H P.Saralla datamab impoftura vindicare. 

Duobus potiffimum modis , problematis (bintibi ftriiSa geometria 
deficere poteft. vno quidem, fi conftruftio fit organica ; altero fi fuerit 
conica:conlb:uiftioorganica eft, quando ineaaliquid determinacur,auc 
aliqua operatio iubetur fieri', per inftrumentum mechanicum , vel per 
mucum: talis eft conftru^o quam Pappus & Hero adbibent ad dupli- 
candum cubum, (euadinueniendasduas medias proportionales, inter 
duas datas, ad propof y.lib.j.CoHeSionum; item ilU, qua Eratolfhencs 
bc Nicomedesad idem Iblueudum problema vtuncur. Conchoidis item 
Nicomedis. 8c CifToides Dioclis, qua: eadem eft cum illa , quam Pappus 
ad duplicandum cubum per motum regula; cuiufdam deicribit , ad pro- 
pof5.lib.j.deniquefpiralis Archimedis, &quadracrix.Dinoftrati, &feXi 
centae alia;, de quibus ita Pappus lib.8. CoUeiftioDumadpropofii. Or- 
gd»ic* tulemmnit/efiiiit ffeties ^ ptrtes-, dlig enim i Uerhenict,<^ /^nemenice, 
et trtSgtiene^nt circe etjmu verfetnrfefiene cenfiJereti ,per in/lrnmente 
4 ^ iff» cenf^e demen/lrentMr;m»be vere Jierfim i ifechenieu, extrinfecm 
eb et ferpcientnrycir nennMe ( 4^lu. CutpetrkU retitnibns , nt*f»cili trtStm~ 
tur}elfnmens, inihnmeutu ed feeUitrem ctnfrn{lienemftrd»x\t:fimmigiM^ 
prebUmtq^dVelieatmeffeietnr.cnpn neture Jelidnt^t ,f^n*npeupvp 
ppemeimU reiientbm innixi cenjlrnemnt ‘ injlrnmentit entem mntitnmin m*- 
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nmiPi iftraimem & ctnftmlUtaemmtgu idtnrtm , « *»<« di *Um exptjitt tjl, 
Jicrciitceiiirfnftfitiimtfc. ^ - 

ConftruAio conica cft>quando in ea aliquid determmatur. v^l aliqua 
iubetur fieri operatio.per 1'ediiones conicas : taljs cft conftruftio pro- 
pof ijS.libri de hyperbola Aud^oris,in qua pun&um E in circulo., dcrer- 
minatur per hyperbolam; item confirudio propofitionis ( quz habetur 
io fcholio ad propof.iSz. ) in qua.pundum D in hyperbola determina- 
tur per incerTc^onem parabolx. 

Coo (hruiftio Geometrica cft,in qua nihil determinatur, aut nulla iu^ 
betur fieri operacio,nifi per lineam redtam aiit circulum; 

Hincfcquituri.de fcdionibus conias dari problemata, qux Geome-; 
trice foluau(ur:qualia funt quatiiordecim Apolloni; problemata, qux in 
duobus primis lil;ris proponuntur, quxeumin conicis verfentur» geo- 
mctricbnjhilomiuusfolucafuot , quia in iliorum confirii^ione nihil pec 
CQOica determinaturi aut nulla, per eadem fit operatio , fed per ftrii^am 

geometriam.;. 

Sequitura. in Mechatlicis quoque varia pofie • proponi problemata, 
quai^Geometricbroluaatur,fi nimiruin in illorumconilrudlione , nibil 
per motum aut inftrumentumoigatiicumdetertninetur ■ aucvllainfii- 
tuaturper motum aut infirumcntuni operatio. 

Sequitur 3. Gcometricxproblchiatis folutioni nullo modo officere, 
fivelin demonftratiooeallumanturrei^iones conicx , vel illarum pro- 
prietatcsdemonfiratx,vel in demonftratione oftendatur , pundla qux. 
dam per lineas redas aut redangula geometrice in conftrudionc deter- 
minata.elle v.g.ad ellipfim vel parabolam,vel hy pcrbolam.imo ad fpira- 
Icm vel quadratricem.-cuius deinde proprietates in demonftrationcaf- 
fumuntur; quia illis politis , tota conftrudio adhuc manet geometrica, 
quod folumad Geometricam folutionem problematis requiritur.fic Ar- 
chimedes per fpiraJem,Dinofiratus perquadratriccm.dimenfionem cir- 
culi geomecricb dcdilTect,lr tangentem ille , bde interfedionis pundum 
geometrieb determinaflet. 

Videamus modoanconftrudioquam P. deSarafla adbioet adfolu- 
tionem problematis Metienniani , vlla in parte il ftrida deficiat Geo- 
metria. 

h'yfer~ 

ttU ffymftdti r 
P F , dngnldtn reUtm 
etutinfnles-^dtque “vt 
Bdd A,Hd PH ddPK, 
^tqut Cdd Ait d P H 
dd PF; djjutnftis de- 
ind* rtUts A,S,C, eri- 
gdntur erthcgtKtli/ef 
exp»ti(tit H,K,F,vt 
reili HC, KI, F L. 
djHdles finl Uneit A, B, 
C: tum demonftrat 
punda G , li L elTe 
od fayberbolant. aduerte in hic paima conftrudionis parte , non alTumi 
ftdtoiremcanicam,antiuberi illam deferibi, fed affiimi lineas PQ. PF 
i^um augulum continentes, 8c per rationes geometricas determinari 

in illa- 
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ioiUarumToa P F, quasdam pundaex quibtnoormaieserieunrur.qoe 
etiam geometrice detcrmloanturcum dciodtf fn deroonftratione often- 

Pergit dcindc:^w««/<«' tmemiimu <3 H,1 Ki L F tfeih 

**demJhieMlitiiim rtli0iiktigu»retmmeK(i$rMhiki /imt frftr/Hes C K, KL. 
(»mmuHemigUKrhdkc)it meiifi,rtmiJUfi,ftrJ!e$ts, ifUfertOjiiMM inteiitg,pt- 
MttKTtlftfrferfitus AT/. .-.porro propoiitioodaua » -huiufmodi continet 
problemajvid Jig.P.Saiafliei/wyJri dlB^C dfymftttmhjperhgUDFH.vm 
*trgme0M/i,t,M$ttrd^m4^*i0Uireffg DE, FG. HC t 0 ntmt> 0 les 
tgmmenfmrdbilig, DC, GHi gpgrta bgmm ftgmerUgfam c 0 Mmumrm mtxi- 
mdmmtMfirdmexhiieff. proUemaantem hoc licet in materia verfetut 
conica, grametrici tamen ibidem Iblutumeft , cum io illius conftru- 
dione nihildcterminetur.auc uulla iubeaturfierioperacio per cooica.vt 
legenti patet; igitur nec ex hac parxeconftrudio problematis de quaeft 
quasuio.iilridadcficitGcometria. ' 

RurCimCcproccdit:«»*«riiiji/*r rr, medii inter tH,6-TK, eri- 
gttnr T X, n 0 rm 0 lU*d E F; &c. erit, tX gdhyftrbeUm G i L, tritqgefnper- 
fries CT nqntUi nfnferfiriti. nuIUiiic iterum per conica firdecermma- 
tio, tum inter duas quafuis redas , ^mctricd media exhiberi poffit 
proportionalis, eodem modo deterinioatur pundomD, dtollco^ur 
eilc ad eandem hypctbolam GilL. <»' 

Quartum & ultimum. /ar vt ntuiterm fdrtkm in fnnt dinifi eft fnferf- 
tus G K, hoc ejl x,od msneerHmfortistmutqisntdmfteli fnfrifriet i F, hecefi 
4, itd differ entit keeritbmertsm 6 d-to, sfstn eft ^,od qttortstm nstmerssm ,fiL 
%-,&dissuUtne diffcremtUlogtruhmtrnm A&B, vtefdinift fiferfries G X, 
tten^ biferum d-f-quid hicrurfum vel in Ipccicm conicum eft.aut i ilri-i 
da Geometria deficit. >castera vero omnia ciufdem problematis demona 
ftratiua cum fint, neque ad conftrudionem perdneant , manifeftum eft 
ex nullo capite folutiohem i P.Saralla datam i i^eometricam aut conW 
cam elle.aut ^ ft Vdiillma dcficcregeomctria. 

. Porro atf pleniorem dodrinfc huius inteUigeutiaffl.vlterins placet in-* 
dagare, cur illa untumGeometricaab antiquis didaiitlblutro. cniua 

condrudio per lineas tedas & circulum ioftitoitur ; e* vero determi- 
nationes.qu*perlediones fiunt conicas,! firida excludantur Geome> 
tria. Proqua re 

Notandum cfl ex Pappo lib.j. colled. ad propoii 4. problcmatmn 
Georaetricorum,abaniiquistria ^era cfTe ftatuta; & eorum ali! qUi-< 
dem plana appellari,alia(biida,alialincaria;quae igitur per redas lineat Se 
circuli circumferentiam folui pofTuntuncrito plana dicuotur.quIa linee 
per quas eiufmodi problemata fbluuntur, in pkoo ortum habent : pro- 
blemata yeroquzcunqucroluuntur, a/Himptain conftrudionealiqu2 
coni fcdionc.vel pluribus, folida appellantur; namque ad conftru£tionS 
necclTc eft folidarum figurarum ruperficiebus, nimirum conicis vti. re- 
flat tertium genus, quodlineare appellatur; linearenim aliz prxter iain 
didasdn conftrudionem aflumuntur, varium Sc tranlmutabilem ortum 
babentes, quales funt helices & quas grzci appellant. 

Sed quare problematum planorum folutiones, Geometriczdicun- 
tu^aliz vero non item> an quia redzlinez. St circularis definitiones, 
ingeometriciselementis traduntur,conicarum autem nulla fiat mentio? 
nuUo modoialias enim.vt cedh Souerus, nil geometticun» cenfoidnm 

P eflet. 
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eflet.pr:^(£te(eii[i^ncaK|Uod«equeafafurdain, tfcfiqui$a(Ierat,tijhil io 
phyCcisoatuffle ciTciquodeieiiientumnon fit.anV^ihacirculf vnico cii'- 
cini • quod in fediOmbus comcts^ficn don 

poffit^ridiculum.Eutodus ccrtc in fecundum Artfiimcdi$“deftHseira‘8c 
^liqdroymeipinitjqftciuneocicuiafiiam, quo parabola vnicoduflu 'de- 
kribi pqte^« .d>dqucii>aeou4Dem Ifidoro Mileffdmagiftro fhoattr?- 
£>uijCibRd\<iHUc diMcriad plucibusjnfitumenm ex<rogitaU lofat (jntb'ds 
^on parfdmlaFantum/edfcczterxooines fcdiodeaconicx dmn!$^e- 
^eris c^nciiioc delisitlMUitur.qurd ^iiur?ogo aliadj'non indd^caufSii, 
.curplanorww.protilciiMirain folutiooe* pi>« c«xerl» gebmctrifai dikt?- 
ijipt , oporatioaes 5c dcrtmtinaticmcs pei’ rcftas I Wtas h&x, 

^mniutn pr|a){C fifBplicifliinq lintiporrdprxtef iin<!as cff- 

cjilupj acfmife^c,qiii» qroduscft poceatia te€t»i Urtett ’in dfb;ifn'dtia^, 
^ cxguaui6re<biv^pii>diametraB<ruakpa'i teriiiiDatBri<irt:ulu$',<Sf 
tota illips quancttas^jrccunfcdbicurt ita vt ratiO vnius ad alium iiidote^ 
Icatiquod non perinde fit in conids, quarum nulle per datum aXbmdf. 
cprmipqpitjiut,ionQt«tbit illius latioad alteram> dacoautemrddldlaftere 
axcos Y•^^pa^ibol%dUitrfniaatur.quUem ipfa fet^ib > fednbn teVmlna- 
tur.cum 10 infinitum pcqdud pofllba*deoque illiosquandtaimab^tia* 
dcfinitat8ccuinalia(iiill(iSnninecar)incoi&parakilit; ' ’> '' 

, Qbijcituri Squen>,pciinumrj4/jfo,/Mrj*ek,*jr^&»li, n^fMtnrei£ » 
fUn0JtfcribiftpMitt^gil»r d-frtblenuU ftr iHm ftlM^eqnfdt tUt^nt fiiUi 
ocgatot^quelamoo cninapUoaidcirco prbbleidata dieunclii-;'quia dr- 
culus.pfhquemlUuqoturtiaplfBodcfciibitaraiitinpIano eXiftk;’ fed 
quia cx, plano otdtm^beqnuo^umexdudu rcfht linex {qdWVtiqiib 
^p]aooeA^iDOrbeo):(a6liones autem conicte >' b^fgincmdUtuinexcoi- 
nq^ illarum pericnctrinoo in piniio, led in fupctfitie bkilTHrtt' doni . ai 
deoque fi impofllbilufuiilet conusmuila rmquam in rerutn riatbra exfti'^ 
filTetparAbola,aotliyperbola:qaodaUteffl illx' iriplanohmdbreribipor* 
ft“t.P°ft6tiUsdUium«^origineb dtGeometrice aliter fieri bonpoteft, 
nifi ex illarum proprietatibustqnxex cono innotuere* ^ 

. etitm txfiUdu mum dMtit^tm & ixj^hur*, tx 

trituri yutm ^ trUngtlm Jftftaiure ttitift/dxtm,firM‘ 
IcltgrtmtUtmft^iMtttylixjriftrtxmi . - . -o 

. .RcQ^adeo,tfcgaodoiprimum9<Siinpram, circulum nimil^ni ex Ibl^ 
disortumducerc, licet in fpbzra, cono & cylindro exhiberi poffit. clr- 
qulusenitn.priuf^oam Ccomeeramm vllus fpbieram, conum, autcylin* 
drum.G«pinctricbcQotca)platuseft»autperplanafeeui(,ei(iftebat , si 
^rusprat; exifteretque eciamfi 5c iphaua 8t conus 8t cyKndms fierent 
impofnbilcs.autnunquam exftitiiCtncvoiltar enim ex dudu iborbem 
neac re^x;ipfe vero io orbem dndhiscircum axem , producit Iphxrainr 
i|[ipilitt(triangulum producicconumilSt paralcIogramiqam.cyiiDdruni; 

Itis priora funt. ' > 

'.Obocitur a. abeodcm:r«r4»//f «i getmttr* Mdmittti miriJFcdt netremt- 
t^^fm^urudfriaafirttiaxesti x-AffUtMit Ptrfyu frtUtiu, iSi rnigni Cer^ 
mttM xtmex ituUd^txt, dijixuteritm in f m vtrfihttxr , Getmeirictm i»S'~ 

Refppndeo; alUid cll materiam eile geometricam, aliud modum ctfca 
illamc^erandi eflbgeQmetricumjomne quantum, materia eft geomeif i- 
ca; qo«a,de Illo domoaftrationearuas fiicic Geometria ; at modos circa 
illud optcaoditjUe tantum UeomBUicut eft , qui fit per rcAas lineas vel 

circulum. 
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ctrculnm, ob rationes iht^afligdatiis. porro A{>bllonio j rnagiii nomen 
Geometra: nohiddrcodatumeft, quia in materia veHabatur geome- 
trica, fiuequanca.redqunin illa srerfabafur Geometrici, flue illo modo, 
quem ftrr£b Geometria admittit. ■ •: -- jn 

Hinc patet probicnia deliacamiainolim, vt nonnulli volunt, ndia rai 

lioneGeometricifolutumeflejfed mechanici «c conici tantum.^ prout 

Anftdr opet.Gcontfoluit l.(r. prop.4J6; item ijJ, ' gc vniuetiTaliter ibid. 

ptOp.137. ' !•!. 

Jt) ■ • ' ’ . ; ’!r . 
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Ad R.P. Vincentium Lcotaudum S, I, ot? 

,. 7 V.V 

! r) V* cbntra primibiAbaoris itfadraturam. ^ R.P.,Vinc«^ Lepf 
^taii^o.Geomctrti infignf, alliti fuij^ad tria popflJiuu^ capjtp reiio- 



jtslligipbljecivel enirt figdlficit, JjrfinJto ratiohg ita fc habete ad ifecuo- 
daiq,vt reciihdafe haBti atltctt^m V itsivtVoleilsbxdual)^'ritionibus 
■ 'notis, tertiam notam 'efficere, fatisficiat, exfebendo teitiim rationeih 
‘^roportionalemiveifignlfidiT, pt^ffiam. rabonctn toties pef pdultijplica- 

«onem continercrecuridam.quoticsiecundapetnIiulTiplicaHDdemco- 

tinet tertiam: veidcnique fignificar, raiibhcs firt^Tes' ix quHhis conftS- 
^tuitur r,afio prima totalis, mties efle^mblbplfcatisearnm 
balium'cxquibusconftitqjtur rariototalisrcbonda.quotiesbxipfcta- 

n., .1— . '• iSl 
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Rationes Jjirtiales er 


tibnesf^rtudcs per multiplica^neii\ contini 
quibus cbbftiraiturratlbtbulistefdi. . 

‘ Secundwaeaa primi in terpreti^e ia rationlbosttibtft tiiWportld- 
.rialibus, fecundam ampleaitur ; Kpoblima',bi^ 6 xi/)iV/Kife 
imytjMriim frimt utits midtifUctt /etikdi^ , quitUsficundi milifMcMt ler^ 
tUm<fetii$iTntttredJtiettit\a‘COaixmictaoi\Kiit&.' ' 

Rationes ^uxdau;,adcpmuDqcoi^equeDS A D B E ' 


reuocat^.funt» rationes A C, B Clnter A Sc w > /, 

B mcdiaptopOrtionalisfitt): ddil duabiisD ^ ^ , , 

& B tertia reperiatur propbrtionalist • denique inter B & Fmedia pro- 
portiocialisinueniaturqlipuicommUfle detur confequeni Q.lMc0ftti$- 

BC, etmej^cqiu tfuerilur. " j, ;,. . ; , 

Deinooftratio:j«/a ex ctnpnUiuHe irUottece^ntes iJf, p, B.Jitnt coh- 
jiHid prtptrtUMtlesjexiiei^ td B,JMf'pc»u'erit reiieniebtd BifedvtDed 
'J,it0ejlexc»nffr. Sed f , ergo rtth Aid B e^ dup&tttyeeienuB edP-. /id 
qxUexetdemtoHllriiPitlndris B.E. PJxnietUmciiftiHiiiffofiriimtUt, erit 
ttum ritu 'S td f, dkpltcire rtiionu E id T, 'fixe i 'td£ \ ^utrecum ietionet 
kA C,SC, b c, qHtrknt idemefi e»nfe\ltens C, it/^e htie4Ht,-Ul/eSah>iti>t- 
' teeedfMieiA,B,B,eritmme retio AC, 'dxpUetitJeiimdx BC, (fiJetXnd* Jtt 
dxpUctttfertU B C.fiiih^lj^iliuidd/iirttuitiBM A C,BC \ ietnim imefii- 
mue BC, qiumttties chittinett permxUiplicetlenemfiteMxdt SC, ^xotieiptr 
' uUipUettuxem , fetmidxm S C, 'ttdrixet primeiith A C, qyd ^kereid- 

F 2 H 4 c 
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, Hac mcdiodopropofidoni 44. applicari, ex notisduabas raciouibu*. 
quatuor primorum folidorum.notamfecittertiam 5 detcrminarquc ra- 
riooem duomm vltimorumfoUdorum, quacexduSu partium parabolj- 
caruminfc fubalterni.nata funt:hincaU comparationem feaotis, cum 
trianRuloQbiinfcnpiodeuenicl pftcnditqiic illum , hoc minorcin effc: 
quod abfurdum cum fit,concludit primam quadraturam nullam cflc. ; 

Tcrtiojulmilaaoa^tiiexpofitiopc, negat illam quidquam.ad quad^- 

turam pettinereiqoia ex iiU partialium rationum iQuemultiplicati^ 
ne,nibUde totalibus inferti poffir. cum illa: non coalefcant in totales pft 

multiplicationem, feuvta:quemulppli«t«/edp« additionem &fub- 

^^Haa/nm vir eruditus; fed ea quod momentum habeant , reftat vt ex- 
cutiamusiproquo. ^ ^ plures ratio- 

-t - nescontiricpropprtionalesABiQPfhP» 

Qjj . aitrtionesfcqiientes -dc^^lisbt^l- 
fri tt *• * cari, praicisfe vtfuot rationes jfrpportibna- 

Ies,abjl!kt»bcu4p twnmisijPnwM. ratio A du^a ip ratioijefti 

E E. pjwtSFIt iHqcp . quod rado ifit) t-duiSain je ipPam ; ^ 'A B 
dufta lapttwcim^G^ producitideo), quod ratio CD, du^ w raii^ 
nem BF, radicem CD, 

Ccut iarid CT>, fehabdt.adratfpnejdj EF ; id cl^ denominator ratiq^b 



c 

z, 

D 

4 


t 


tifletRqradditioncin.qitionem CD, quoties ba:.cpcr additiong cootf- 
net radient AB- ^ar/aiproportiorationis EF ad rationem A B,da- 
olicatacftpropQr(ionii,..rarionis ,CD, adradoocm AB, & propor^ 
rationis GH. adradoriem AB, triplitataeftpropordonis rationis E F. 
adrarionem CD. ij^^r4*«»iA|»jt/tf4r»/»/rriw(»»,boce«,cpdfideran- 
doradon^ AB> C pT*,?» GH pur 5 vtcondnui funtproportionalot 
Cueintcdwterrolpi.irtanjmv.g. A,C, EG; item B,D, FH fintconri- 
nuc proportionaIcs,(ieK;non; qubi,qDaodoctiamtPxmini funt cononut 
proirdonalcs, tuqqp^Wet iaindiiaas f toprieutes , ab?: iHis conud- 

3^#rii a. §ifWint rationes pintestontlnud 
propoitiQ|pies , incipiendo ii ratibne s^ual|- 
tatis.y.g-^B, C D ■ EF» GH, IK, pt*tcr 
antediaas proprie^es, illis cortuenjrefeqnS- 
tes. ^ri«PM : ratio tCTna E ad FjdupUcata eft fa- 
cunda; C Dt quarta G ad H, triplicata eft fe- 
cundae C adD; l ad K.quadruplicata eft fecunds C.ad D:(w dr- 

mtnfirtt AaS»r$fer^Getm.fr»f«J,%i.tih.defrtgre(pmihiu\mde quinta 1 ad 
jKtduplicau eft tertiae Ead F . quemadmodum. h*c ipla dupbcaia eft fc- 
cundacCad D.W*^proporiio rationis AB 'ad rationem IK, dupli- 
cata eft ptopornoni^ rationis CD ad rationem GH. Wf 
Ceemjuqntri^iurtt T trtU ; ratio fetunda C ad. 

D. duSain tisttia® E^F, producit rationem quartam la^. 

likS ^pK-C<fm.^M4rti titio kcufi^^ C Di.infc dufta, prpduci^radqtre 
tertiam Ead Fx ^ ia8.&A8.<lprr. (!«/». plurci proprietates videre eft eo- 
dem libro '8c Iticb. 

•1 Ntu'}. 
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. 7^(4 1 . Sifucriau^f^iesradonuinx- 
qae multanim cdntii^l^^ piaporttonalium, 
^eoccj.coi&mapem p^iniain rationem ae- 

2 jwliutis V & fing^)^um fijrierun) tcrnjini 
ot coqt)«ijp proppr^iopafcs, illis, coijipetcrc -- 
tupc proprieuccm irum ratio vltima . 

R R prima: &rici . clt mulcipboaca 
cJonis re^undai. cturdemleriei>quoties 
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ratio vltima (i_X jCxi^cjat iriei, eft mul-. _ 

jtylicauratippisfi^cppiCai N S, ^ii^fd»:® le- ; "T"’ 

qcj.id£^fftderatip|jc^^ velQ^f tefpc^fatioqis,fccpnda: BQ; 
jfcderatiope P V, jtcJ QT> rcfpti^.raHoai^f^cund* 1 ^ porrorik- 
.poncm totie^ v^Uam ede multiplicatam. Ytloius 8 ^ « quptie;, 
vel quam.m“ltiplic4m^ ratio rationis Nju oil aliud Cgnifica^ 
qpam gjj^Mratjo B ^J^in dm^ , adaiqw W* producjf .rationci^ 
R fn r»o, du^a.adi^uacvel producit fatipnem Q^: 

8 O, producat rationem E taedam. latioN^ 

termife4ujJa,prp^itparionem QX 

, Hincjjarci, Ef^iiattrearatipflW V. g. AR, a •- C * 

CI?. E.FqH,ibusha;ccqqBpetatpr6priecas.yt prima d > t 

AB tpties^f multipli 9 a« rationi», jficundx GD, ** ■ , 

qqoticabscipi^u^pliqiucfttetdff. £F, pm^ inquam quid ligq|fir 
pet primam toties eite trmltipliraraoi^itcundiy^uoties bage roultiplicaf 
tjipft tpr.tixmon aliud euim dgniRmiyjquam qHPl^ tadfat^.oda C,p 
iqrcdm^adxquaxvdptioducit primatu A Rr .toties E^ tcriiain ie 
do^ftadieqitftypl producit fcemad^ ,GP j Ttfi Gft qua,tet inrcdur 
dto . producat A B , etiam £ F quater in fe dudia producet fatioaem 
CD* .ji. . , “h . ■ 'j-i . : ■; 

Ntu 4. Si tuerinttres ra'tiopescoqtimiiproporqonales,AB^ CD,^ 
quaecunqnefiuctermini^ot etiam .contlnud propoitionalqs , iluenon; 
nunquam illisjxifle competere l^dcnropriemtem ; vt prima toties fit 
multiplicata (ecundx,qu6ties fecunda ed multiplicata tmix : & vicif- 
fim,G fuerinttresratibnes.quibnscpnuenic, primam toties ede multi* 
plicatam fecundx, quoties fecunda-eft multiplicata tertix» nunquam il- 
las ede continu6 proportionales- demonftratum adii b.i. huius, capii^. 
ikimnifeftutn eft,exprxcedeotibasanootanoi>ibMd.hisruppoiitis ly 

Me^tnJtt sJ S.P.lMttaJ»m & drrai. certam Cdc . prout ipTemCtre^ 
ebioiiac, nunquam Audlorem operu intendidc in.propo£44. addtuerct 
imo nec iateodere poouide,ires radones illas 1 inter (olida idic’ decermi» 
nata,efle coatinuc proportiomites.-cum reuera tale» nec fiat, atque Au* 
dor ilas visquamTecuodom quanti tate&CusdrdleQrporfiscandam mul* 
tiplicadonem rationum partialium compararit. ..mi 

Dic! 2 . Aunquaminccadide Audotem a&rere, tondem eatiodem duo- 
rum primorum folldorum , toties multiplicatam ede radonistqulisft- 
cundorum, quoties hsecmtdtiplicaiaeltr»tioais totalis tertiorum ; SC 
mulco minusexduabusradonibusnprir , quarum prima toties muldpli- 
cat recundam,quotieS nxe mulciplidtt tertiam , voluide tertiam notam 
facere.huiusenim problematis vuinerfallcer propofiti (bludo Hependet 
K merelabioiftulcum autem fonetquadraturam mefelabio implicare,aac 
iUius proeoiucre fidtttioMmsSc alim ndn dare , quam, quxi taeTciabio 
dependeativbde .> 

, _ P 3 Dicti. 
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A D B E . F 2>^f#j.’deinonfh^notl«n R. Pi Kfttitldi.nui 
cxdatisduSbiiS Mfionito, quarhrii BtiiTiaio- 
C C , C C C ties multiplicat fccundain, ijuones h^c mdlti- 
plicat tertiamiCoiutpr tertiam nbta(t»’rcddcre',“'nnllb triodo' ftWrftdrc; 
quod lingi^lpsdemQiiftrationispitWexaminahdoyGc oftcndb^conftVti- 
ftio eft liumfinodi:</*jK/</<e*’4»wff« ^^tceiitKrtt^ciiiunmtct^qieksifiiit- 
quttititnes AC, B C.’ tuminttr Adf B,medu fentiif 

D^, tertutpiintturfrtfirihiuUs B^'T,in^di*fn- 

pilriumtUi jfc E. Jkf rut0nem E C, effi tBitn qut ^«Jmarr.DdihdrtftVai \o;q»U 
ex c«H:trnaiant,trts MHteudeMes A.DtB fantcemhnirfrepiifi^^ln, rkih 

'Atd B, dxficAt tjl niiegil' Dnd B: veriffimumift.;^^ 
firxUhiti ,efiB *d-Fi ergeHtit A S K {Sc FioceA 

'yct\f[\irmtti.ftdqiuerxe^em conflrm8iittt,tres B,E,f, fint. nitin^edti^ 
'frepirriidelet.eritetie^ ttti» Btdt, daflic»urttii«k'E'tdt',]ldPB'ii'E‘: vi;- 
Tom efthdt tres rethnts A iAtuNi^dem tif 

tesifiq»rnsC,7ia'fe-heMif,vt/eh»htstexieced^e^jCB^T-,\^(id^a1{Si- 
C, dssftKttMretiexK Bi^,' ^ktc th/pBretrrethxi 
E C: fequcla plaiifc oullai huiufmod/enim eft ^Ikjgifttlui^i//* B,dad- 
fliette ep reiunis B f, tirisee dtsflit'alet*tteieit B'&VtietinfiipefVeiiettfs ACj 
JBC, E^G, ftnt inter fi vt tntectdettiesA,B,E. ergtreiii ‘sf C, dnfUeiu efi r <1 
iienis B^C, & '^ec duffieettrttiemt B C!‘t\dxkTthi'Sf^\ty^im\\Aax Coa- 
nexioprsetiiiffkrom aut ititer fe,aut<iitneonclulibk^4 omhirto tlalU. #i* 
tinin in hoc coufiftit ;/qhodaf2tioiHbut comlwrt^Uott^rteftctindunl 
WujtipHcWooein, fiat tranfituiad hitidnes .notf eafdero.fetf *Ii^ i dbihl 
i()*araias intet fe /ceubdumquantreates» feu denominatores <u6s v8f riir^ 
fu$ ab his, tranfiatur ad eaTdetu CcbA^aratas inter fc iecundUiMiilnpti' 

- - ■ ' }u Ktl.u'. ..'i 

cationem. 

Porroe^ipfisqumeris,quosP> Leota udus adhibet, manifefti patet 
errbrdenronftrationistnamcriftrtithumfinodL • ‘ t ' 

. ,iMiinT3» - ;ifi 

I ? * ‘ 1 

k’^4S‘ ' tj«., 
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Si ratio A ad G, duplicata fit nuionisBad C^dchzcdupbciBlyrati0> 
nls Ead G, pmut deraoAftratio infen; igitur cuaaTatiOnesillgBfConunii- 
nchabeaut coafequens, neceiEurioU numerus debet cfth nwdiuspro^ 
portionalisinter A £c G; & Bumema E, mcdiutpcoporcioaalis inter B te 
E:itemAinC>defaecidOT producere-, quodBinip;. StdftinCtideni: 
quod E in [eiprum:quorum neatrum verum eft, vt numetotexaminanti 
ad oculum patet. . - • . i . 1 1 

'' SedaUoralTumamnsanineros, inxtaconftru&ioneindP.LeDtaiido 
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Inter A Se B, antecedentes rationum dataruia > media proportionalis 
fit Diipfis vero D Sc B, tertia inucaiatur proportionalis Fdo^ue intec 

B8C 
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B & F,tnedia proportionalis fitE aiTunaaturgue pro communi confe- 
qucnte C vnitas. piate4neq(ic B, iotrf A & fc,tie4ueTE, inter B & c, cile 
^ mediam proportionaIem;guod tamen requiritur, vc ratio AC, dupli- 



rgtionU Gdd C, ddeoque fuc ejl qu4tfiu. 

£:W«cfcamiammdiguu« eft,pi'61>lcitt' v )^n!>ll-. 'i 

ixidMhktirmunihiu^ 

Wui lodepeoacntcra inefeiAbio,nifi qdandb dusritionb^difeft^ria 
ferio proportibnaliuittfrfiiohis dupli'{qUattd6 v.g;prirbaeffd™^^^ 
cnDdi;,veIlqdadr«plicata, Vel odluplicW^i Vtr! fediecuiiliata^ S ci% chliH 
daC* ratiote,in alia proportibnaliuthttnt feiieiv.g.r^tidnrs crtplj^,quia- 
mpiac^ ArcinroiLpotwit ptobHema folai,rtifi depencfeitef ^ mdfj5lil|p t fit 
r.giiatio: AB, criplicaeiTatid BC; bportearbtie^laiitmlrtTw® 
tionem,cuiUs B C, fe tripli catadntdr B «c C, dulc pb&riHir 
portionaleg B, F; & FC-^fitiocrifcquaffitarnedbt 66trb afit'^fdllifetuP 
lUud probJecoicatqufc hi^c^caufa dft. ciir toties fa‘afe<^idfetitif>&k • 'duitf 
dc problemate bocvniuerfaliter prb?ofitb- egi i mp6t 
nem illius vniHcrfiUm l mefelabio depeodett ; ddaif^ills fHalhJlHbSs^edlii 

buf partitaiaribus>independen tet d mefeldbMlffi bbfflt 
ratione duplicata, quadruplicata &*e. ' ' \rr, i 

(^mtgitur R. P. reofaudiis , ex folutiontlnius rtfotjlfcmite cUi 4 ? 
confttaaionfetn Sc aemonftrationem qon fub"^ftJrS ante dOcMertiSm 
e^ibuent rationem , dUorumfoIld6ramejrltea{£6lfniia iiipro^ 
lib.io. qusfium , it exinde decretoriam in pr&4M duadr 4 ttii^'ferai 
fementum, palam cft , hanc nullam efle , «r ilUUnoii modb^idCSXeo- 

tandononeuerfam.fednelarfamquidemefle. ^ ’P 

. Cfeom^o,» quid.ex partialibiMrationibus'idirtcit4Ubds liiftfri poC 
Cr,oftcndrio fcholioad propefi^. in-o « *bp ,, n-j. i.n. > 

J. r:, :i* n yji*-" U. ^ !i;.i 

tr ■ I ^ • ri ;?t j M i; i i. iVqxo ,r.i- • x 
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C Xplanatit iis , qna; ad prioaain quadraturam pertinere ▼idebannir, 
‘^nojiM ftudium boc n3cuin,aut deeflc T ibi ClarifTDoinine. aut ab atiis 
reqnki.quibus Audorisfilentium.tacita eideri poflet erroris confeffiot 
& quanmis ex iis • qua; in praecedentibus i me dida runt>£icilis Iit eo* 
rum reTui^tiojquz toto cyclometriz examine perfcribis.ftudio tamen 
in hunc locum difi^e placuit, vt totamfimuli^rasotuamkniacumre* 
Iponfoinoninterniptim oculis obiicerem. i-!- 'q 

Primum igitur pagat fr0f*fKit( 

tir(i>lMm;viinm ver0tfriim^ti4mjKddrttMrdh^ri0lrsMfflk4Mit:^0em ctttrk 
fttitrtm di ^ fi fxijlim^ri^x mnltu 'ixduiis iilkrer* lket\VHdmtfthit hfimr 
ijmdJdimiii!^/driim/eiirdrmi$il»ddrdtdrm , firttuidem hdmcdtmtnfirdrm. 
dltemm^ifKdJeKuleMtidntir fit mtdm ijddmrtlitjm traddetqut wumm errtri »k* 
ntxim vtdtri detnerit: de triade bdr mdxtmtm tfi^tdd /a iis yaa dd kHdrtm 

im frimtifit tttim eperit prdfdSdr , vU fit* imuemtidmid hifitrum ^ prtgreffKm 
pddti expefiatiStuSiiee mtdiprdterJtMMf.viidm memiuerkipdtiiittfidlidm rdtiti 
ttem bdidifiitret pdfitritret auddtdtmxe tBic. filextuprtutr amd i ; *0tm videU^ 
ret , ^M»d qtdtdtr , tmnts fiirtt €x iifdtm frimeifiit deduUst , c demtxfir*- 
tdt ejfi. 1 

Falleris Clariflime Domine,& conieAurx ilUe tua; , quam kmgHCad 
i verodiftanc;(bb 8c vnica ratio praeponendi ilbm ,quam circulo fimiil 
& hyperbohe applicuit Audor fuicp ropofitio 50. quse. cumcylindrun» 
ad aUud corpus non cylindricum, admirabili reducat modo iadeoone 
qnadraturisomnibuselletfundamentalis, nequeCnc ordinis pertutt»- 
tione,xliii^ inferi poflet , primum bnic quadraturae locum di^t. Porro 
quadraturas omnes ex iildem principiis dedudas, Sc demooftratas efle« 
^rroreft longe grauillimus : nam praeter redudionem cylindri circnla-- 
ris.ad folidum exdudlu fubaiteroo parabolarum ortum , mlprimacunx 
caeteris commune babet: ratiocinatio in vtriique , & [olidorum Atio* 
numque comparatio, toto difierunt caelo, in hdc, nullus proportionalita** 
tum vfuspllc, abloue earum ope perfici noo poliunt : in hac,per racionet 
partiales aequemultiplicatas,nouo modo inftituicur argumenutio , in U- 
lis.nulla muitiplicationismentio. v 

Pergis deinde: fid fttibi vet tUenurd h*rnm tdnfidtrdti»niim fudere vijk 
eff,vt ptrfiuderet.vttdmprtdmmimfdrtdiftmfiumem , qndquddrdtmdm fri- 
mdridm idfirmdtiird effis,reliqddrm» dgmex ddtentem-. fi exitu errttxm im td t- 
ftemderimim, qtu mimtu fifimriutit hdbet^tm videt qxA rdtitme mtetitr fiucef- 
fitt expeUdmdm fit im (ribmtfiaxemtibiu,qHd mdximti cdtigime imKtUmmtmr,fxdfi 
qxe dmildripfe velvmt illi ptJlbdheTe videtxr. 

Duplex hic i n tam paucis Uncis error inceruenir; prior in hoc confiftiti 
onod vnamomnibus fulBcere difcuinoncm cxiftimes;qui enim dilcnf. 
uovoa, fufficercpolltc omnibus , cumtribusrcliquisnilcumprimafit 
commune?efto(quo nihil minus hi£him}primam euerterit tua, ad 
reliquas certb non magis illa , quam ad Arcbimedxam pertinet dimen* 
fionem. experire li placet , &: ilico iudicium iple tuum corriges, alter in 
eo ell,qaod primam minus habere obfcuritatis , fequentes autem maxi* 
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mliauolui putes caligine, at longe aliud Jc illis cenitir Au^or.aliudego 
dum Ungulas explano, expertus fum. prima certe plus & tricarum & ob- 
, (curitatis habet, quam reliquar Gmulomncs-ialiis&rclariflimaeftratio- 
cinatio&redutSio (olidorum facilts; inillanouusperrationespartiales 
asquemultiplicatas comparandi modus, intricatus e(t, & (olidorum rc- 
dut%iomuItiplex,xaria, ac perdifficilis. 

^i%-^ 6 -vit$tmumenfrxtermitteri Hequttijiiijidictm, Civi/, virum neU' 
fisu felitittr inmntt iit mttcrU^proportieutliSMtum td qundrtturam 

*n^<*lfi\*iq>it hittc mtitpinitneHffiexfiitifi trrtrii ctufim. primmutmuiiim 
idiu prtpef.i^.lti. 1 0. cbfirutucrtm &e. 

Grauis hic rurfuA) occurrit error : neque enim in neque in tota, 

prima quadratura, vilua proportionalitatum vfus.quippe longe aliud eft, 

. rationes inter (e comparare, (ecundumatqucmultiplicationepi illarum 
rationum,^ quibus iuxtaoAauameiurdemlib.to'. conllicuuntur, aliud 
perpropqrtionalitatesargumentaritlegepropof.jp.iuxta Auftorismen» 
tem^plicatam , illamque confer cum proponj. requentis libri, cniua 
demmdratioper proportionalitatesinnituiiuriScincodifcrimeniagcs 
apparebit : & vero qui Au<%or potuit inuenta quadam in materia pro- 
piortionalitatum infeliciusadquadraturamapplicadc, .cumnecin pro- 
pof.ta.aut jp.nec in 40. aut 44.0CC in ^i.aut ?a.aut f j.qubus tota prima 
continetur qnadratura,vliam citctautvila vtaturpropofitiooe es libro 
de proportionalitatibus petita ? non igitur inde exititiue Ad Aorl potuit 
erroris caufa. 

^*%’’i-q>*tftmdediicvH^vs fiqHidetti utu impiffiUie dices qtudrMSursmfii 
ad exit per duc ere. per eam reapfe inueaire r^iliaeam drcult aquale.affen- 

damquiidfacHUttu imfifierum a/eqaatur ; deiade veJUgia ipfim inpfieasde- 
m»afiral>t,qitibm haSenut nobis praceffit , iit nequaquam adefsasam faem per- 
neniriptfiei ■ ' , • 

. De modo quem daturum te polliceris 
quo&cillim£ impofterum Auwotre^i- 
lineum circulo inuenire podit atquale, 
mox videbo, vbi ad illum deuenero.porro 
vcftigia illius iniiftendo ad aptatum fi- 
nem deuemri po(Iehic,ic fequentes edo- 
cebunt libri. 

1 . Qua: (equunturvfque ad pag.]a.nila> 
liudcontincDt ■ , przter aliquot AuAoris 
propolidones. 

• ***& J*- kitfic cenflitutufiieudamfP om- 
nem fieni & fundaMensam perfcitndaqaa- 
drasnra. C lariJJ. vtro in et pefitanfejfe , quod 
txipmes rationem feUdi HT ad (otidum XV 
{quam vnictm tantum defiderari iam monui ) 
facile inueniripo/efi cognita fint dua rationes 
aimirnm ratio foUdi U 3 adftl. a r, ratio 
' foL X» tdfoL AT. (icenim Suncargumen- 
tabisurinofa eS ratio fiUdt MS ad fol. At, item ratio fitidi K9 id fol. A r, 

*^g»”*t»e»qpaque,quttieiiaaratuhaHc continet- quotiesantemiBahaikeonti-: 
Fe/.tttiefbacipfacontintt. rationem fitidi HT ad fol, XV, ergo &hacnota 

*•' . i.uip: Q Pljnp 
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Fknehic ab Au< 3 oris mente dcuia^ 
licet enim fundamentum perficiendae 
quadraturae in copofitum fitiVt nota rcd* 
daturratiofolidi HY adibl. XV, nun- 
quam camcn exiftimauit Audor illam fa- 
cili inaeniripofledi cognitae fbrcntdbx 
rationes , nimirum folidi ad fol, az, 
&^l. ad fol. Ar ; has enim ant«^ 
notas fecerat propo(.43. vndenec illam 
quam profers argumentatione inftituet, 
led eam, quam infcb*lioad propof^o.at- 
tuli>quae toto caelo i tua differt: porro ex 
datis vel notis duabusrationibus, quarum 
prima toties per multiplicatiqiiero conti- 
ne t fecundam , quoties hxc per multipli- 
cationem continet tertiam , velle t^iara 
vnmerfaliter notam facere, idemefi%que 
inter duas datas, quotcuque medias pro- 
portionales velle exhibere.'ftultumautem 
foret quadraturam mefebbio commifeere, ant hoc ad illam perficiendi 
fupponere. non igirur ex duabus notis rationibus,quarura prima toties 
multiplicat fecundam,quoticsluec multiplicat tertiam , fperauit AuiSos 
hanc notam reddere. 

lhi<ii.fiigimiifdieMtr0iffi,quMfitrtaU filidi MZ tdftLzx, itemam/it 
ftlidi xe AT, ne tttm quidem dicert fejptt quemrtutnem hebett 

fiUdum HX tdfel. XF,ftfeutur fine fe frufiruvtremquequAdnturem ten~~ 
teffe,lum circuli tum hyperbeks. 

Superfedere, mihi crede, labori ifti poteras; rationem enim folidi M J 
ad fol. A X, item folidi K e ad fbl. A r, notam habuit, aliifque tt Komz 
2 c in Belgio deffionftrauitAudonpIuribns annis antea, quam tu vitaSC 
lucefruereris:Iegepropof.43. lib.io.quz vtramqnerationenY notam fad 
ritjnil igitur opus erat illam Audori indii 



indicare, ex quo folo notitiam illius 
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; imoraret^s ^ quo folo dididit i,quadrature modnm jpr^ 
ilcrIbqrCs , optaflem.metniniilcte , quid, 6t cuifen- 


at;i 

haufilU. 

Sin ver» detk ifiit duuhm rutienibutiinuenire f»ft h»c petnMl retUnem fiBM 
HT tdfel., X F, tum fi crektt circulum reuertqutdrtfje. 

Hic. illd modus eft drculum fiicillim^ ad quadrum reducepdi, quem 
pag.s7. daturum te;sidori pollicituses: Quarfo te Clariff DominekVts .1 
. de nibcs.nota ratione folidi HY ad fbl. X V, quadraturam abrolai^noR 
alinndi certbquamcx Audore.nequp id,fi velis,difficeri potes : vt qnid 

igitur.acfihunci 

fcribis?cuna illa I 
beres. 

Victui Aut em nunc iffiu retiener-d- frimam quidem, heceHrttimm filtdi 
MZ »d fil. AT., aie effecundem qua numeri alterum vertratunent 

filidi xe tdfil.AT, etmqua<i adii. atque heram vtrumque infra fumdem»»^ 
firaturm dcjcfnfiquenter noc nunc definiendum ei incumhet , quatiet rtth ht^ 
Tumprima,tenttneatfecundam,hec eft quoties ratio j 3 ad zoj,e»ntineti ratm- 
nm%td it. Jedtnim quefenfuverbumeeHiinerehtc exfUcaturmeftfHc. 

Rationem (olidi m z ad fbl. AX eandem efle qute numeri 33. ad 103. 
& alteram folidi Xe ad fol. A r,eam qux 54 td 11. nil habeo quod oppo- 
nam «camvtrumque re^e demonftratum fit : qaodes autem ratio pri- 
ma 
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im per multiplicationem contineat (ccnndara, definitum* eft in firol. i|d 
propofi 40. ex folis Audlbris principiis; quo autaki feofu eerbu m ctniiiie- 
rr explicaturus fit , videidcmicholiuSc propof.39.4o.antcexplicatas. 
vride i vero alienum eft.quod pg. 3 7.alTeritur, aliam interpretationem 
verbi «»//«rrrr,prxter duas aTe allatas, nullam io oper.Gcom. exhibe- 
ri. St vero miror, interpretationem illam i Te perceptam non efle, cum 
ex prop.ia.qnaiodaua: innititur, facile inteiligi potuerit, additapra:- 
lertimexplicationeP.Saraflsecoroll.9.confirmationumquadraturje,qui 
liber deefle Tibi non poterat , in tanta locorum vicinitate, cum duobus 
annis ante tuum prodietir, 

Pag. 37. ntH dectit modum determiitondi , quoties rttio fiUdi M S 
udfil, AS, contuoett mionem fol. k e tdfo(. A r, ae proinde nie determina- 
ri poterit, anoties hte rotio eon tineet retionent fetidi HT ed ftbdnm XV\ 
qnereliqnetheneretionemne dnebm qntdem prioribm detit yperinnente CU- 
riff.virieognojeipeffe, edeoqne frnftre ipfnm fperejje hoe medo perficere cirenU 
qnedretnrem. 

Hic error commiffuscft palmaris,quietiam in Anaorisdoftrina per- 
egrinum Tc oftendit: fiue enim verbum continere fumas infenfu ab 
Auftore intento Sc ante me explicato, fiue per illud intclligbsr«;>/(- 
nentiempermnltaUeetionem , vtrum<luedeterminandi modum ', abunde 
docuit vroftenmm in fchol.ad propof.40.lib.to.oper.Geom.' bnde ter- 
tia ilia ratio per inuenta AuiSoris nota fieri potuit , adeoque non fruftra 
hac via fperauit circuli quadraturam perficere. , 

ReHet nnnctentnm vtmenifefiefeciem , qnnin preeedentibus pefit* f ne- 
re. dixi enim me demonUreturnm ,■ qnod fetidum W2, ejfet ed foL A Z , vt 
jrj ed xoi , item qUod fetidum xe, retionent heberet ed foRdum' Ut, 
qttem 5 ed u. qnoniem entem ed horune primi demon/lreiionem neceffetium 
efi, vt notum hebeemm, que fttretievnpuU pereboUee ed eytindrnm fuum, 
idcirco bene retionem decUrentet, trelietum Cler. vhiqnem deeedemvn- 
gute propofuit ,■ vn* egregie Theeremete euUierem reddemus ; qnod miror ip- 
jnm non inuenijfe , cum ex iis que iem ojlendetet fecili negotio deduce- 
tur. 

Falleris Clariin Domini, Theoremi fllud &vidit tc muepit Au£toc 
iam i triginta & quod excedit, annis : fed quia tam nullo negbtid ex iis 
quz demonftrarat deduci poterat, corollario ilIud,non propofitlone di- 
gnatus eft.Infpice corollarium propof $9'lib.9. oper. Geom. in qdo bajC • 
verba leges: Hincmenifefie efiretio dignofeendi proportionem inter vngn- 
tempereboDcem cylindrum, qui vnguletn continet t vel inter vn^ulem '<jr re- 

pdnum cylindri 8tc.atque hoc miror valdb, aut non legifie Te dUt fi lege- 
ris dillunalafle. 

Cacterum cum toto Cyclomettise examine nil aliud egeriS , quam 
oftendere quod 'ex notis duabus ratioiiibus, quarum prima toties multi- 
plicat lecundam,quotics hzc multiplicat tertiam , per andofts inuenta, 
qux primxadhibuitquadcaturx, tertia non innotefcat,AudorVefn to- 
to cxlodiuersa incedat vid, adeoque exduabusnotisrationibnsxqni- 
multiplicatis,nullo modo intenderit tCTtiaamotam&cere , quia illius 
Iblutio dependet a mefelabio , manifeftum eft tuam, non folum 
primam Au£lorisquadrjcuram non euenere.fed illam ne quidem impe 
tere. 

Laudetameadignuseftconams tuus , quo lieetmeieridilsgentie quem 
fueeefu rem erduem tent eneris, non exiguum ell tot inter eximios hoc xuo 

geome- 
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geometras, Te primos inter, hanc Tibi prouinciam delegille. quod 

rurfusftudium , adhi^tefi vacet, 8( Aadorem&me nouoafieceri* 

beneficio. 

RESPONSIO IV. 

Ad Cenfuram Mcrfcnnij. 

Q Vamquam Merfenni Cenfura,eiufmodi mihi (emper vifa fit, qua;, 
non dico refelli feripto, fed ne legi quidem i do<2is mercatur, tum 
quod prorfutfitageometrica , 8c in omnibus , hoceft fingulis fui 
partibusapertbfalta,tumquodinpleri(queaui 3 ori iniurioliu Eandem 
tamen, vt dodifiimam & veri geometricam , quia toties obtrudit Cen- 
for,illanaque vt ulem , etiam approbet notus ille toti orbi Geometra 
i£.R.Iubuitfingulas illius partes examini fubiicere, Sc communi Geo- 
metrarum omnium hidicio committere, q uod dum ago , nulla a me de- 
fundo pridem Merfennio lisindicitur;cum Cen(ure,cum noto illo M^- 
fennij Geometra(quicenfurzilliushan'edes,vel vt nonnulli fufpican- 
turaudoresfun(}touniihi res erit:quiefcatille,8c qua frui carpit, zter* 
num frui pergat felicitate. 

Cenfura Merfcnnij. 

Anofiris autem pheenomenit editu, conatus ingens in inue- 
niend* circuli cfuadraturaJUbore improbo impenpu eil, ^ 
decem libris explicatus. 

QVod felix fauilumque fit, ingentes P.Gregorijlabores, faftistandesi 
'^inferipti funt;& quidem eiumsodi fafiis,quosnonftcilc ipiamet ex- 
punxerit \Q\u 6 .iz:ifhtauwttnu n^risediti, hoc eft ab anno 1644, quadra- 
tura vrgeri carpit.attenditc quotquoteftis, toto orbe cbronologi , & ne 
cui res tanta forti excidat , aut vario annorum computu obfcuretur, 4 
phatiiomenisMerfennij editis, annorum feriem ducite, firmatam habe- 
tis Epocharum radicem; valeat pofi hac olympiades &c. intricata Chro- 
nologorumfiudia>aMerfeonianis phaenomenis , expediti deinceps in- 
IcriMntur faftl 

Atdiciteomabo, Cen(bres,creditifiiefieripolIe , vti phaenomenis 
Mer(cnnijeclitis,hoceftabannoi$44, ad annum vfque itf4^, quoqua- 
dramra imprimi czpta efixluot umfcilicet annorum fpatiq, tantu opus, 
^uo duo f(|ri propofitipnum millqt continentur,contexi,tan'tamquc ve^' 
riiatum multitudinem, tantam materiarum diuerfitateminuepiri , dej' 
monfiraxi , imo vel exarari aliquoties antequam przlo committerentut^ 
abbominefeneduteipsaimpedito ppeuifie^egocertinon credo, neq 
vUus credctgeomecm- neque /ane minori tempore opustale peruolui 
accurati poflefittfeio. accurati inquam, praefertim ab iisqni Cenfp- 
re$,agerecum decreui(Ient,non leui oculo librum percurrere, neefum- 
mafparfim capita dplibare tantum debuiileat . cum de toto opere iudi- 
citunfcrant.aluidvcro Ccnfiire Audoies flecifie non facijliMdducar 
t , vt 
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vt credam, pratfationem operis, infpicite» atque d triginta &qiiod ex- 
currit annis, peruigili ftudioilli fe mfudalTc Auaoremiprum candidi fa- 
teri comperictisinon igitur a Mcrfcnnianis phsenomenis.hoceftab anno 
i(>44, conatus ingens in inuenienda circuli quadratura, labore improbo, 
impendi c$pit, fedd triginta &: quod excurrit annis : quidigiturhsec 
Cenfuracvult fententiafan quo anno phxnomena Merfenni eodem. Au- 
roris opus praelo fubiejaumfitfacfairumidciTcex prima operis fron- 
te, prseliqueadfcripto anno 16^4^, patet, an Merfennianis igitur pheeno- 
menis,& circuli dimenfioni,quid coram une eft,vt inde tanti operis fu- 
feipiendi arreptam fort^ anfam fufpicemini ? ac illorum initio nil aUud 
promitti amufpmMhellam, perpendiculum , runcinas, terebras, 

fuda vrpicesy^ttibtes occat ur Mr at ur , porcaque tranjuersd deriuantur vliginet 
in cohicias &c. his adde Mechanica phaenomeria, Acondfmologica, Har- 
monicaiquidhiscum circuli quadratura commune, quid affine? edocete 
quaefotii quid occurrat>dum adaliacenfurs phaenomena feftino, 

f 

propcrtionalitates nouo modo deducuntur , quippe non 
folas rationes fimiles, [ed etiam dij^tmiles inter (ecompa^ 
reK 

inquit, libris explicatus, improbus fcilicet labor , quo prdpor/iona- • 
litates.nouo modo deducuntur;AnigitaT sliuduihiltotis decem libris ex- 
plicatum cenietis? tam leui oculo vaRum illud AuVRoris opus percurri- 
ftis, vc ea quas paffim occurrunt prarclariffima inucnra, quasque antiqui- 
tati nihil cedunt,.non aducrteritis?nihil a<Rum putatis , cum progreffio- 
nes Geometrica: in infinitum excurrentes ^ ad gcometricunv redu^ae 
funt rigorero,terminifque inclufai?nihil , cum ex vario ptant^urai^^^ pla- 
na dudlu,noua omnis generis effinguntur corpora, explanan tur, red u- 
cuntuncubantur ? nihil, cumvngulse feu fegmenti cylindrici cubatio- 
nem, |mo &fupcrficiei tana exoticar, vt quas' tota feniicirculqclipfique 
clauditur , aream quadrando determinat? nihil ,,cum oiufdem v.hsul» 
cum Tphaera fymmetriam & omnimodam concordiam primii^exponit? 
nihil, cum fphairoidium, Conoidiumparabolicorum,, hyperboiicorum- 
que proprieutesadroirandas plane aperit ac deffionftratftubiticiim 
vawis expeditifque modi»parabQlatp quadrat , i^ & hyperbolam in- 
ta(JJ:amhad:enus in‘domitamqpe'? nihil <xira iucundillimas abftruliffi- 
mafque conorum & conicarum fetRionum proprietates, tribus omnino 
libris per odbingentasSt quod fupetat propofitiones , ihueViir, tfet^iclt^ 
demonftrat?nihil,cum ftupendam ilfamrparabolic tlim fpifali. Aj-chime- 
da;a fymbohzationem eiipreffit /lexplanaUlt harc fi per vos ne noffii- 
nari quidem merebantur , parum laboramus • Geometras hal>tt orbir# 
habet &: Gallia , qoos confiat agnolcere noninuStos , quantam Auw 
dori tota debeat Geometria- omnis cert^ niunimrtabrturretit^pofi^i- 
tas,gratulabicurquc buJe suo, caleoi tulifie geibtnecraih ,quenla^tiqni* 
caS}etiamnondataquadratura,ruuihveUet. J*- .' •nif' .- 
Sedagite porro , qirid idefi quod propdrdonalib^s-hbfio^tam 
mododedud^prontincieris? an apud vHumhruRenos,^ vllq^sniodb*' 
demonfirati ue deducas confpexiftis ? AuiRqres afferte , cedi- 
mus, fcio ^uidm cwmptUrCsdetattonum adffitloneymniripIicatioTO, 

• Q 3 com- 
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coinpo(ltione,diuilione perfcripniTctred & illud non Ignoro, eofdemnon 
nift dc rationibus rationalibus tradaflc, atqueita quidem , vtcompofi- 
tionctnrationumabcamndcm additione non diftinguant, ronfundant- 
quc operationes fpecie difFerentes,atque adeo fummam in geometriam 
confufioneminuexerint, vt libro i. demonftratumeft : qui verodera» 
tionibus fcriprcrit diffimilibus, qui earundem operationes fpecie diftin- 
xerit.lIngiilaCque demonftiarit, praeter AuSorem operis Ueom. certus 
fcioefle nemiuem. 


At^ vero cum neque dederit quadraturam eo rnodo quo folet a 
• geometris ex fetari. 


D Editigtidr quadraturam eo modo, quo non cxpeSabant dandam 
Geometrxiaflurgitequotquotcftis geometrs, Audoriqne plenis 
vocibus congratuftminiigratias ei agat iplamet Geometria , id namque 
^odha^cnus datum efttieroiai, perfecit hic, quadraturarodediti & 
ne parum ageret, eo quidem modo dedit , iplb Cenfurae teftimonio, 
quienmiGeometra nullo expedaretur , nouitat: fuadupitcauit bene- 
ficium. 

ejuaero tamen, cum neque dederit quadraturam Auftor eo modo quo 
i Geometris folet expedari,agite& Au Aorem edocete,quo foleat qua- 
dratura d Geometris expedari modo:nimirumhoc ignorat ille , qui *ta- 
tem in Geometricis triuit, ignoramus & oos,Sc aMerfennio,atque d vo- 
bis pfseccpta capimus, pergite porro .-quadraturam dedit Audor , fed 

non eo modo quo Ibletd Geometris cxpeaari:at modus ille quoqua- 
dtatnram dedit.Geometricus eft nec ne?li eft:co igitur modo quadratu- 
ram dedit quo iolet d Geometrisexpedari, nimirum geometrico, fin aa- 
tem>de hoc rurfum qua;ro,qud dc causa Geometricus rion fit ! quid file- 
tis?cui nulla didi adfertur ratio^fi quid conicam inter Sc Geometricam 
problematis (olutionem interfit non redd fottaflis percipiatis , legite fi 
placet ea qua: lib. primo in hanc rem d nobis perferipu fiint , ifico 
ceflabit qusclUo'ded audio: 


Cuminea exhibenda longe quam ipptm quadraturam diff- 
ciliorafupponatvelpoiluUt. 

^TOndeditigitureomodoquadraturamAudor, qpofoletigeomer 
ttis expedari , quia in ca. exhibenda longe quam iptaiU' quadratu^ . 
ram difficiliora fnpponit vel poftukt. palmaris hzc impoftutaefti tan- 

^ _ ** • • ;nnii4t4 



tnelle^i)- agite &mecijjmiingulos4crutamini diligenter • eccumvo^ 
bis primum Sc tertium: circulareqn,|ijc Gcometriam.linearcmUlecon» 
^ii^ilmmaticus,efi V|^rque,Sc.cqtus^i‘clidxus;ideoque necdefiiuiio- 
oitius qqidem eguerfV9m fcd ^pppbfitia]uid pcftulati venit oomine^ 
omninpiubiL . , +1.- l• 5 ;or n ‘ S • 

Ad iecuna^i{i^ pp^qfSoaibuviVli Piedius imerJsos iiueriacct,perga- 

mus. 
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maS. nomen inufitatum pAfefcrt, ac dcfioicioncs omnino tres pratmJt- 
tit. fed videte,ob(ecro,numquid poftulentauc fupponant.loquendi mo- 
dum in re noua explanare eos tantum audio, expqncreque qtiid Auftor, 
CeomctricaE feriei,quij progreflionam, quid denique termini progref- 
Conis nomine intelligatdiocdneeft fupponerc aliqua, aut poftniare ips2 
quadratura didiciliora qux funt/ 

£□ fcquentes tres, qui ordine quarnim , quintum &fexcum condi. 
tuunt.quid in his fupppnitur.qtid poftulatur , non dico ipsa quadratura 
difficilius, fed quid veifpcciem fuppofiti autpoftulatihabettdcfiniiio- 
nesaliqux elipfeos,parabola:',Sc hyperbolae, legiinturjcaetera omnia dc- 
monftratiu^mntdedudaratillaeex Archimede, Apollonioque petitae 
cum fint, nihil inulTtatum airecunr,quadraturaqucdifficiliu$quodlIt. 

Ad (ept imum abeamus, quidcdudfibus planorum in plana inferibi- 
tur,peregrinus is eft.totufque in vngularum inuolucris , ac folida fecum 
trahit immania ; at plaiu hic rurfum omnia , atque vt iter fcabtofitm a- 
lias,complanarctmagis , tribus illud definitionibns, qui loquendi mo- 
dum explicent ,,exa;quat: nihil igitur plano illiluppooitur, nihil podu- 
lator. 

In odauo,qui de proporcionaliratibus ed, qnatuor recepta pontm- 
tnr principia: primum, fimti in etJem necit qmmtitttit tjl proftr- 

/i*. iecundum>!</<ir trUtu vel fUribm qtuntuttibm, rttig frims tdvltimtm, 
tt^penitur en rttienibns meditr»m:ten\\im,T»titnes^iunx iifdem rttienibiu 
ttmfennntnr fuut rx^M.-quartnm it vlcimnm , quemtiiM rMienu fiue dene- 
minMftr,dnHia ineenfi^iieatem terminum rttunit, predneie mtecedentemi pri- 
mum lumine naturae notum ed: fecundum Sctertium , Euclidea funr, 
quartum den!queabEutochio,Theone, Vitellione, aliifque geometris 
omnibus aflumptum ed 8c d pluribus demondratun: qnid in hisfuppo- . 
nitur,quid podulatur ipsa quadratura difficilius.^ ' 

lRnono,dUaeomDinofuncdefinitioncs; quarum prior, quae cylindri 
portio, voceturab Atudore vngula ; poderior 7 qtila vngularis inuolucrt 
veniat nomiUe,definit.In decimo, nequidem vlla>ponitur defiioitio. vbi 
Tgtturruppofita illa,vbfpodulata vquadratiird ipsd difficiliora 'quae fintf 
acutum profedo videtis, qu i podulaca, 8EfuppO(lta,qt/a:tiaiquhmrunc 
Videtis. i' 


eque meminerit 'vllatenw Geometri* per indiutjibilia E- 
rudttijf. Bonduent. CaualUrit quandoquidem primm il- 
lam perindiui^ltilia methodum edidit, qu* tamen illi pr*- 
luxij/e videtur. 




A Tne^eEnjditillimi Vietaetheniioit, necpie’ dodiffimi Mydotgij, 
ClarifnmiqueGafIendi,aut Cartcfij etiam erudiciffimt,deque adeo 
etiam Merlcnnij, aut illius quem fiium vocat Geometrae vfquam memi- 
nir.quid deinde^at Canallerius ipii praeiuxide videtur, non praeluxerunt 
casteri:Mcr(endij certe phocnominatiori minus Audori, quamCaual- 
‘leriind^ui(ibilia,ad tantam rem aggrediendam prxluxcrunt; curhuiuS 
caulafnfcipitur,illius vero non item» 

Sedagite,qua ratione probatis Geometriam per iddiuifibiliaCanal- 
letij, Audori praeluxifTef qui.i nempe Cauallerins primus illam perindi- 

uiilbilia 


iz8 
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uifibitia methodum edidit:efto> quid inde fl^qnicur ? an Aufior in toto 
vfpiam opere per indiuiGbilia procedit t ne vos homines mimme litis 
maliid (iopinamini:atdiciteamabo , in quo libro dcmonllrationibus 
fuiSiillamper indiuifibilia methodum adhibetnnfepcin-.o vtique >vbiex 
duduplanorunnin plana^oua effinguntur corpora, capio : methodus 
igitur ilU Caualleri) per indiuifibilia , cum Audoris dudhbus coincidii; 

& duo illa, res vobis vnaeadcmqaefunt:illa,additionc infinitorum indi- 
uilibiliumvtlic, perficitur;ha:c,ciudIunPrcdangulorumin inuicem ve- 
ri gcometricum.ieu multiplicationem continet: illa, ab vna fpeciequan- 
titatis ad aliam nec geometrici necdcmonfttatiui procedit; nxc, Geo- 
metrica, veret^ue Archimedzd perficitur exbauftionc; illa &l(a, nili alio 
reducatur, VI 4 pluribus ofteaPum eft;hxc,exploratx veritatis eft, ptoba- 
til^ue innititur antiquorum principiis ; nil igitur AuflorisduiAibuscum 
illa Caualleri) per indiuifibilia methoJo,commune,imo nec affine. 

Se<i aliud iamcontcndo:efto,quod falfumelb, Caualcrialtiammeibo- 
dum io aliquo cum Audoris dudibusconuenitc;qui inde conficiturdl- 
lum huic prxluxilleirequclam hanc,ipfe negarit Caualerius. obiecerat 
huic Culdinus, illumTuam per indiuifibilia methodum , 4 Kepplcro, ac 
Souero routualTeiproptcr magnam cuuenientiam ac fimilitudinem prin- 
cipiorum;qni admifsa,rede tamen negat Caualerius inde fcqui, metho- 
dum fuam ab illis mutuatamcfle: legite fi placct.cap.a-exercitationisier- 
tix;vlterios procedo Sc dico,Geometriam Caualerij, ante opus Geome- 
tricum editum,nunquam ab Audore ledam, imo nec confpcdam fuifle, 
id Audoripfe,id bnoflrispiures, qm per annos multos illius auditores • 
fuercdowe&ict,quapofruntfide 2 erdligioneteflantur : Ted illam antq 
viderit,& legerit Audor, quam Opus fuum ederet , an idcirco illa buic 
, prxluxicHIla edita eftanno dudus fuos compofuit Audor, anno 

i6ii.Sc biennio pofl, Romam cenfendos mifit Patri Grimbergero,illu- 
dri tUnc.GeometrxiCuius rei tedes ipfius Gtimbergeri litterae, &t gra- 
.uiffimi adhuc fiiperfiMsc vjriitelHs item edP-Gulielmus Boelmans, Au- 
doris quoque domefticusauditor, ac multis dcinccps annis mathefeos 
f rofcflbr,qui in libello Thcfium,anno 1634 . ediio,ioter a|ia,parabolaiq 
ex AudorJisdudibus quadrauit.-noa igitur Audoriprxlucere potuit Ca- 
uallerij nicthodus,qux tot annis poflcriof nata eft, Sc tam immenliima^ 
illius dudibus rec^ic , «deoque nec illius vUa ratione meminiflede- 
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meminit.Gcometria; Caualerij, retis igitur eft , 8 c Geometris GalUxdif- 
.pIicuip-at,quinamilii)^yGeomeirx>quibus Audoris opus, obduas illas 
in cenfuf^aiiatas rati9De5,difplicuiti’xt4tem habent, 8 c ulamum,cur iu* 
dicium ipli fuum non produnt/qnid alieno loquuntur ore.^non tam malb 
in Galliis cnm Geometria agitu 3 ,vt geometricum iudictum', de re geO- 
metricafieri quidcbeat,ignorent;requcfecifIeiati$ putent, fitemerd, 
nuUaqucadditadcmonflratione,pronuntient, 0 «yb'u(>r«mc<md!(y^rw/. 

cerr' ' • a , aiquadra- 



tun 
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^fllmusK^iorgtus . i^Uidquiim ftfe effedfleCTifttmaflint fff Mathc- 
fcatKariimrccreatiohUinllbcIIutn vnus, nbuosatcerR^ytx circa loueiti 
€fron«^ifplicuiflc fibi, aliifque acri fupercilio pronuntiaflent ; aliam ilK 
longftingreflTifuntviam-, rtCquecritdidcrim mutata repenti voluntate, 
fcribcndique confuetudioe.eosabftjaetlemonftrationevlla , addiiudi- 
candum opus fubtiliinmum,voluiirebibfiIire, auttam imperitz fubrctf- 

bcrecenfor*, ' ‘ ' ‘K’ 
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^ibnterea , nonnihilin 'fUoYftre requirunt , vetArgut^nft 
■; iaque pre^ertim, quodcum opus fuum qundratura ciipeuUt 
jpeciojoj^perhoque titulo injigm * loth t k 

V EI AuAorqtiadraturam dedit, vcl nonjG prius, qui potuit raodcfticji 
ribusopusfiram Terbisinfcriberei>fipofteriu$,td non temere afleri, 
(ed geon^etrici i vobis deinonftrari debuit prinfqtiam libri titti/ifsjliUai 
^^idtam voa^r ppoflcm fiCscaodc Mejtleani litulis.verbifoue qi^ibpe- 
la lua com‘meackt,noqpaim queri, ^ arguere» fed rqs miljii taqri eft; 

l^bdtartieq gratis aflereiriie videar', non pigebit htc , vcr6^' Aiftol* 
naDCuparodar,qbam mec^nicisfiii^praEG^, appoiietr- ' 
Utm.tmuJpmMttBtm &ferptntiiciil»mi^rcbiteclu d- Ltttmii.fjtkdAlignt- 
riit,mnciiitm^erekrM,Jerr*s. AfrictUi,jliu4m^tllHm & vrpices , qi$ibiu ecceMt, 
/irai,ptrrJime trinfuer^ideripeni vUtinesM ctUicim. Tra«ribm,Jl 4 fffi^ifttk 

i0tiil,we4i,Mu,(dem^(erUi\fiphanetdTepiJi»mU.F4mijfecu^ 

KjMefyd*J(HUUXg^es^ytnsveHAtoribits.Pifcttirik4i,ven 

idliih 

StyM,tphip^*\iPgfi^hluuJrhilfb4it4,pgffemldes. 
fmugATghMMlic»t,fuffynin*fHccHlM.7{_»kcleruAU»4m^tnchgttm,vtpt^- 
Uihk titt6U4firibmt.qmJ 'tfi/icit reliifiuf(nKn*m, ^lUhiiiftrii 
Uftntmgceefuftrimt^vtneqmdemcibim frtbbceO»m, dbfqte^etUm, 
vermbm,crdlienlu, f»rttgimbmjrMUii,fitfaigu,r4f4biUi^ttUlii, IhpgJibiUtrt - 
dMlu.trnii,& ftropjidibm ctmihiJbfitdfgrire vdUctmm.tcc, 

Htecego cum legerem , dolebam Calepiniim aut Nomenclatorem 
mihi ad manonvhon.eilc>i. qimsiMei^fefino^ari^rltiidcommendatio* 
nem defcriptos videbam.cum vero lebetes, trullas, iartaginesjn n^edium 
prriferri coofpicerem,ceedebamnonabr re, nooiWr*ortatdiin¥ihftftfi| 
cniOlIulariaeautPatellarite nomen Plaatiis impoi^irit: vt#ibtfri^m 
ne ;futoribns,aliirqueJciHf;fiicinx:hoi]iinibat, qnodanisiuie iW(tHiitiei^* 
aaomi£;rit,bilem moueac.^rertim hiotnci^otfidcfaMreseddibiM»/ 
ntnDdinco«jcinBide(cribiJ)odcnri' ‘'J , p' !.■■) nuu ifiv,f(itb i.i(pi.>j1 
W\i : 'ino-jxo<i-‘ , . '■ ruutjibiii 

N^ianiehqmdudrem fretat^wii^ , 

^ Nne,fir;,vW Ccwre(,»,qm.do^iffiH»n»A. jreto.CeometrieamMi^ 
^^feoni ceamc;ij^(h4 ab AuiSpte quod «uirsn bKriteVptaBtcs 


opinorrdefipitis:qua:ro tambn exvobis;quisanti,aut pratter Audoreoiii 
r.ou A progreflio. 


>3? /prima CIRoyi-I 

progfelliones geoni.«(ric^ io infinitum czcun«ote$ , certfe cietcrmtoa»^ 
uioitibuSjiltArumcjuc terminos cxhibucrit^quis (phaersensd corpus 009 
_^hxricntn,adpor[ioDemniqiimincylindricanii quam vngulam vocat» 
abtc yclprscteif Audborein reduxeritiquis vngubit cylindricas icircula- 
rem &paraboIicam>anti illum cubauit^ quiscylindrocircuisri » Kqusic 
dedit cornus non cyUqdricurn f qaugeuoieuiq^curailinea circularis 
cum re^nineiscomparauit ? quis diiEmilibus rationibus. perinde sc fi* 
milibus geometriam rd docuittatque bisomnibus cum viam fibi ad qua- 
_diaturasftcmac,n|]^|nequod atttemfaciaCiprxceridquqt/^iQ rcha- 
Aenus iiibeotum cuiprotnli^ videri poteft^addoiquod in Iblo librode 
duAibRSfSc plura tritibtiliota ihnrdinead qoadraturas intitlita dederit» 
quamab omnibus fimulgeomctriSibaftenusaUatafintjiluta dicere fii* 
perfedeo, quia opus ipfum vel leniter infpe Aum‘, Cenfurse r^lumniam 
fatis per fc diluit. , . • w . , y 

flmpimilludabit necdum fibttum f^hlmdtcfu^ietfo^^ 
fin longe Sffialiortm ,tjuam ipjk auadraturd (olutionein 
rtqkint,datutribwmdgnituMmbw i^c. datifqux d$4ari 
Lo^ithneititertU Logamhmnm Geometriceitp* 

'Menkre. 

, .... I- r. ‘ i.v. i.v.r,' t y. 'ivi,» • ,-.t 

^IhHi^knt AaAJwad rem qu^ ficiat,pjra:tcr|d,qqcKi 8a,i^ 

^ inacntpgi tft,protulit;'^uu (n illud atft qpcflum.fclntuin. prpr 
W^ma,/i/A tTfbm Scc.quz inlblea$ba;cratiocinAdo»qi|i[i 

eoMnfi6^onfta*nl5torruinlijbli'4^ivbiqdefimiliteff^^^ * autt 
ihali dpfibeinomilnisauipicata>pefus deduAaifinit vtjque peflimi-POfixs 
Aitddjw)* iniflodabireprobIcma,m4nifeAi)&^umcirco^d«in re- 
I^ftmefn-ima^ Ceflforqm.’"; "’ . .1 . \ 

Ibdfbtt (iunc Cciiibrf 8t notus inetotiorbi^erfennii^emiietctiQBi!' 
doAdvyerigedinetttcahaccficcenrura. ' •» ' ' 

“ . k>W . ■>; »‘V - ■*. ■■ .. 
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4 , O^njele {npftorpioX«heoenfi<queQi dQin.animi oiusithltid inv 

tempos' Geometricis debicinu» ciofinodi ftnu 
wJ^iWrisspq^ibjiS;V«caT,(UitAKbethiipeodCTe)comfflodam incidisa 
loca quxdam,vbi tum Cartefij , tumfnniisdeqnadnitnvK poifibiluatB 



wxttumyde cirailiq»ttbr*t»u,i$iinqium tgfreJJiu^-,nt»tT*ltmmt(feill)i4i^ 
f^mxdmriKtrntidUxitmyiatfmm 

%rUbmrnimi>mtim jrtbxt 'brtgirql S. rUmtih 

‘n$amrntttrr»rddimm)tUfmd)Mmmtfrm^ ]^c 

-uiBiivoiq .H 


CLV A D R A T V R A. tj, 

Duoin hacTcntentia afferunturprimum quidem , idcircoCartefium 
^biema illud adeo yejfACum de circoliquadt^ura, hunqifam aggrcf- 
fum e(Ic,qaod nodet, illud litiji politionibus circumuallatum , vt operam 
olyuihper4leret,q^uicunque illius folationi ft^Mctjhoc efk.qui^ccB- 

ftbat humano ingenio quadratur» folutionem efle impoffiUlem.alter^ 

Carteiium non triduum prolixo Au^H)ris volumini inimoracum,vnicutxi 
in eo fontem, cxquoreliqui errores promanarint omnes, notadc. 
QuaOhratbratfolutionem.quodnunqtiama^refruslit Cartefuis, be- 

nb meoiudicio fecicnon quia illam humano ingenio impodibilem iu< 

dicant , fed quia algebriB fuse terminos ac limites probe nofcens , illam 
tam lublimis problematis fblutioniiihparcm videret! communi autem 
geometria idem perficere fepofledefperaret. 

Quam infeliciterautem.folerti fiiomemis acumine, fine difficultate 

determinariCicirculiDinienfioaenihuinanoingenioiniperuiamcflc.prc* 
fens hic, St fequentes edocebunt libttporro in catoris, humano ingenio 
peruia,an fint,nec ne.determinandis, aque atque in hoc infclixii fuerit 
vidntLipftorpius qua fide ea de Cartefio fcripferit , qua paulo ante re- 

Ad alteram fcntentia partem quod aninet;niirorvntcum itlnmerro^ 
rum fontem, ^ Cartefio , tridui fpatio in prbllxb Audforis opere dete^ 
dum, aut nuUi ab eo indicatum, aut fiquibufdam communicarir, ab ho- 
rum nullo per fe,aut per alios Audoriphietaum fuiffe;prafertimcumab 
auiaoritate Cartefij (qua apud Illos pane fupra humanam eft j non leue 
momentum res ea habitura fuillet. fi cuiautem etforum' illum fontem ^ 
Cartefio deteaum AuiStori indicareplacuerltpoUiceof non tridui, fed 
vel vntusdiei , dtfbrfahhora fpatio ofienfutum me, quacunque illa 
fint,autplanbefieerronca,autjexm?ute Aufioris perperam i ntcl leda, 
dinunafie. < 

Cartefij opinionem,in eiufdem verba iurare dodus.fequitur Lipftor. 
pius.8c circuli dimenfionem cenfet impofiibiiem ;i quia vero aficitionU 
fua rationes vel tum ad manus non habebat, ( contentus Cartefij audo- 
ritatejvel illis diffidebat,alio loco St tempore , eas feprolacuntmpblli- 
cetur. verum priusquam illas in medium adducat, (quodvdiementot 
opto, St auide expedojadmonitum illum velim, nilui in hoc arguinento 
perfedurumfe.nifi geometricam impoifibilitatfs ahulerit acmonftra- 
tionem;ouam fidederit.praftabitaliquid,quod ante illum nemo ; porro 
philofophicasrationes.Scncfcio quas congruentias, adferre , dum ac te 
geometrica pronuntiandum,ineptum plane 8c abfurdum eft. 
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V ki.sl\:V'ariorumrefpondetobie£{ionibui. 

Responsio I. iddCenforenpiAA, an prtntacirculiqua- 
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PARS P R I M A.“' ' 

Comparantur (olida quadam , exdu6hi partium para- 
bolicarumin feipfas ordinati orta, cum totidem 
. aliis, ex ducbu earundem partiumin (e fub- 

alternc, natis. * 

PROPOSITIO I. 

C'IntBT,ZVdia. ’ , ' 

a 3 metri quxeunque 
arqualcs , in parabola • 

ZB Y: quibus diuifis 
in atque mulcas parres 
aequales, agantur per 
diuifionu punda nor- 
males, copleanturquc 
redangula^quac fingu- 
la in (e ip(a dudla,intel- 
ligantur exhibere para- 
lelopipeda A. 0. D. E. 

G.H.I.K.L.M.N.O.P. 

QR.S. ^ 

Dicoparalelop.A,ad A 

paral. G, eandem obti- A- 

nere rationem , quam ^ 
habetparal.P, ad paral. ' • 

L: itempar. C,effead 
par.H,vt paral. Q, eft adM:&fic dereliquis. 

P?' ajquacurredangulo igitur vc 

x« ad Ita ad «y:&vc quadratum X« , adquadr. ^.itaquad. 

^,adquadr.«y; jUntautem quadrata haic,bafes paralelopip. A, G,P L: 
p *quales.paral. A eft adG>vtpatari 

R J CorolU- 


Cw“ 



\T. 


A ^ 

±L 


. x> 

« I\ 

E 

O 


<1/ 


3». 


X, 


S 
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IJincfequitar , j>roportionQ 03 rationis A ad G , ad ra^iopem Pad 
^ *L > eandem eue cum proportione rarionis CadHi adration^ 
Q,adM;&perm«tandoi proportionem rationis A ad Giadratioa^mC 
ad H, eandem ede.cum proportione rationis Pad L , ad rationem Qad 
M;& fic de C£teri$> ' ‘ ‘ ’ 



S int eadem omnia quae prius : pars autem parabolae, cui in- 
fcriptaiuntrc^augula A,C,D, E, fubaltcrnc pofita^t 


Q: v ADRAT V A? ,j, 

0yh;8cpars LMNO fubaitcrhei /«'{I para rttdCHlK 
fubalcerncfit TVXY: deniqucpari FqRS fttb'a|taiie,fif 

Dico,paralc!op.ci du«aurcdanguliAia^, adparalexGio 

T, eaadcm habere ranonem , quam habet paraL ex f in /,’ad 
paral.cz L in^: 8c (ic de rcliqhiir 

pRoduaum ex reaangnio A in /J, idetb eft c6*i Aodudo ex A in B, 
^ (figur* enim 0 «e E, c*de funt,) fed folidi ex A in E, bafis eft rc<ftan- 
gulmnfuper ra, & ax, ctgo idem quoque bafis cft.folidi ex A in /S.fi- 
militer prodndi exGinT, bafis eft redangulum fuper »0 & sr.Se 
produifti exPin r, bafiSeft reaangulum fuper 0 « & wt .• denique 
produaiezLin^,bafiseftre(ftangulumfuper A» & sniquiaveroper 
4 J de parab. redangula r A o, ♦ a • funt atqualia.eritvt ad *n.iu 
n« ad A e. fim.litervt ai ad a», iu w r ad X n: igitupritio compo- 
fitaicx TA ad 'i' a, &ex ai ad Zw, asqualis eft rationi cOm^fita;,ez 
o « ad AG, teex wT ad I ns hoc eft ratio re(ftaiiguli fuper ta 8c az« 
adredangulum fuper ♦a & s» , «quatur rationi rcdanguli fuper 
c« & wT.adreaangulum fuper ag & in: fed prxdkfta recftMguIa, 
bafesfuntparalclop.cxAin fl. GinT,Pin<r,Lin;., ataltitudintovtro- 
bique funt asquales, igitur vt folidum ex Ain (3, eft ad G in T , ita Pin «r, 
ad L in/M fimiliter oftendam efle, yt C in y,ad H in V. ita Q in a, ad M 
in» &ficdereliqmi. quod erat demonftrandum., 

CoroUmnm. 


■LTIncfcqniturproporooneinrationispatalcIop. Aad G, ad ranonem 
AJpadL, eandem efie, cum proportione rationis, paralelop. Ain/3,ad 
G in T,ad rationem pin y *ad X. in & permutando proportionem ra~ 

tionis paralelop. Aad G,ad rationem paralex A in /8, ad G in T, eandem 
efie.cum proportione rationis.Paral. P ad L, ad rationem paral.ex P inr 
ad L in ^ 8c fic de reliquis. 

Ltmma. 

CAdem manente fi.^ra.funtotanonum AG, CH, Dli EK> deno- 
minatores, & rationum PL, QM, R N, S O , denomina- 

tores item rationum A0 ad GT, C>- ad H V, Di ad IX. E A 
adKY, denominatores A,n,y,i:deaiqne rationum P«- ad L/»i Qii ad 
Mr, Ri ad N; SZ ad denominatores r,A,s,G. 

Dico omnes cile ad omnes i,A, /t,|i,(icat omnes A, n, 4 , 1 , funt 

ad omnes r,A,x,G. 

Percoroll.i.huius.ratio AG, eft 
ad rationem CH, vt ratio PL, ad 
rationem QM> igitur • eftad iS.vt 
t ad A: rurfum C H ratio , eft ad ra- 
tionem D I, vt ratio Q M , eft ad . . _ Tx»c, In uacr 
rationemRN.igitur^pftady. ,,vt nf itv 

Aad^iidiinfque DI A«o , eft ad 
i^tiortem fi K, vttaiio R N, adratioae SO: qnara df^rfliasl 

per coroll. propof.z. buiusiratio A G, eft ad rationem A 0 ad 
C T, vt ratio PL, ad rationem Pr ad L/«: igitur vta adA, itatadr.* 

item 


A 

G 


0 

C 

H 


» 

E 

K 


A. n. 


t A f< l> 
P Q, R S 
LMNO 
r. A X G 


S5<i.CjjV'^^ipM'CIRC.’VLI 
uemmtip ,C H I efl ad' ratiooem.Cy ad HV»Tt ratio C^M» ad rati^ 
ad‘Mr igi^8c/3eft'adn,vtAadA:irem ratio DI. cftad 
tatkrtii^^Disid IX, JVt ratio "RN. ad rationem R9 ad^Nj; quare y 
cftada,vt;*ad e: deniqueratio EK, cft ad rationein ad KY , vt 
ratio-S^^ad mioneoiSZ ad igitur vt/ ad x , ita» ad»; igitut 

|>er^U.|.^ConDidibosAtcbiniedi^mncs«./3,y,i4untadonines«Af».»» 

ficutomnes A>n,*Ai ad omne* r,A^,«. 
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1 T(deinpoCtis;.dico rationem Iplidi ex da^u r aax in (eoir-' 
diQatd^-ad(blidumczda^-4'a ztr infc ordinate efle ad 

t>-'- .V: ;i, ; , f--’’"' ■ ' rado- 
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rationem foIidi,cxdua:uf 2 «arT ia fc ordinate ^ adfolidnmcx 
dudtu A©zn infeordioae^ ficuc ratio folidi ex taas in fc fub- 
alterne, ad folidumcx inlcrubaltcrac, acf;*ationem fo- 
lidi ex civar in fc rubalternc.) ad (olidum Aeisn ia^^c fubal- 
terne. 

^ .. . ... ■ - " ' .A 

^AcjUutis cAusd.fiUdumex T ikAX in feirdin^te vocetur fo^dnm A E orJi- 
futum^ idem vero in fe fuholtern^^ vocet ur[oUium A E fuhoUernutk . ^ (ic 
de reliquiSyfHmendoprimtm & vUimom Utterom Utinom , addendoque *d di- 
fiin^ionem,ordindtumvelfuhalternum. 

Per lemma prarcedensi aggregatum denomi natorum rationum A Gi 
CH, DI, EK> cft ad ’aggrc'jgatum denominatorum rationum PL, 
Q^M, RN, SO, ficuc aggregatum denominatorum ratioQum A <3 ad 
GT,C y ad H V,D^ ad I X, EA ad Ky » cRad aggregatum denomi- 
natorum rationum P<r ad Lfi, Q^rad Mr, Rfi ad N^. SZ ad Of 
fi agitur pa.ralclopipeda. inter quae prasdi(fl« exiftunt rationes , non au- 
ferant plus dimidio folidorum, quibus funt inferipta, inferrbantur tot,vt 
auferatu^ plus dimidio,& eadem fiat ratiocinatio , hoc modo^aggrega- 
tum denominatorum rationum, quarum antecedentes termini, funt pa- 
ralelcmlpedainfcripta (olido AE ordinato,confequentes vero, funt pa- 
rai.inlcripta (olido GK ordinato, cft ad aggregatum denominatorum 
rationum, quarum antecedentes termini, (unt paralelop. inferipta (olido 
P S ordinato.confequentes Vero funt paral. inferipta folido L O ordi- 
nato, ficutaggregaium denominatorum rationum, quarum anteceden-' 
tes termini funt paralelopip.infcripca (olido AE rubalcernoiconlcque- 
CCS vero funt paral. inferipta (olido GK fubalterno, eft ad aggregatum 
denon^inatorum rationum, qoarum antecedentes rermini,func paral.in- 
feripta folido PS fubaltcrno,con(equentes vero funt paral.infcriptafb- 
lido L O fubalterno. ' 

lifdem rurfumfolidis.taraordinatis quam fubalternis.tot inferibantur 
per fu bdiuiliouem altitudinum «qualium paral. qua: auferant plus dimi- 
dio refiduorum,Sceadem continuetur ratiocinatioi cuidens eft, perio- 
feriptionem illam continuatamitandem odo illa folidaexhauriri;8rquia . 
altitudines illorum folidorum aequales funt , eademque in omnibus fit 
fubdiuifio in infinitum, item rationes omnes, qu« exiftunt inter jnfink» 
para!eiqp^eda,quat iiAUf iunc prima quatuor fbliW^ dU^ ^dlnat^ 
jrta,ref(*pdcur &conpexat funt omnihus®aciowibuS>V<tO* WiltQht 
incer.iQ;§Qita para]eiop.quaeeidbaudufttquataorfpii|daek dutftu fiibalcet^ 
no hata^euidens eft, ypumex illis ojfto -, non pofTedlei 
hauftCin;U,.qiUiU reliquajettJinia finuilicalauftaeflecintelligktttW^iq 
lgiti^^gregatumiQfiQicorum'deaominatc>ruirr>fTationuiib'iiffiainiiJ 
rum.qu^Uff? antecedPiJtes termioi,funtinfinicapaSralelop:qu« Wtna«ii 
dxhauriuntiQliduip ordinatum A£, coofeque|iresvero/unt%ftnlcapiu 
A falelop.qpaqexhauriuntfoiidumordjnatum GK,' eftaddggir6g^mtou 
tidemdqppminacoruQtifationumobddem , quarumanteced^nfd^ totnip 
ni,ruhc4q^ipi paralelQp«qu« exbaonuntfolidnmordinatnm T^Vconrl 
feq uencesi verp fuut^i nfiniu paralelop; quse exhaurtunc folidUtihi df 
^m LPs.ftgucaggregh cum denominatorum infihitbt^mitiiitibimm in.^ 
nnitaruip,quarum antecedentes termioifQnt exhaii-* 

himtlbiidumfubalteraum AE, confequentes vero, funt infinita paral. 

$ quae 
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aneexfe»wfunrfolidum iuhdtwnum GK V ad aggrWaiuhi 
deoi (<9i)<4nuauoruaMationaai totidetn , quarum anteccdent^tcrmini’ 
ll^ntiofiAiMpacalcIopAjuxcxhjununc folidamAibalterDani tij, doo.' 
(^u^e^ VCro eabaUtwot folidunt Aibalternum L Oi '• ‘-*- 

Sed pr<^p<K«a j*H0riii aggregati; i»fimtdTUmden6mfnH6n!fei,' Tid 
uoaum ibAuiUa,ruin,qtiaru[n amccodentes termini eibauriunt 
<KdiRW»;4>% c<V«feqacnte$ vcroxrxbauriunf loiidutodrdinattittGj^'’ 
ad*ggrflg»ium5n6w«>nimdet*»ii}jjtorum,TationutiiinfiHfe(iW.d(ja^ 
*Ufl>!>.nWS^enWW<«ini»l eKhaunitntfofidurn'(Jtdidatum'P^S? c6nf&^ 
qiHI>Kf»yar«cah4WiunrfclidunLoiiiktucain LOi, ad 
gW #»qp»n«4P«<»jifAA«orumxmitinum ipfipitarum ,<jU«yin arttei' 
c«i9n^(Rrm0iiexbaKriuDtrol^qoirubalternu<niA E, cpHf^uedtn' 
«e»»Rjrt»HEiMPt;fi>Wuoii itibaiierinifn CK vadraggrtgaaiVri 

deppn^aajtwumittaMtlemntioMwr.-qaatamaoteaedentcs^pMiniee.' 

■!i.jLqr.iinjit:: ,or>v 2 -, . ,:p;jluuj , J A 
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.bauriantfolidamrubaltcrnuai P S > confequentes veroexhaoriaDtfb- 
lidum (ubaiternum LOi eadem eft cum proporciencrationu quamha> 
bec denominator rationis (olidi ordinati A £, ad Totidum ordinatum 
GK, ad denomioatorem rationis folidi ordinati PS ad QMidum ordina- 
tum LO; ad rationem ipan>habetidenomfnatpr ratipnis.^fclidi fubaU 
torni A E, ad fubalterdum GK> adilcnom^oati^in. iiati^|\blidi fub- 
alterni P S, adfolidutaTubalteitiumj^LO. y ■ ^ 

Igitur ratioquam ha^et denominator r^tioniSf^liditctr^Mti AE> 
ad folidum ordinannn GX, ad dcne^n^at^rcMtiuionisiroThiiardinari 
PS, adroiidumordinimm LO i eade m eft ciim ratiode 'quam habet 
denominator rationis rolidifubalterm A E> ad fubatternum^^^K > ad 
denominatorem rationis folidi Tubaltemi PS, ad-fcbe^mrubafiernum 
L O. igitur ratio Iblidrordioati A £> ad folidum 'Adinatum G K, eft 
ad rationem folidi ordiaati PS, ad lolidum orqTqat um LO, llcut ra- 
tio folidi (ubaltcmi A E. ad fol.fubakeroum- G ^r;«E ad rationem foli- 
difubalterni P S, ad folidum fubalternum LO.^'J / 

Sin vetbdgitur proportio rationis folidi ordihatiTAE, ad folidum or- 
dinatum G K . ad ratioaem folidi ordinati P S.i folidum ordinatum 
LO, maior vel minpreft.proportionerttionisfolidifubaltcrni A E, ad 
folidum fubalternum G K, ad rationem folidi fubalterni P S , ad foli- 
dum fubalternum LO: eitoprimum,proportio rationum, inter folida 
ordinau,maior proportione rationuiq, inter f^^lida Il^lterna : Sc fit, 
ratio folidi fubalterni PS, ad folidum, fubalternmn-^O, ad ratione 
folidi fubalterni G K, ad folidum fubaHternu A E, i< 
nan PS, ad folidumordinatum LO, ^rationem 
ad aliud folidum ordinatum «r.ficvt 
patet folidum «r, minus ede folido ordinato JLEirUuisa igitur ^X,vt 
diuifa eft reda A x, infcribantur plano. p^X.redangula «.C,*,;; pater 
hKcminoraeirerei^ngnlis A,C.D,]^adeoqueK pa^lelopipedaexdu- 
duredangulorum in le> miriora elle paraklbpipedis. exdudu 

redangniorum A,C,I^,E, in (e ipfa. igitur ratio paralqlop. aad G, minor 
eft ratione A ad G; ^^oC ad H , in| nor ratione Cad Hi tc dede cx- 
lerisiitem projxirtio raik>nis«G, ad rationem P L, iqinor proportione 
rationis AG, ad rationem PL; & proportio rationis CH, adrationem 
QM, minor proportione rationis C H ad rationem <2.Mi ficiicdccae- 
teris. igitur Scracioaggregati denominatorum, rationum «G, C H, k I, 
vX, ad gregatum denominatoru rationum P L, Q.M , R N , S O, 
«Dinor cft^atM>iie ^gngasidefieaniiiidDni[n,rMinum 'A OPGiHtlOl, 
B'K ad aggregatumdeoominatorumv ^ntioiMNa' Ji ^ i^MrrRi My 'SOi 
quodenm : in omni fobdiaifolne fiaftiiUnfinitnds v' ' ijptav nulortofinini- 
rnmdenominorum, infinitarum rationum , qdirifo*aiMetiddoict mi- 
Briniexliauriiyit foliduth 'p{fX,euiifot|ueuBeidyertk'exbanrtiiitift>li(ium 
<r K, ad infinitos denott«na(nre4tilafiiiii!aramndeiinm,tpiaraM iiAMMS- 
dentes tennini exhauciunvfoildum P B , con(bqeeDtbs vkwejiiaunuBi 
feliduns LiO,: minor eft satione infinironnndeilomiodtbr«in>j)Uofiliitd- 
ittm ranooUm,quaninerantecedentes tdfninf t - eklauriunt foMenn A E 
0 on(equctMes vero cxbaurinocfoiidtim GK» adiaftintesdCMBitiMKO- 
teSjinfinitarum rationiliA,qaanimitntscedcnterataiini ittbaarfoMfoS' 
Ifdnm PSi confoqudiMt vero eShanriiifiCifotidniir LOi IgMorMiia 
ninor eft ratione infinitorum denominatorum , rationum infinitaAhd, 
q[Qammantecedeatesterinini » euliaoriaDt folidttdifBbaltttfiMdKiAB, 

S 2 confe- 
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rationem 
ratio folidi ordi- 
|lidi ordinati G K, 
qualis redae AX: 
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,4 X ,H 3 ,0 * rnunoiif.i.mtj .ojrnirrioDob 

«O d , H >1 . f/. J 4 amncufii D Kv^tnlmc^^jb rn i 'n ,At 

4(fi(|9|if9^($SrVerD;eg^auritiat‘ibiidimi^iikemiym G'i^^ tnficicof 
i^QC^(iiiri^i(^afifi{taimnrationMro,quaruii>amccedeatestcrminie^ 
i^^iUQC .foli^uma4’ul>ailtean^ iP & » vero exhauri une 

lM9B(lKij Q b ''M ilfJf.lRi i, I . ' ia!0<’ "Tf 

cr 1 £(li^itcme3iDtonfti3}^oncirqlib({^^ 6nl rok'ord>Qtr 

4nm<aHailrariofitmrolidt orctiiuri PS* aidroL^ ordioacum LO^ 
^vttrAVQ^idi /ubaif acuir A adifahalcemuini iG:K> Rtcienem (o- 

iidi(kh|ICQrfii' P.&;a<iofQlir«j^iterottni LQ;.^(fci>qiie ntjodc:aoinit\j^ 


«)«rmhf*ciQnM>P»iv4i!dinati;PxS <id&AoDdn«itiiit): LO» eadem cum 
■tii^aeifUno^nfttQritxaicioois &ltdtiubaltectju ,AEt!<id:^balGeiDumGI^ 
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6^0 fbiidis,eric rcperire proportioaem vnam denominatorum' i.' i^tio- 
aumquael ex ftunt inter infcripta corpora» quasrequalisfitpfoj^rtioni 
d^onainatoruni rationum,qdae exiftunc ibcer tbt^olida , quibus ordi- 
nati corpora illa inlcripta lunt/ed hae (emper minorenirquod abfurdum 
8 c impoiRbile. igitur proportio rationum inter quatuor ordinata folida. 
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destquz a.cft de conoid.exadta eft: hanc diueriimodi oppugnant varii» 
fedvtmoxoftendamjiinHoiopei^aipretfblBrpriih&mquidem * * 


pRopofitionem prarcedentem, duplici aIiAmfcth^ 5 db<^emonft^an^t AU-' 
^ Aor,lib.lo.oper.Gcom.propof.^ r.qiliarum vhiiad Oormam Archrme-' 
* deconoid.exad 
oope 

Contendit Ccnfbr AA| ilbm nullomodoaM’ iio^am Ar 6 fifmcdcse 
ihftitutam e(te,;adOoquetion tnqnit>^ 

Lfd ddCy^t id D,vt ^4d Jt:(vid.fig.praccd.)t^ cdteris:^adad'Ar^ 
ehiff 0 ddgmniji$irititr Src.Atnon aduertit Cenipr» Archimedem quatuor 
tantum vti magnitudinum ordinibus > Iquas per i^ciObesfimpnc^ certa 
lege inter ie-cpnncdir; Abdorem vero, odo adhih^e quantitatum ot- 
dines.quaspcr rationum iimpliciurn proportiones, Cadem Ic^ecolliglc^ 
qnaiiias Archimedes pcVratidncs Ampfices; adeoqaedempitftfarioneni 
^opof.tfiihb,'io.oper. GeOm.nilaliudefle , quaniArchimeda;am pro- 
portionibus appKcatam;ac proinde nec poile, nec debere ellej vtF g4£l 
itd A ddCy C kdDvt ^dR , fedrationem A G debere dilhad ratio, 
nem C'H, ficut PL ratfoeft ad rationem irem radOnem CH 
e^ad racio'^m bl, irditratFoQM eftad farkJnem ItN-r^quidquid 
fenini dcif VatibneafimplihO^idcterminatarum quantitatum, de aggrega- 
tiaipiariim quandtatUa^inferri pbtcft » 'idem pbtett de duplo pluribds 
ttuantitattiih aggregans,ji^ tationUm f^mplicium proportiones', fi ei-i 
(Kihrle^,qUdnmplieeirition , ihret^fiiordinar* fiht. hoCVbimaturei 

^ »L? wn , r/ i, ,1» :i - ^ ± C iri. • Li-. Il.f* ••-i.- 
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non- 


demonihiglhliu iUimpt^^ , dehekffit tatiotin 

'imder AH, C Hy jfi 

'^mn qdaiiiiatuth Ai(i\'B^ykdai^'ikipn 

^\c. /r deffirif^. ec felfilfinWitt 7 imo 

id rotWbgcrir,irfifi quando ftitiohes il- 
: c^fequcns:b&que^id'hbe demOtifitandum 
ttntoopuseracdpparaiu.cum pcrTC fctatbm fit'|^ath6t <fctbdnfirari de- 
tfebat.quod vt le^’cima* Au^ris tf^Atm6tXltkixi<^,kUbed^ 

d^traHs ifpl )rathiib$u ifmmhia 
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Icjcius Syluiujtatqu): vhj fex paginasgcomctricp illius 

impendidc *jueitit,W«yy»f, inquit, vUnminen^Oifriiqu^ 

mJdtgttmttrw}0^tmUfiir^*ti0 f*dH, mditr qutm Gtdl { 

ncionucn inter a^regata paralclop.infcriptorum quatuor lolidls.exqi^ 

da ordinato.maior proportione, rwidnunj in^er.ag^egata patafel_qp.|i^ 

feriptorum folidis exdudn fubaIterooJ/#rr/p«rr>»»»rr« t^lu fa»e»iattir. 

Porro examen per numeros iniliiutum,vti geometrico, i«uk6fuit,Iif 
bnriolius,(nam paginas compluria cy.frjsoncrauit^ ita infeliqiys 
fu:quod fingillatim luc oftendere.hec opera: duxi pretium' ,'hcc taptum 
temporis illi lubuit impendere, prarterqpam enim quod jllius conftru- 
dio , qux fit perdiaffiooem axis ^rabola: indicem oartes lateri re- 
do xquales , nullo modo conuenut cum conftrudione Audoris, 
quz duos (umit diuct£^ diamc(rn< xqualcs*< Sc quafeunque ^ 
meri quos pro quaotiuubus ia Audoris ptopoCtiOnc libr. lol 

repertis ruppoait,puobab(bt^ 
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fuot,act^|^ pi^porcionem 
babentraruw, quz quanciuti- 
busillucommunefiruiu , 
ouibus veluti ptzipiiEs k tq^ 
derooi^uioais,iconcluii% 
pen^cbpAenderat Audor , r4j 
tiopemparalclopu, A|adparalcf 
lop.Ci.^demeiie cumrat^, 
.|tqi> 4 r.P^par. L:‘i(Cincatio^ 
nem,(p.ad H , cande^efie coiA 
ratiot^e .Q^ad M; dc dc deiucep^ 
vnJe requiturA d udum io 
zqUiipiG dudo in P, ^ C in Mt 
,«quq{i^’ip Q,- &£• .quorum 
ncutruip Moueaii.^M^cris aq 


AlcxinSyluioproqaatititatibus ioAudK^ prqppfitmnc Kpctiis.fupy 
pofitis:n Idcinadiun^orcemateeii.vidcrj, pjsm numeri^» dui^ 
ili nutpeppn L.long^alixrouc dfuerlam proi 4 q(Uifumpaam,qqam Qni% 
n^ctus^lu^.us innumerum P. vndenoneftnuiperusAad.nnijqerum ^ 
vt nuoftfr^ip.ad nq^Murn L. ^i^r ofeend33ur^aumerpp}<ll,(luduii} 
in numerum M.non idem producere , quodHnumci^s dut^ufiq opt 
merum Q: 2 t fic dc reliquis;vmdemirumnonc^, qnofd exnupteris.non 
proportionalibus copclullonem inferat, diuotduQ.ab ea^quat^ .^dor e^ 
quantiuulpus infert pioportionalibps,. idem erfor in reliquis omoir 

|ms Duiq^i^.tuffl q^s f a^em p^q^umicq^enttbus tt^^ proponi^ 
yapumj^turacotfliura eft Alexi) Sy. W ^ e |a n> )^, - 1 

Alitet A accuratius decundaip Ium quadratucuDOXcuint&.P, 
f4udus.^qi relida Audoris propol-ft. ( quz tancum agit de proportiqr 
nibusrationumk intflcaggr^gM^^pqt^lcl^ipfidqrpm infctiftpfum od? 
01 idis)..requentem Ld.^£a>..qu«agitdB,w9portiwilM}stfit>oDU^ 
qdz funs inter roUpa^^qtj^ A a fl i m^ - 


qtjz 

pfit. 


. Jplte pat^l^. , in <jU4affi^mpt^)d^f^qs diamff^. *qi^ 

bu^ £.R ff ^ dii^pt^r ad i11as« normales C • L M: tum, ( onptsp 
reliquaslineasiniydeihateabillocobftrudoexpredas , quodioEitutO 
mcooqn tpfcy u i^p tj cji^ ^ pt tsliquq«ifl..^;^giMte deitgpatafuits 


Q.VADRATVRA. 

quantitate in numdris , rcltqnaruna ' 

colligitin numeris qaantitatcm.dein 
cx nota linearum illarum in numeris 
qtuntitate.planaipfa Aj.C.D.Scc.in 
numeris nota facit, ex his denique ip- 
ia (olida A}B)C>D) ex ordinaro du^^ 
orta in numeris exhibet:quia vero ra> 
tiones,quatuor folidorum A, B, C, D, 
exfubalternoduauortortfln, pra:ci- 
sfc numeris exprimi non pofllint , vc- 
pote qu* dependeant ab exaAa peri- 
metri) atquearea: circularis dimen- — 
fione.veroriNn numerorum loco.fup- ^ 
ponit,alios quidem iufto maiores , a- 
liosminores.-tum fic argumentatur; fi 
ratio folidonim ordinatorum A ad*B> 
fitadrationem /olidorum ordinato- 
rum C ad D, vtratiofolidorumfub- 
alternorum Aad B, eft ad rationem 
folidorum fubaltemorum Cad D, igi- 
tur proportio rationis ordinatorum A 
ad B, ad rationem ordinatorum C ad 
D, eadem eft cum proportione ratio- 
nis fubaltemofum A ad B , ad ratio- 
nem fubaltemorum Cad DL; cumau- 
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rem, tam quatuor folida ordinata A, B, C.D. quam fubalterna numeris 
exhibita fint,adeoque & silorum rationes, reducantur due rationes or- 
dinatorum ad commune cpnfcquens erunt antecedenies termini in mi- 
nimis numeris exhibiti, /C' & L; adebque ratio ordinatorum A ad B,«rit 
ad rationem ordinatorum Cad D.vt K ad L: idem fiat de rationibus &b“ 
alternorum, qu» redu*» ad commune confequens , habebunt autcccn 
deotw terminos, his numeris (fiuciufto hiaioribui fine minoribus perin- 
dceftje^fitos NL N. eritquc ratiofabaltcrnorum Aad B, ad rationem 
fubaltertiorum C ad D, vr M eft ad igi t u r fi vpra eff.propo W*. Audo-' 
ns,er.t K ad L vtM ad Ni 8t K in N Je^uale M ip : eil autem ex K ili. 
N. produdum P. & ex M in L.orodudum Q. igimVpzqmilceft infi O: 
quod tamen mamfefte, patet Ulfiimefle. nori igitur vera eftAudo^ 
tonrcwruere”'*'**' tou inh/jiturquat^fnra ,, nheefle eft &' 
U »c eft ratiocinatio viri dofli/fimi , qua: legitimi contra Audorem 

DCr.Gcom.COncludir. fi ih nra»mifTic A-L • 4‘* . 



s denominatores funtP S: orta /«.mclius vt intc1lig«uf. 

Aduertendnm eft.in tjno differat dudus plani ih pljnum,exquo Au- 
dorlua format foIida,3 multiplicationenumeri per numerum .quiloco 
pbnoruftifiipponuntur,vtprodudusex Hia numcrqs,fi>lidiup,^ib«t; 
nimirum f n hofc differequod Audbris dudus,iU‘&ndeat' ifiiiira 
fini planor^.quatm innicemducilntur,vtaltcrntrp mutato , afiud Sc ' 
mole diuerfum i priori wiarur follcfiimy iidem vetonumeriqubni^-' 
cunquein/einuiccmdadi.idemfemper producant,: quod excmBlis/ic 
otendo, & prifflblqnidem in eoduduijnquo c^cmftruata 
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Ius fitnsmutatDr.cfiotriiuigolainre- 
'^angulum ABC> hoc dudtitn ia(c 
ordinate, fiue in triangulum BDC. 
'producit pyra^nidem . duplam cius, 
qute oritur ex dudu trJan^lieiufdq 
ABC) in fe fubaicernc, fiue in trian^ 
gulum B C fit ergo triangulunt 
ABC nitmeris exprclTum ioo> eri; 
etiam um BDC,<iuam BC£ trian. ' 

? ’ulu,in numeris ioo':atiooaniooide 
emper producit . igitur .trianguluin 
ABC) loo, fiue ducatqr in triangu- 
lum B O C) fiue in B C E(cum vtru- 
que in numeris fit loo ) idem produ- . 
cet:quod umen efifalfiimicum ABC 
triang. dudum in BDC, producat 
duplum eius ) quod ABC inBCE- 
alius igitur eft dudus plani in pla- 
num ex quo Audor fiu format, Sc 
producit rolida,aIia multiplicatio numeri in numerum , qui loco plano- 
rum Tapponuntur , exqua numerus produdusfolidum exhibet, qutero 
modo:lialiund6 notum non eflet quod triangulum ABC, dudum in 
triangulum BDCi aliud folidum , St quidem duplum ptc^ucatdlius, 
quod oritnr ex dudueiufdem trianguli ABC, intriangulum BCE; Sc 
triangulisillis ABC, BDC, BCEinnumftisdcligaatis,nimirumfia- 
gulis lOo, quis velit exhibete'in numeris folida , quz oriuntur ex duda 
trianguli ABC in BDCjiirhIih aequale BCE, an non idem in nume-,* 
ris inuehietfbKdum.ex ABC in BDC, cum eo quod oritur ex ABC 
m BC£> planeidem. St tamen iuxta dudum Audoris, illud, duplum 
dlhuius. an igitur precisi ex triangulis illis, in numeris notis,exbiberi in 
numeris non poterit dilfetentia, inter folidum ex ABC in BDC, Se 
fclidumex ABC in BCE, fuppofito quod aliunde non umotnerit^ 
poteit omnino.at qui numeri plana illa exhibentes dif^ni debeant,my- 
(terium eft;qnod hadenus eos omnes latuit,qui quadraturasad Aritbme- 
tic* tribtina! vocauere. 

Rurfum parabola A C B dudain (e ordinati, fiue in parabolam BCD, 
prnducit folidnm.zqnate cubo , determinatam habenti balem St altitu- 
dinEieadem vero parabola ACB, dudain fe fiibaltemi, fiue in para- 
bolam CBE, folidum producit, zquale femicylindro determinartm 
babentrfiafim Sc altitudihemiqiis fiiio (bit Ja,non modo figura , fed ita 
magnittidine St moledilferilnc, vt qualis interca fit ratio badenus non 
iimoniCtlV. porto parabqU$eafiIemin numeris notas ,lfiiuxta numero^, 
rum leges in inuiceid fincas , td'emrcmperin numeris exhibebitur foli- 
diiih. • ' • ^ 

IteniMi parabola ABC, fi feeundum diametros axi paralelss ducatur 
in fe,fe\Xm‘tiahboiate A aliudplane (olidum, Semolediuerfumab 
copib&cct , quod btitur eXead^mparaboIaduda iuxta otdinatimad. 
axem p6(itai>in(i,’filte'inpa'raboT;im BCD. ^ 

Secandb,ineodddu>inquo'ebdemferuatoficu, fola figura muutur:; 
cfto ABti ‘triangulum redim^ulum cuius area innumeris defignata, 
ficioo; fiuiCaequSlb Se In c^eni aTcitudine adfcribacur redangulum 

ACFE; 
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AC F Ejcrithuius a^a in numeris loo: 
fi igitur IO numcrisiiuxu leges Arith- 
metica;, quatras folidum cx du&u tria- 
guli ABC in fe : idem orietur fiuc 
triangulum ABC,, ducas in fe ipfum, 
fine incciangulum ACD , fiueinre- 
(^angulum ACFE •• & tamen iuxta 
dudusAuiSoris, triangulum AB C in 
fe,velin ACD dudum, plani aliud 
producit rolidum,fi£ mole diuerfum ab 
eo , quod oritur cx du&n trianguli 
ABC inredangulum ACFE: 

Rurfum aliud ac diuerfum mole 
oritur folidum , ex d^Au redanguli 
AECF in fc.quamexdudu trianguli 
ABC in fe, licet illiusareahuiusareas S C 'F 

fit atqualis. 

HisrcAi perceptis > l>/r« primam 
Caufaminxqualitatis interPSc Q>hoc 
eft inter proportionem rationum , qu® funt inter quatuor foIida,ex du- 
duordinato orta, ac proportionem rationum , qu® exiftunt inter qua- 
tuor folida,cxdu<au fubaltemo orta, inde nata eflc; quod (vtipfeP.Leo- 
taudusrciaiadncrtit) proportio rationum, qu® funtinterfolidaex du- 
aufubalterno orta, veris ac pr*cifis numeris exprimi non poffit, quia 
illa dependetabacurata perimetri, 8t *re* circulans dimenfi6ne,quam 
veris ac praecifis numcrisexhibere nondum contigirjalia vero proportio 
rationumintcr corpora ex duduordinatonata veris ac pr«cifis nume- 
ris exhiberi poffit acexhibitaab ipfbfiipponatur : vnde , plani ne- 
cefle eft,inter vtramque illam proportionem, numcriJexhibitam , in®- 
qualitatcm aliquam intercedere. 

Secunda ac maxima cauia in®qualitatis , internumeros P & (^, eft, 
quod P.Leouudus quantitates arearum, pIanorum,ex quorum du^fua 
format corpora,tantum confiderarit, numerofque , quibus illas expref- 
ferat,infeipfbs, vel in alios iuxta confuetas arithmetic® leges duxenr, 
nulla habita ratione,inplerifque figur® aut fitus planorum, ^ quibus ta- 
men ita dependet Auftoris duftus , vt alterutro mutato , aliud plani 
molediuetfumoriaturfolidum,vtantedemonftraui t vndemirumnoa. 
eft,quod tanu in®qualitasinter proportiones P & Q^reperiatur, cum ia ‘ 
dudibu5p®nefingulis®xquibuso<ftoilla /olida nata funt, peccatum fic. ’ 
idem errorcommiffiis eft in numeris, quibus folida, eommquepropor- 
tiones,in duabus reliquis quadraturis,,defignat.'ailuiigitat coouaqna- 
dratunis eoiclc R.P.Lcotaudi examea 
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PARS S E C V N D A 

^dtfSiio partium parabolicarum , tum ordinate tum fubal- 
teme in (e du^arum,adalia (olida, notam habentia altitu- 
' dinem,^ bafim determinatam. 

PROPOSITIO IV. 
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^Int APlj.Cpdiirinmi quxcimque atqualcs, in paraboU 
AEF,: aAifqt^^per B & O oormalipusCQ, EF, du-, 
c^ut Alf , paralda C Q 

■ Oportcprfolida octaiet du^-ordinato partiam ACB, 
B AHC^',;GE I>,‘P’G‘QF'm'ftipras, reducere ad bota, cor- 
pora. 

Demon^lr. 



r ✓ r ».»1^—. «T« AfA v/> ^ i iciiipcr juiit cuiKiiiuc prwptji» 

tionalesjigitur per 45 deduaibus,mixtilincui9 A G C M A, doaum in 

' alcitudU 
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altitudinem OP> «quatur parti ACB duiJ* in fe; quia vero quadrata 
eftparabola AGC, hatilli asquale re^angulum R S-' erithocdu£tum 
inaltitudinem ST, o:qiulem OP> xquaic mixtilineu AGC in OP> 
hoc ell parabolx ACB du£lx in fe- 

Eadem methodo, reducetur pars C E D duAainle.adparaldopipc- 
dum notum: 

Rurfum pars par3lx>iica C A H L duda in fe xquatur C A B in ff, 
AHBL infe, Sc AC B,bisin AHBI/> per i99deduftibus:at AHBL 
infc, producit paralcibp. cuius bafis c(l quadratum API, Scalticudo 
AB: fit illud paraldop. V. & CAB infe, producit paralelop. RST;fiat 
igitur paraldop. RST xqgaIcparaI.Z,ineademaltitudinecumparal. 
V: erit aggregatum paral. V,Z, squale Iblidis duobus,cx ACB,AHBL 
in reipfa:iterum fiatvt AB ad duplam AH, ita reilttnguluai R S ad 
rcdang.Y.eritYdiidum in altitudinem AB, squale redang. RS in 
duplam A H, hoc efi paralelop. X, squale parabolx ACB du&x in 
duplam A PL totum igitur paraldop. VZX,squatur C AHL du&x 
in fc. 

Eadem prorfiis methodo reducetur corpus cx dudu D C QJF in fc, 
ad notum paraldopipedum ; fecimus igitur Stc. quod erat propoli* 
tum. 

CoroOarium. 


[_i Inc patet praxis,'quaquatuor illa lblida,cx dudPu ordinatoorta,redu* 
* '*ci pofl]nt,ad alia corpora nota,eandemliabentia altitudinem I adeo* 
.que ibnotefcere poifitproportio,qux exiftit inter duas rationes, quarum 
cermioi funt illa quatupr lolida.* 


P R O P .0 S i T I O 



S int AC D', A DE parabolx 
duxat^quales, & ad eundem 
axem AD, (ubalterncpofitxrde- 
feriptoque fuper AD, vtdiame-» 
tro, circulo A HKD , ponantur 
dux quxuis normales , H F, 1 G 
ad axem AD: fiatqueve HL,ad 
BL.ficLFad N. 

Dico Icglnentum circulare. 

H LX iVI, (futStum in altitudinem 
N , xquari parti parabolicx 

B LlM,aB(lix in partem FLMG. — 

Demonfiratio. 

■pErfi7.l1b.10.opcr.Geom.vt HLad 
KM, ita BLF tedangulumefiad 

redang. I M G:' led etiam vt HL ad K M, ita reiftang. luper H L fic 
N, ad reSan^ fuper K M 5t N , igitur vt B L F reftang. ad redang. 
IMG, ita HLN rediang.adieAang. KMN; ell autem per conftrlfe- 

T ^ dang» 
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dang. BLF,, aequale redang. HL 
N, igitur & I M G redang. aequatur 
rec^ang. XMN: quod, «quia fcmpcr 
fit in omnibus redangulis , quorcun- 
quc ducantur paralela: , manifeftum 
eft per exhauftioncm fadam in 45 de 
dudtibusjfegmencu circulare HLKM; 
dudlum indtitudinemN , aequari pa- 
rabolae B LM I,in parabolam FLMG* 
quod erat demonftrandum. 


Corollarium 


p* A dem methodo demonflratHr, co- 
■^tum femicirculum AH KD,.du>- 
6lumin alticudinemN, xquaripara- 
qols ABCD » dudae in parabol. 
AEGD. 


«% 


PROPOSITIO VI. 



E Adcm figura pofica, dimittatur ex B, diameter BO, oc- 
currens I G linea: in O, 
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.Oporteat folidum cx IBO in Ic •fubaltcrnc , rcdtfccread 
partem cylindricam, determinaram habciucra ba/Im & altitu- 
dinem’. 

• 

, Demonfinitio. -- • 

% 

• < 

p Sto P R S Q_fegtnentum circulare, idem cum H L K M : adeoque 
•*^dudtum inaltitlidiciemN, fit atquale parti I BLM, dut^as infefub- 
altern6. peri99dcdudibu5 , pars l-BLM in fe fubalterne squatiic 
parti IBO in le rubairernd, BOLM iarc.-vnacum IBO, bisduda; 
in BLOM: cum igitur BLOM in fe.producat notum paralelopip. 
habens altitudinem B O , 6c prb. bafi. quadratum B L , fiat redang* 
T Q,S V, quod dudum in altitudinem N, fit rquale BLOM dudo. 
infe. item cumquadrata fit parabola BIO , Hhuicredangulumfiat 
xquale,?r ducatur in duplam BL,' erit hoc xqualcpaiabuix IBO, bis 
dudxin BLOM: fiat igitur reSangulum ZTY X, quod dudumia 
altitudinem N, fit xqualc IBO, dudo in duplam BLierit igitur re- 
da ngu Ium totum ZQ_X S inaltitqdinemN, aequale BLOM dudo 
infe, vnacum IBO, bis dudo in BLOM: totum autqn PQjISin 
N, xquatur IBLM infe fubalterne, hoc eft BLOM infe, IBObis 
in B L O M, vna cum I B O in fe fubalternii i^tur refiduum fegmeli- 
tumcirculare PZ RX, in altitudinem N,xquaturre/iduo IBO, du- 
do infe fubalterne. fecimus igitur Sc c.quod erat pradiandum. 

• • 

. • Corollarium. , 

p Adcm methodo exhibebitur pard IBYa infe fubaltern6, folidumr 
■*^xqualecylindricum:nam IB YA infefubaiccrni, xquatur IBLM 
infefubalterncfhoceft PQRS in altitudinem N) vna cum LYMa 
infe.iSc IBLM bis in LYMA. fed I^LM bis in LY, & LYMA 
in fe, producunt nota paralclopipcda , fi bis xqualc fiat rcdangulum 
QSnr in altitudinem N, patet fegmentum FRnr in altitudinem N, 
xquari J B Y A ih fc fubalterne. 

PROPOSITIO VII. 

* • 

S int FE, BG diametri quxeunque zqualcs,in parabola 
A B C O: ducanturque pcf £,& G, normales aid axem, B S, 
LT. 

Oportet oftindere,corpora ex duiSu partium FBE, LBG 
•in fe fubalternc,& redama ad frufta cylindrica, haberediuet- 
fas altitudines,& pro bafibus, fegmenta circularia diucirorum 
circulotumj vtrumque autem oporteat determinare. 
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SECVNDA CIRCVLI 

• ^ 

DmonHratio. 



D Vai FR normali ad axero.fuiuptaque SH a;(juali AR; ducatur 
HEI parabolafcuiusaxis AH &r vertex H) a:qualis & fubalternfe- 
polita ip(I AFB: dcinfuper AH vt diametro, dclcribatur fcrnicircu- 
lus APO H: fiatqne vt PR ad FR , Cc IR ad V. per j huius , erit 
R P Q S (egmentum circulare, du<3um in altitudinem V>arquale parti 
; paraWicx K F B S in fc fubalterni , & per procedentem propof, pars 
B F E- in fe fubalternfc, xqnalis parti cylindricae > cuius altitudo eft V, 8c 
bafis.pars iegmenti P R.QS, determinata: 

Rurfum fumatur TD, xquajis AS. &fupcr AD vt diametro, de- 
fcribaturfemicirculus,ducaturque‘parabola OGK> arqualis, &fubal- 
ternfe pofita.parabolte AC D: fiatqus . vt N S ad B S , fic M S ad Z: 
per 5 huius,regmcntum circulari N O ST.dudum in altitudinem Z, ae- 
quale efl parabola: LBST, dudiX in felubalterne. 8t perpropof. prx- 
ced.pars LBG infe fubaltcmi.oquaturfruftoxylindrico, cuius alti- 
tbdocflreadc Z,& bafis, parsdeterminatafegmenticircularis NOST- * 
igitur oftendimus & c.t^uod erat faciendum. 

Nota 

V T exiisqiu hucuffue fofiu dcdemea/lrtufiiit , fuiUm circ»lm 

drum reduci ptffii, UmnuUntanulU d- tHinuddtrJiomes fabiungo , <f»a 

quidem 
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jaiJem ai rtm i/uam aiimm,iiecejfarid /•«tjiiehjmeiitamtii^iuijthirtt- 
metri ficile per fe expedire pofeti 

I •» 

f % 

" *■ Lemma L ' 


D AtoarcuA'Bj qui' 
minor y fit fimtpert- 
jtheria fui circult illi tamen 
commenfurabiUs. 
t Oportet inuenire dia^ 
metrum GK^ ad quam, 
fi ab extremitatibus arcus 
dati, dimittantur norma- 
les, intercipiant lineam in ' 

diametroydatareSlaL <c- 
qualemi oportet autem re^- 
blam L,non maiorem ejje linea A B, 


CVperre(^A AB vtdiametrpjdelcfibaturlenoicifculus AC B> ioquo 
aptetur A C aequalis datan t., ducaturque BC. cui cx Apponatur pa- 
nlela AD: vel igitur AD continget circulum DBK, velfccabit : fi 
prius, patet A C, quae normalis eft ad A D* produ^oi craniire per cen- 
^um H, adeoquein AC linea, problema abfblui. fi pofteriusrdiuidatur 
AD bifariatninF,&pec FH ducatur normalis GK. patet illam tranf- 
per centum H) St B C .produ(!3:am(ecareinEadangulosrc(^os,a- 


deoque illani dfainecriim elTcquam Icmmapoftula t. 

Lemma IL 


quauu L, , 
qua mitior fit da- 
to diametro *i)C fi- . 
mictrculi DAXz s 
Oportet exhibere ar- 
cum M N, circulo fito 
commenfiirabilem\d cu- 
ius extremitatibus di- 
mijfie normales ad dia- 
metrum datam CDJn- - ... 

li i • Vf 

terctpiantm eapartem_ ^ ^ v n >1 i :-r)zxJ)v^ ^ ' 

OP, data 1. aqualem. ; Ul. . fr:o-v^ ,i'/ 

• ii )’ ! • vJ /TA o ' ' ' • ' ) /M A — 

pEr lemma pcaecedeosjfumaturarcus AB comffienlurabilisfuocircuta 
^ cujus fubtenfa A B, non fitminor data re&a L, iaueniaturque dia- 
meter 
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meter GKi idquamezAScBdimilTciioniulcs, intercipiant p anem 
FE, data; L aequalem; tum H E lineae, fumatur aequalis HO> 8c FG 
aequalis PQeriganturque ex O&P, normales ad diametrum DC, in- 
tercipientes arcum MN, dico illum ede qui quaeritur, cum enim HC, 
HG femidiametri fintatquales, item OH, EH, & OM normalis 
adfuam dumawm.ficut EB eft ad fuam, erunt O M, EB a:quales.fi- 
militer aequales funtre^ae PN, FA; item OP, FE; igiturarcusMN 
aequatur arcui ABi fed AB exhypotefi coromenfuraoilis eft fuo cir- 
culo D B C, igitur & arcus M N, eidem eft commenfurabilisiredla: in- 
fuper M O, N P, funt normales ad DC diametrum , & O P linea in- 
tercepta, eft squalis retftz F £, hoc eft datz L , fa^um igitur eft quod 
petebatur. 

' Stholien. 




(^r 0 »Um tnfrtctdentibmfriftfitUmibm «mnibtu , tfumpu fuere in ftrg- 
^'^ctddUmetridnggqKtUsqKgcnn^ne , certum e ffqnid^ud de illudi men- 
(Irttum eH,etitm vettficdri in dUmetrit dutim gijndbbm, qnm mox ex hmm* 
te prnced. determinobo. imo cum dbfqoc hoc dtomitrornm determinoiione cnfi 
cnlterqotdrotnro vlterim qoom /todot fecerit, deduci pofit.moximi velim pro- 
foptiones omnes portic primx & fecundo huim, de iis diometris ojutlibm, & p, 

robeUrnmportibmintelliti.quosiomdeterminobo. 

^ Efto ABC para bol* axis AU. 

fumptiqnein illo parte quauis AR, 
defcribatur fuper illa vt dumetio, 
femicirculus AlR; in quo fumatur , 
arcus quiuis IK, commenfurabilis 
pcriphensAlR;ducanturque, IL, 
KM normalesad AR,deinaliusde- 
fcnbaturquiuis femicirculus AND, 
cuius perimeter fit commcul r bi- 
lis perimetro A I R; tum per lepi-a. 
inueiliatur m perimetro AND. ar- 
eus aliquis N O, qoo^menfuiabths 
peripheris AND,, icuius extre- 
mitatibus , eduiftit noimales N P, 
OQ, intercipiant partem diamiiri- 
PQj zqualcmparti LM; denirue 
expundisE&G inquibus parabo- 
lam fecant linea: 1L> NP>dtu itia- 
turnormalcs EF- G H ; er nt il'x 
zqualesreAis LM, PtJ.. aJeoqie 
& inter fc;8t diametri ,ai partes pa-- 
rabolies BEF. T G H. illar.de qui- 
bus przcedentcs 6c fcquentes. pro-. 

politiones velim intelligi. 

Rurfusfit AIR femicirculus , defriptus fuper AD a*e paraboi* 
ACD; fit autem 8e femicirculus alius A ND priori maior, fieveprri- 
meter AIR ficcoraracnfurabilis perimetro AND’ tum perlcm.a.in- 
ueniatarin perimetto AN D, 'arcus commenfuiabilis perimetri; 

-iiboup’,!;: AND 
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ri 
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D Au fint tres quantitates quacunque, G, H, Ks ^fanatur quarta 
L,aqualu spfiK, 0“ i»ter GCrL, quauu ponatur quantftat u. 
Dico proportionem rationu Gtl adratunem IJ K., ejje ad propor- 
tionem rationu Gu ad rationem a L,ficut u duSlum m «, ad H duSium 
in H. 

V Tratio GH, ad,r«ioac HK,it'aGdu(auininK.aftH 4 “^““i»n® 
per 84:1.8. fimilitervcfatfo Gaad rationem» L> ita Gduflunwn 
L>ad»duAum in», igitur vt ratio GduAiin K, ad H in Hi ad rationem 
Gdudiin LadajdotSlimin», ka proportio ratittifis OH adration^ti\ 
HK, ad proportionem - rationis G », ad rationcro u L-^jfed r«rio Gdui 9 f 
inK,adMte H, cft«-Jratk)o«mG doAiin L ( hoc oftitcnimGdttaii ia 
K)ad w in »,vt « dudtu w io o,ad H dotftaai in H |>er 7. de proport. igitur 
vt » dudum in », ad Hdudum in Hi ita proportio rationis GH ad ra- 

V tionem 


1 
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tioncm HK, adproportionctnrarionis C^^ ti mioneih*!-. qiiodf, 
andcotonduadam* vi. < .Q 

I ' ^ -T. •, 'i 'msi-, :c ,i 

A , N. Lemmif' ‘ ^ 

1 \ • ;iii<)l . I 0x3 

I ^ A. ,ii;iiJi Ii- 'JA / I , li-j 

Tj Stratii B C a^B A , aJ ratwum E Fj « M Q: > j'?(4 ,W,^. /f^ 

Lae/im H -ab ruiiq 3 / t i-* T <-• j,,ilod 

i Dicoratioaem BC^CA elft^ratmet» BF ad FD, *pi fdK 
%tt^nrrr ■ ' * 

I l\xi. '.il tr» - •• \. ..O.tu^.i , «;i, 

, ' -\\\ - • ,'K\^ uV ui^W.. .Mvi 

.Q B 

Fi ^ > E «' E F M B D, xt> 

r „ . V , H K eft 44 HG , ,igif,Up 

■ ^ ” \BC«l BA.dcnowinj^or eft HK^ 

icfte3Fu'HTJ denominatorisratiBpi* BF jid EJ). eft^wiaperjjdji^ 
pfopo p^Yfr acio B C 'ad B A ad rationem BE ad E D t ita |^atio BQ 
«d tF^STrationemlSA ad ED, ?nt igiturrajio HK adHp.d^au^J 
denominatorum rationum BC ad EFi 8 c BA‘ad ED. et^ ratio an.~.^ 
recedentium BC ad EF ad rationem differentiarum C A ad F D, ca-“ 
dem erit cum ratione antecedcnps HK ad differentiam KG. fedvtra» 
tio BC ad EF eft ad rationem G-A ad PD, ita ratio BC ad CA eft 
acf rationem £ F ad F P per 39 de proport. igitur vt H K ad K G ita 
ratio BC ad CA ad rationem EF ad FD. quod etat demonftran« 
dum. 

/ ^ M 

Lemma V. \ \ • 
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Attu fit fiSlor ABC fi»circido commtnfitrabtlu. 
Oporteat tlli fmutrculum exhtbtre aqualem. 


Q Voniam TcAor ABC commenfurabilis popiturTuo circulo, igitnr. 

paVseftaliquota fiti circuli; efto fextans. igitur & tertia parserit me- 
dijcirculi.Eatigitur«ttriaadvnum,itaqnadratum AB, ad quadratum 
G D, & fupet G D vt femidiametto deferibatur femicircnlus D EFt 
ii . • II- i dico 
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dicoillutn xquarife^urr ABC ; eftenimfcmicirculas fuper AB vc 
femidiatnecro ad femicirculiun DEF> TCauadranim AB adquadra- 
tum D G> hoc dl vt triaad vnum > fcd cx n/pothcli femicirculus fu- 
per AB remidijiDCtro,eft ad (L-dorem ABC> vc tria ad vnum > fedor 
igitur ABC xcjuatur feniicirdiia P £ F. igiciir Ccc. quod erat facieo- 
oum. 


LefTirha VI. 





K 


D Ato{emicirculo<T re^a quMit EF, oportet fuptr EF rvt axe , Jt- 
mulLpJim defmhereM quamfemicsrcalM AB C datam haieat r*. 
tfoncmKadL, 

ConJlr.fS Dtmonflr. ! > 

*riangul“tn ifofceles ABC* Sc fuper EF vt 
oau, irofcclesdercribatur>'adquod ABC triangulum* dataoa habeat 
rawnemKadL* tum per punda EHF femiellipdis defcribatur cuius 

qux petitur, eft enim femicirculusABG 
adiemiellipum EHF, vt ABC triangulum ad triangulum EHFper 
loi.dcclh^. ledtriangulailla funt vtKad L, igitur «ccircnluicttadl 
ellipum vtK adL.feciiniuigicurficc. 

Mi' 'I 


V * 


PARS 


JJ€ SECVNDACIRCVLI 

PARS TERTIA 

‘ • Exhibetur circuUqmdratura. 

PROPO SITIO VIII. 


, Vi: •<. 



EF axis parabolz,& dumeter Gli, arqualis EF, iuxta 
O determinationem fadtam in fcholio Icm.i. dudtifquc perp 

H normalibus, exhibeantur plana parabolica A, B,C,D. * 

3; Oportet tria folida cylindrica, orta ex duftufubaljpfetuopla.- 
'^pnitt^ A,B,D, recluccre ad eandem altitudinem. 




* . . I * 

;'p£r^J>uiut,illiurquecoroll.reginencu(n j, in altitudinem M > zqiiale 
llt D, in fe fubalternc. & fcmicirculus y, inaltitudinem L,'fira:qualis 
B in fe fubalterni; denique 8c fegmentum <», in altitudinem K,fit atquale 
Ainfefubalternirquoniam A&Din fe fubalternc, funt partcseiufdc 
Tegmenti in determinatam duiSi altitudinem per coroll. propof erunt 
M8f K altitudines xquales. fiat igitur vtM ad L, ita fcmicirculus y, ad 
femiellipflmP, cuius axis NO. atquetur diametro femicifculiy:patet 
ex elementis P in altitudinemM. zquari y in altitudinem L. fa&um igi- 
tur eft quod petebatur. 




PRO- 



E Xponatur eadem parabola qua* prius, & Tegmeta tria G,H, 
IKLM, qua; ducta in eandem alcicudinem , perprxee- 
dentem,fada luntxqualia tribus folidis ex dudulubalterno 
planorum A, B,D, in leipfa. Tegmento autem G, xquale pona- 
tur N K O L , fcdori vero R. K L xquale fiat tegmentum 
PKLQ. 

Dico notam effe proportionem rationis, Tegmenti N K L O, 
ad Tegmentum PKLQ, ad rationem Tegmenti P KL Q, ad Te- 
gmentum IKLM. 

Q Voniamexhypotbefifadtinfcholioad Icm.i. partis a. huiu$,arcut 
KL commenlurabilisedperipherix fui circuli , critfedor RKL 
commenrurabilis fuo circulo, adeoque nota ratio rudoris RKL adfe- 
micirculum. cuius parsclt» hoc ett nota ratio tegmenti PKLQ,adfuu 
fcmicirculum. fed nota ctt ratio femicirculi) cuius parsclt Tegmentum 
PKLQ ad femiellipliraHi igitur nou ctt ratio Tegmenti PKLQad 
temielliptim H. igitur etiam nota elt ratio Tegmenti PKL Q dudli in 
Te,ad TemielliptlmHdudam inTe:Ted vt PKLQdudum inte , ad H 
duCtumin Te, ita proportiorationis GadH, ad rationem Had IKLM.ad 
proportionem rationis NKLO ad PKLQ. ad rationem PKLQ 
ad IKLM. perlemmaj partis prxced. igitur nota elt ratio proportio- 
nisGad H.ad rationem Had IKLM.ad proportionem rationis NKLO 
ad PKLQ ad rationem PKLQad IKLM. Ted nota’ elt propor- 
tio rarionis G ad H ad rationem Had I KLMTnameademeltcumpro- 
poicioneTolidorum, A,B,D inTe ordinate per }buias, qux nota elt per 

V 3 4 huius 
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4huius,ciu(quecoroll.]igitur&DOtaefl proportid^tionis NKLOad 
P K L Q. adraU9«jcm ,PKLp_pd. I KLM> 

PROPOSITIO X. 


I llUcm pofitis:dico notam elTc proportionem rationis (cg- 
menti NKLO ad rc(^ilincum PNOQ^ adrationem legmc- 
ti PKLQ ad rcdiilincum IPQM. 

R T S "pEr prascedentem ) nota eft proportio ra- 

tionis, fegmenti N K L O ad fegmemum 
PKLQ. ad rationem fegmenti PKLQ^ad Tegmentum IKLM : fit 
igitur ratio N K L O ad P K L Q., ad rationem PKLQ ad IKLM, 
vt ST, ad SR: nota igitur eft ratio ST ad SR, igitur & notaeftra- 
tio ST ad T R: fed vt S T ad TR ita ratio regmenti N KL O ad 
refiduum PNOQad rationem fegmenti PKLQjdrcfiduu IPQNl 
per lemma 4'igitur proportio illarum rationum noueft. 

PROPOSITIO XI. 



E Xponanturlcgmcnta IKLM, PKLC^NKLO de quibus . 

in prxccdcntif ropol. didium eft : dico notam efte ratio- 
nem fegmenti NKLOad refiduum reiftilineumPNOQ. 


'Clat per lem.^.patt.a. huius fe.ftori R KL> aeqaalisfemicircuUisS.per 
pratcedentem , nota eft proportio rationis fegmenti NKLOai 
PNOQ. ad rationem fegmenti P K LQ ad 1 P QM : fed proponio 
rationis fegmenti N K L O, ad P N O Q, ad ratione fegmemi PKLQ, 
ad IPMQ, eadem eft cuproportioncrationis fegmenti NKLO.adfc- 
gmentum PKLQ.ad rationem rediilinei PNOQad redilineum IPQM 
per 39.de proport. igitur & ha;C proportio nota cft.fiat igitur vt IPQM 
ad PNOQ.ita fcnmentum P K L Q (hoc eft perconfttuSionempras- 
cedcncis, ledior K K L, hoc eft per conftrudtionc huiusjfcmicirculus S.) 
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ad fcmiellipfttti T, per lem.S. eritigiturper ij.dcpropprt. ratio fegnae* 
ti Nk LO iJ frinaentuiA )P k adttionetriPNO^adlPQMi 
vcfcgmentiim NKLO ad fcmiellipfiniT: fednotaefl proportio ra- 
tionis N K LQ »4 P N O.Qadrptipncm P-KLO;ad)LP.QfM per 10 
huius: igiW^Wlltf^eflfifa.idreidl^nii N^ T. 

fedper.i9idc ellipn,notaeilratiq.&aueIIi'pfisXyad remicirculum S: 
igitur te nota eft ratio fegmetiri -NKI.O^'^™ femicirc.ulum S,iioc 
eftadfeftotem i^iL>hoceft ad regmentum PKLQ. igiturSrnota 
eft ratio fcg nentftj K L 0 > ad rcliduum re^tilioeum P N O Q.-quod 
cratdemonftrandutn. 



E Xponamuricerum fegmenta, I KLM , PKLQ, 
NKLO, cumfettore RKC: lunganturqucKL. 
Dico notam cfTc rationem fc6loris R K L ad rclit^uum 
fcdoris triangulum K RL: | 

l^Vcaturreda J X, paraleli N O, vt rcdilincnm JVxjf, fictequa- 
^le duobus triangulis N V K, O X L- erit igitur iegmentum NKLO, 
xqualc fegmento ^KL.X.• fcd per prxcedentetn.nota eft ratio fegmeti 
NKLO, adrefiduutn PNOQi igitur Sc nota eft ratio , legmeuti 
^KLx, ad redilineum PNOQ: quia vero (egmentum PKLQjse- 
quale politum eft fedoriRKL, 8c redilineuin t V Xx, atqualc Juo- 
bustriangulis NVK, OXL, erit trianguluqj iR A, aequale redilineo 
PNOQj igiwr nota eft ratio fegmentiJKL A, ad refiduum triangu- 
lum ^RA: ergo 8c noa eft ratio, fegmenti ^KLa, vnacum triangulo 
}Ra, hoc eft ratio feftoris RKL , ad triangulum R^A; led nota 
eft ratio trianguli >K\ ad triangulum RKL, igitur & nota eft ra- 
tio , fedoris RKL, ad triangulum RKL. quod erat demonfttan- 
dum. 


PRO- 
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D Atusefto Circulus A cui qnadraoim ojwtteat ex&ibetfe cqnaM 
expoaaturfe<^or KLR» puius ratio ad reliduum Tectoris trian- 
gulam, per pr*cedentc> nota cft, compl^atprqae circulus.CMD/ 
ficautemtatiofeaoris KMLR ad RLR triangula m. ratio Ead^.(E 
fiacytF^EitatnanguIum KLR ad triangulqt^ VRX,.erithoc*- 
qualc ieaori K M L R. qu» vero nota eft ratio, fc(aoris KMLR ad 
luum circukim, ex rcholiolcmm. pauis t huius , fit illaratioF ad Gk 
Igitur fi nac vt F ad G»ita triangulum V R X ad aliud triangulurn ZtCric*- 
.oc aequale drcuIoCMD. notaautcm eft ratio circuli CMD adcir^- 
culum A, fit illa ratio TadKjfi fiat vlIadKitatrianguluiaZadquadra-'! 
^^®»i^f‘thocatquaIc circulo A &c, folatum igitur eft prpblqmaAur; 

""i ^ ■ » • % =• 

- ^ illfiiic- .. ^ ^ ^ HBRI TERTII. ‘ . nij 

* . • 'i 

.ClTUb 




o A 'i ‘ 


TERT^^ 


t 


Di^fii;jR! by Ooogie 




I6i 


TERTIA CIRCVLI 
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PROPOSITIO I. 
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S int ABjCD diametri dax zauales^ezterius applicatx para- 
Dolz EBD: c^uibus in zqualcs & zquc multas partes diui- 
fis.agantur per ditsifionumpunfta, normales, & compleantur 
reClangula AE.AV &c. 

DicoparalelopipedumexdudluAEinTc,adCBin Ic.elTcvt 
Ca ia le,ad AVin fciitem NF in fc,eflc ad QK in fe,vt Q0 in fe, 
ad NX in fe;& OG in fe,ad RLjinlcjficutRy iqlcadOZinlc.* 


&c. 


DmonUr. 

Q Voniam altitudines paralejopipedorum ex AE infe & CB infe, 
Citin fe.A y in fe,zquales (Lint, eam inter fe habebunt rationem, 
quz inter bafes illorum eftjnunirum redangu laAE, CB,C«,AV: 
• * X Ced 


/ 

tertiacircvli 
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fed pergo, lib.* for operr Geom. vtreaang. AE eft ad CB. ira re- 

<aaqg.Crtcfl: ad. AV, igitur vcparalelop. A E cftad CB, itaparal. C« 
eftad par. A V. fimiUteroftendamcfle, vt par. N F ad Q K, fic Qfi 
ad N X, & vt O G ad RL, fic Ry ad O Z : Scc. quod erat demoQ- 
ftrandum. 

Hinc proportio ratioffu psrdUlop- A E od C S , ad rationcrn Ca, ad AV, 
oadem (ficum proportione rationis par. NF ad K^^ad rationem ^0 ad N X\ 
ffr permutando^ proportio rationis A E ad C ad rationem NFtad ^ K. ea- 

dem esi c$m proportione rationis Ca ad AF> ad rationem «^0 ad TiJC^Jic 
deinceps. 



P R O P O S ITIO II. 


E Adcm figura mancntciponantur figura: Aara-H , CHTM, 
CAa-Y:CYT^Tubalcknccum luis rcdangulis. 

Dico rationem paralelop.cx AE in X, ad CB in eandem 
efie cum ratioitc C*in n, ad AV in r : & rationem NF in‘\ ad 

S yK in eandem efle cum ratione Q/3 in a, ad NX in a ; & fic 
cinceps. ' . ■ 
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R Ado coiporis ex AE inxiad CB inf>coinpMtniri»ntioDe^ 
ftanguli A E ad CB> A(eftaag. aad^: irem ratio e«rppdsex^Ck 
iniLad aV iar.coiBponitarex ratioae redUoguli C«ad AV.^boc 
eftexratioae A E ad C B) Sc ex ratioaereftaoguli >na((r/ fhoceftie- 
dUaguli » ad ^}ratio igitur corporis ex A E iax, 'ad C B in ^ > exiif<ieiii 
componitur ex quibus compoSca eft ratio corporis ex C *inn, ad’ 
A V inr, igitur Tc AE Ina.ad CB in<^,ita C« inn, ad AV ior: fip 
militer oftradetureileTt NF iuAad C^K in«, iu Q|3 inarad NjXj 
in A Afic de exteris quod erat demonftranduin. * 

Hiat frtftTtitrttkmt i»»,4d CM ai ratiutmC* i*n»i 
jfl' MT.tUemeSnmfraftrtitJtti^E ad CM airatuMat C'» adtjif', 
^ftrMa$aaiatic. 
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^Di?afanonsak2aIidi£X;<ladi) mbirilinciiA 

o^^atVai folMurrt<}x Suttu CHTM in&ordinMe^^flc id r». 
^ncipfdUdfcx duiitaiiArtiHdMpT^ 'iwft oidinatf id foH- 
dMin cx A^V»-iq ratio folidi cx A <r mCc 
fijbalterrtaad fol. ex GHTMinftifabalternecft ad rationem 
lldi ex &F‘tf irt fe ftibaltcrt* ari Ibiicx A«Y*iin Ic (ubalcerac. t; 

QMadratur*fecuna*adhmraefi. ^ 
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AdLtStirm. 



^Af'ciifittMrJi$jietTp$r»mfr*f*rti*Hesfrtgrelpfimm , qsuram fingMU, 
**i[iittii*rh4iei$t/ermiittsJmerfir.(^primdquiJem , ijitdlatredmjltt fibii 
ex d»H» eriinttt fertUm ptrtkehctrem ix fe ifPu,tlUu ifxtuu r fthiit ex dm- 
HxttrimdeMftTlitm ix fe flAtberxi nitlsi^x^xllrtdflxm modo ejl, ^xi me- 



dxdx fxkolterxo.morof* fxnt kt ferjbfficHis,eiqxe piler, ft fecxxdxm hofet com- 
pdrdre.plexxm ofxe fit ledif^Uioris^reimJsitxiJx^JiifxleSoru.od tres ter- 


Mtxos red»(tm,tfHtrxmpriittc terlbs,iidemliixt, adibit hoHexxs vfi , medixi 
vere dixtrfis. j - ~ ■■ 
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Q*Int EB.FC *quJcs<^^metri, «tcrius applicat* paraW** 
^ ABC;'(juipusjgi partes a^qu^mufras, & *qualesdiuifis,d«-. 
, cancurp^rm^j(Ipnu^punAaqormalcs, compleanturquetp» 
aih^ufa vt prmsrfintautcin inter LR.LP.& inter MS,M(^ii»o- 
, di* proportionales LG.MH, Sc per BHG deferibatur parabo- 
la, cuius axis fitEB,8t B vcrtcx;tranfibitillaper A,& ent «qua- 
rta. ■ ^ ■ lispara- 
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lis parabolxBA«6rnmilis,per demonilr. piopor.iO}.lib.i&' 
opcr.Geom. 

Dico t. paralclop. EG, ede ad par. F t, Gcutpar. F T, eft ad 
£G> 0c LHcflcadaXjVt «V cftadLH 0efic deinceps. 

D Edat^iim ^«T • eft xqualercAang. R LP. per 4^. de panb. 
^^hoceftper cpaftniA.qtiadraio L G. Igicurvc LG ad •t, ita «T 
ad LG; igitur redang. £G. efladredang. Ft, vc FT redbng.ad re* 
Aang. E G. cum illoruin altitudines lintcquaies: igitur etiam parale* 
lop. EG eftad par. Ft, (icutparaL FT*eftadpar. EG, nam horum 
baresruntpraedidaredaogula, Sc altitudines aMjuales. fimiliteroften- 
dam cflc. vt LH paraLad «A,ita«V ad LH; tcCcdeiaceps. 


Ointiam rcdang. eadem qusc F^^^>>T;ledrubal- 

Oicrncpofita: 

Dicd s.rationcm paralclop. ex EG in a, ad FI in z, «qualem 
cde-rationi paral. ex FT in f O, ad EG in a. item LH in a , cfle 
adaSiii) |,vc« V in^Z) ad LH in a^Selic de omnibus fubalccr- 
nis. ' ' ' ■ , 


iijr. n. 


Dtm»‘ 


'CLV A D R A T V R*Ai 
T>emoniiratio£adetn elicum ficanda huius. 




D ico 3 . rationem folidi cx d 0(5lu E O K A in ordinate ad 
foIidumcxEB^irin fc ordinate, c(Tc ad rationem (olidi cx 
p^fZ, in fe ordinate ad (olidum ex EOKA in (e ordinate, (icifc 
ratio folidi exEOKA infe fubal terne ad FB^t inic fubalcer- 
Dc, cft ad rationem in fc fubaltcrncad EOKA itJ fc fu^- 
alternc, 

n^monHr Atio eadem efi cum tertia quadratura ficunda. 

, Lemma. • ' • 




c 

E 


fuerit ratio AB ad rationem BC y *vt ratio A 

DB ad rationem 'Bfi ,* dico ejfe •^t tAad Dy 
tta E ad C.erit enim permutandoy •~vt»ratio q 

ad rationem DB, ita ratio Bt ad mtionem BEffeit 
AB ratio ef ad rdtionem DB njt A' ad D per i. de propprt. O* fittio BC 
efl ad rationem BEy^vtE <td C,per 7 . eiufdem, igitur 'vt AadD , ita E 
ade. 
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Conuerja Lemmatis. ^ 
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S I fuerit rcit A ad D ita E ad Cyftp* quauis interponatur B, dico ratio-i 
nem AB e£e ad rationem BCynjtDB ratio efl adrationem 'BE.^'1 
enim AB ratio adrationem DB *T/t AadT)yO* BC ratio adrationem 
B€ ^t E adC. cum igitur firvt Aad^B itaEadCiCrit A^Bratio adra^ 
tioriem DB, <-utBC ratio adrationem "BEy O*permutdndoy ytratioAB 
ad rationemBCyitaratioDB ad rationem BE. 
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HN HrlQ* Tf T^IuifoAEa«parabol*bifa- 

IO[in]l JPT[iD] S» J_^riaminF,ducanturpcrF?i:E 

KP Ka^.OS R." normales BG.CD,- quas 

LQ, L(s'NR. Vr ■ fcccnt diametri 

Dico rationemplani CHBdu- 
<a» in fc ordinate, ad B AF, infc ordinate, cffc ad rationem B AF 
in fe ordinatc,ad CHGD in fc ordinate, ficut ratio CB+ in fe ot- 
din^tc.ad B AF in fc ordinatc,cft ad rationem B AF in fc ordi- 
nati ad '('BGD in (e ordinate. 

Vemonflfauo'. 

Clant continue proportionales H B> H Gs 8e per C & ^ deferi- 

■^baturparaboIa,cuius axis fit CH, 8c vertex C; erit illa atqu ilis par^ 
bola: B AF, per propof.103.lib.10.operisGeom.de1n per B 5 c E.drfcri- 
batur parabola >f BE, cuiusaxis fit B ♦.“vertex autem B. entiUa 
lisparabol* HCip, adeoque.ipfi B AF, per eandem; tum H C Imea 
diulsain partes quotcunque xquales , aganrurpcr diui (Ionum punda 
normales , compleanturque redlangula, HN , Va, B/« , Hr are- 
quoniam reda: HB.H^J.HG.funtcontinui proportionales erunt IN.lJ, 
ir. item KO. KS, Ka continui proportionales. 8t Cede eseteris per 
167.de parab.igimrflt reftangula HN, Htf, Hr,funtin contjnua ana- 
logia; 


0 
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logiajitemreaangula IO, 1^. I A; item KP, Ky, Ka 8fc. igitur et- 
iam paralelopipeda, orta ex duftu eorundem repagulorum inreipfad 
funt ia continua ratione , cum illorum altitudines fint vtrobique zqna- 
lcs:rur(um per ryj-de parabola, funt in continua proportione recaae 
NV, V-B", V T; itemOR, Ra, Ra, aciicdereliquis:igicur& conti- 
nui proporiionalufuntreilangula, NR, VZ, V» ; item OS, RX, 

R «, icc. igitur etiam paralelopipeda, quorum b^esfunt illa rcftangula, 
dup in eandem altitudinem IK, vel KL 6cc. 

Sumantur iam repngula duo, aequaliter a verticibus (narum para- 
bolarum.quibus (unt inCcripu.diftantia, IJ, U S Y; emntilla inter fe 
*qualia,adeoque 8c paralelopipeda, ex dudu illorum in feipfa nata, *- 
qualia funt. cft autem paral. IS, medium propordonale inter parale- 
lop.lO & lA; paralelop.vero S Y, medium eft proportionale, inter 
paralelop. P T, S *■; igitur per lemma pratcedens.vt paral. I O eft ad pa- 
ral. PT, iu paralelop. S)r,ad paral. Ia: fimiliter erit vt paralelop. 

KP ad paral. OS, fic paral. Raadpar. Ka. item vt paralelop. 
ad paral. Q.'»?, ite paral. T ^ adpr. Hr. cumparabel. HS , xqualelit 
paral. T<t Scc. igitur par. HN. d idum in par. Hr, «quatur par. Q# 
dudoinpar. Tf Scparal. IO dudum ia par. Ir, squaturpar. Q ♦ 
dudoin par. T &par. lO dudum in paral. i» , atquatur par. P T 
in par. Sw; St par. KP, tn par. KA,*quaturpar. O S in par. R«2cc. ♦ 
igiturvt HN inHr, eft ad Q* in Tf, ita lOin Ir, adPT in S»; 
&vt lO in Ir,ad PT in S<r, ita KP in Ka, ad OS in R», igitur 
per la-s. Euclidis, aggregatum ex HN in Hr , lO in Ir, KP in Ka 
L 0. in Lx eft ad aggregatum ex Q* in P T in Sr, OS in R« 
N,R in V r vt primum HN in H r ad Qjf in Tf: fed horum ratio 
eft iequalitatis, igitur Sc ratio aggregatorum, xqualitatis eft : quod cum 
femper fiat in omni fubdiuifione Sc inferipeione in infinitum, patet ag- 
^gatum ex infinitis paraleltm.infcriptisfolidoex C H B inie, duftii 
ininfiniuparaleIop.infcripta(oIidoex CHGD in fe.squariaggregaco 
ex infinitis paralelopipedis inferiptis folido ex C B 4' in fe,dul:is in in- 
finitaparalclop.infcripufoIidocxduiftu^BGD infe : igitur (blidum 
ex CHB in(e,duauminfoIidumexCHGD in fe.asquatut folido ex 
CB'»' infe, dudoin folidum ex '1'B GD infe. igitur per 85.de propoit.' 
(olidum ex CHB infe, eftadiblidum ex CB'i' infe. vtfojidumex 
+BGDmfe,adfoIidum ex CHGD infe. igitur per conuerfam lem- 
matis pratcedentis.ratio folidi ex CHBinfe, ad (olidum ex B AP in 
fe,eftadrationemfoIidiexB AF infe,adfolidumcx CHGD infe.vt' 
ratio folidi ex C B ♦ in fe,ad B BF in (c,cftad rationem folidi ex BAP 
infe,adfolidumex tBCD*infe.quodetatdemonftiandnm. 
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I rrdcmponcis. 

Dico rationem CHBinfc fubaltcrni, adBAFinfciubal- 
tcmc.efle ad rationem B A F infe lubaheme, ad C H G D in fe 
fubaltcrnc,vt ratio inie lubaltcrnd , ad BAF inle fubaltcr- 
nc.cft ad rationem BAPinieiubaltcrni, ad «BGOinfcrubal- 
terne. 

, t^emonfirktio. ** 

ratio CHB >n(eordinatc,ad BAF infe ordinati, eft ad rado» 
nc BAF in fe ordinati, ad CHGOin fcordinatitita ratioCHBinie 
fubaltcrqfc, ad BAFin fc fubalternc «ft, ad ratione BAF in fe fubalterni 
ad CHGD in fc fuhalternc,pcr aiTeri.3.prop.4.huiu$.cftautc perj.lib. j. 
^ius,vcratio CB'i' infcordinati.ad BAFin fe ordinati, ad ratione BAF 
ipfcordinatcad't'PGD infe ordinate, ira ijiiioCB')’ inlefubaltcmi^d 
BAF infcfubalterni,adraciooe(i] BAF infc fubaltetui, adl^BGO 
infefuhaiKrni: igitor vt proportio rationis C H B in feorjinati, ad 
BAFinfe ordinati,ad rationem BAF infe ordinati, ad CHGO ia 
feordinati,eftad proportionem rationis CB» in fc ordinate, ad BAF 
in fcordinati,ad rationem BAF in fc ordinati, ad ♦BGD iufcordi- 
natc.ita proportio rationis CHB infcfuba*lterni,ad BAFinfcfub- 
altcrni,ad rationem BAF in fe fubalterni,ad CHGDinf^fubalter- 
nc,eft ad proportionem rationis CB* infcfubaltemi.ad BAF in fe 

ftibaltcrnc.ad rationem B A F in fe fubaltcrni , ad ♦ B G D in fc fubal- 
tcrnc:leJ per prxcedenccniifluacproporciones rationum, quae exiftuat 
inter loitda exdu(3u ordinato orta,funt inter fcatquales» igitur & duas 
rcliqu* proportiones rationum , inter folida exiubalterno dudu n^ ta , 
Aquales funt.quod erat demonftranduro. 

CHB iit fi fiitlteriie^ffe 

•dCBt wfifihtUcrntjiciii *&GD infefittUemi, tfitdCHGDwfi 

jMttUfTnii 

PRO- 
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p ft6' vrt 


IniS^, Gbdiartiitfij^uifw, ewerJo*»!^^^^^ 

ADEj' ducanttffqtaenormal^ OCF.DE^k B A condhgenL 

paralcla GF, ; !: . >jJL .?? t 

Oporteat (bliduin cx DQF E ia /c i(ubaltcrnc dare cor- 
pus atqaalc determinatam habehi bkfim-^ 41otudincm no- 
tam. 


^ q M , o t 


i t 


’ b /* ij;. i- ,<M i ’^6 .lu i 


‘ iH , J — .r^ ... . 

J^Iame^er p^; Pfodif^ pceurcat D R Hnei inHuPctr ip^^dt db<aiX 
'Dus»p^i^m ^>Q F,R' >iQ (e (uha]xdm';aBquatvir plano' 1HCP‘£ iule 
W cum.pUno p G G ti infc, & p^iHCFB bislii pbi 
aucem H CFE idlcfuiiaicern^i pet^A.^. hu-j 
5*f ci>eu|*re ; K ,idu]di«n iadeccroiiQatiw-ikiWJ 

d^neip X.>pip9pat«c/egajeoco,Kte(ftanguJutnM,quodduadihl 
WdioevX f <ICJ) H IcHwSkef ia:-fe.»i»ittcttiO 

quadrata I^tjp4rab9»4;| G F Bi rec^angidum illi 2 tqi;ul 9 ^ 

dp^aip^Uii^d^ppn).iGC p.ttfthoc>loJiditin..£qiia{eTpkrab6fflf 
HjCFE b>Mp<^ io i!^|(%aPguluQl GGDH: Eatigiturredkatagukifcri 
N. qpod dp^fwp |i> al^itWdiiVtinXvfitajqiialefalido ex HC F|» 6isdu^ 
C PH,] quod fieri exeiecnemtsipoceft ^ bumfolidtifi^ ' 
ilqid.pc P^^9^pipcdpp| pQtaiT) ^benii bAibl firalcittkHnbmitefutib igii 
K dn^bProinalwtudiQefli Lteftaeqaale^atidPGPH^ 

<l»4iao w^,^JaUerrj^a -w -y » ^ t V i ^ iU T 

Afk^imhmr>^ & fciUkmei 6 
tylimi»ca4^4mdem ki^ci$tiSdU0tftkUfti^i^<f^ 
ctrcMUrif .mftbttJkiU J O G - j 
o ' * Y a FRQ- 


T e,iv T;I c yr> I 





T^jAd^em poGta %^a.o[yagaLt folidp ex DGC iri fefbbait^ 
X^nc^Qu^e. lexKlli^e noum ^^eps ait^uiiuien^ 

tjiiflfh detcrnimatam. ‘ ‘ .-40 il *.-:cq 

■ 1 >.■) 

ma^XAm. alf I r T- H«| 

.. £1 

P Roducatur C F in M> V Q E F M N ut a»]ualii> fie 

fubaltemi pofitaipf} ducinturque NO > MP paralclae 
FH. & fegoientum circulare K du(SumiaaItku(liiien)L i Ctasqu^ 
OjtJE>Ubip<rclt>bialtiira^.hocelU 0 CFH in I^MN-iSiqiKinUtnpf^ 
I$|rabnli(a) HKM.N tfuadrata eft «l/redarigiiltlrri 'D*G FH dbdlu^ in 
««MNl produtJtooctamparaloldijpedil*! '«iti fiaceqitilni^daagri- 
IqW JR.QiS T inalcitudlDein Lt pottt' ST r^aam cadcrd fciitra fegtndi' 
twii^VfWlareKtiOuaa D'GFU..in.PHMNt maiir^ (ttquarii-DCFH' 
iit'.F;HrHN<adeo<|i|u : SC QR S T iin LdnaitiTifegmenco K, fine-^R VX' 
is jUw»i'g»lut Irt li«iQR V X -W t > -i^'D G Fff 

ifl ««MiN, ST «■L,etat DGC inTHF M N V ‘jeriiiale con*' 

^U 0 >yfS|TrXiDi,.c«>(umquorriaaiquidrfanliftpai'iipari(bd^ 

tedangriluin F.H O oocut*'^)i^udrpsMt 4 i>^|:^i^ 
CHi^SriS^jtmAaogubina S.T Y Z^inakk)idfii^)nTi|>aietVcdt^ Y 7 
WdCIriilWiaiegiBauaai circabre^piia cuid^tiCcPirPFHwNirtiP 
jjJfifeiq»*i» DiOC in ffclftfN^. ip< 5 Tcr*‘lW 5 C iH'F*rtTWN firit!** 
fpqleia&XX ih.lp 3 fieip& DaSC' In F««>l 4 «qnileii.t'^TZ IIP 
I.,etit SY T 2 miiiuj S YTX? cum igitur DGCKi li^P WN fitct** 
«Wak# ST Xi initii . 'pc D GC^in H F 019 icqtfaft?'5T,T'2? V 
^aPSW^^dMimxV^^ZJC.ioi/.iWquari DGC iii: 
cum DGC parabokiia<|uadci|ii^lMc dudainVcdatigiilhllP^CFMY^ 
.OXI notum 
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9JV’ 4 D KyA -Vv^ r »7f 

notum pfCKl«:^t;pafaJelopipc<luin, cni sequajg ije^Ungulu^. Y Z Ja 
in altitudinem Lrpatet S\ cadere intra fcgmeatpna cifculare:nain cuBp 
D G C in O UP N,, maius fu quam D ^ »q. O M Mificautem DGG 

in OMN^quide v yZX int, ^ipfi PteCyin at^uale 

lic 1 Y Z A in L , patet ^ YZ A , maiu5 e<Te V V ZX..,.ade 9 que ^A ca^ 

dere intrafcgmeinuni.igiturfiab D G C in OM J^jhoceft^oYZA 
in L, auferatur DG C in €)• M, hoc eft Y Y Z X in L ; efifc Tegmen- 
tum reliquum (JV II A in L , a:quale reli.QUo D G C in NMP»hocc(k 
D G C in fe fubalternejigimr 8cc. quod drat^fccfendum. 


CorolL 


n. 


Inc patet partem DGC in fe fubalternfe , redudam e0e ad foli- 
•*^dum cylindricum eandem habens altitudinem, ^:um parte D C F H 
in fe fubalternc , & ad cylindricum reduda-& bafimquas pars fic fcg- 
mentiKquod bafiseft pactis DCFH rcduda:. j 
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E Sto (cgtncntum KSlrf altitudinem T, 

^u^dc fQlidpi5pc^U(auPfi^^(vidf%,^^^ 
ne pcr^ 7 .buius.&< (egifieiitumiQLM Ni&iaaltiiudimem [jH 



QLMNR; , ;ai ib Di ,T d X !jJ. 

'Li . . - li, T iyi d X inofej} w’ ) 1 y. j ’’! y^x .T 0 K mi»*Mpnr,ni 

t 

Q Voniam planum D Ci' ( vld.fig.pr£c.)i° rerubalcerne>redudhiin 
eft adfolidum cylindricum» cuiusaltimdo eft T»8c bafiseftparsfe* 
gmenti QLMNR perpropoftf.Iib.a.eiufque coroU.efto PMO fc- 
gmentuovillud. igitur per^. huiosjeiufque corollar* erit vt XM N ie« 
' " ’ Y 3 • gq^Q. 
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T e' R^ i; k ^-cr R C V L I 
fegtHcmatt) P MO , 5ta frgmcTHoin QM R ad (egtuM. 
TUni ‘X't MPW' (Haidendo Tt LM N fegmcnnjm ad redangulutfi 
1^1, 'dN, ipf%nicrtniia QMR ad redangultam K Q_RS. igiturpei- 
ttihbiMd^rir LMN <tgttentottladfcgmeRtt4n QMR vrredangi^ 
luih P £ N O ad ^(htng. K R S. fed hdrum rati^ aou eft, igk ar t: 
tADranT,dijroUeta(tctc^iiftraadtHi). ^ 

? X: 0 POSITI O 1. 
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E Xponanturf^mcntadno QSMTR,LSMTN^ quorum 
ratio per przjccd.nou ctl:iundii(que 5 T , ducaccur ad Z 
cencruVn cikcuii^niusparseitrcgmencum OSMTK, rc(^z 
SZ.TZ. . j 

Dicd^notam cffe rationem (inoris ZST ad reOduum ledlo- 
lis triangulum Z^T. ^ 


,1 .r ; tibmijlt (iimuib 


Pt^p^ffrAtio,^ 


rrifj- 


rv. ojf” 


p^pi<*!d!dMoi!ieft ritib ftgaSilW QSMtK; 

^ i^tnr4lMota:e(tttti^rirg£endi/S^MTNad c&duuni tcAango- 
JmrtjfcQjWf/ ngv^sftratwwi^^nguli L$NT ad toAang. £QRt{, 

- — . „ ^ igitur 

& rd- 

MT i3f'reidafig(rW£'ll‘i N*T.1t3ioota cftratio reftan- 
guli L S N T ad triangulam Z S T> igitur nou eft ratio (i^jinteati SMT 
ad triangulum Z S T. igitur nou cft ratio fedotit Z S M T ad trian- 
gulum ZST; quod erat demonftnpi^ilW’,'^ 



mi»<!!)obait3rno'!;.du1 al ;• rj Q .iiuf»/l\) rotinoVr”^ 

il^tilid ,T ilo ol;ii;iifi;itjit''j-i::i.^iiLnil'{3 mii' ihi' 

-•Jl OM‘i oAn.noro-j ttupluiti.} -dil.i^lvqoiq i?q H IA I_p uii i t 


VI M J' J 7 jirj'.ii.HoToa supiuisiujii d .iiiqvuJi^i .!• .Ili/ntin 
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QVARTA CIRCVLI 

QVADRATVRA. 

PROPOSITIO I. 



J : 

E Sto £F diameter quascunque, fccans parabolam ia 
B, fadlilque EB , BF xqualibus , diuidantur EB, 
BFin partes xque mulcas Sc xqualcs , acdudis perdi- 
uifionum pua£la normalibus , compleantur rC^an* 
gula: 

Dicoparaiclupip. KO efleadparal. T,vcpar.*eftad 
paral. KS. item HN elTe ad V, vc /3 eft ad HR}8cGM 
cflcadXjVt/eftad GQ, denique Sc £L elTeadZ,vt^cft 
adEP. 
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io4.1ib. to.opcr. Geotn. redang. KO eftadrefiang. T, 
. «ettad redaog. K S- Tcd paralelop. K O eft ad paral T, 
VtreOang KO ad redtang. T, cum ha:c, illorano fintbafe!), altitudines 

autem vtrobiqucfintscquales; & paral. «eft ad p^al. KS vt reaang. 

•adreiftang. KS; igitur paral. KO eft ad paral. T, vt paral. « eftad 
paral. K S. Cmilitcr oftenditur efle paral H N ad paral. V , vt paraL 
/ScftadparaL H R. & fic deinceps ; quodcratdcmoaftranduni. 

CoroUmum. 

H inc proportio rationis paral. K O ad T, ad rationem «ad KS« ea- 
dem eft I cum proportione rationis H N ad V # ad rationem p ad 
BRi Scpcrmuundo, proportio rationis K O ad T> adrationcmHN 
ad Vt aadem eft cum proportione rationis • ad KS» ad rationem p ad 
HR.& Cedetooeps. 


pErpropof. 
* vtredang 



PRO- 


f' Q.’V= A D R A^T V R a; 
PROPOSITIO II. 


E A 




H’ , ■hT';i ; ] bf. f. ! ■ wjfbufiO 'I mHnKi'ioiin 

'<'• i;.' j'lr-r[f.iK: f' • • i' 'Inf! r.. -^/Tir. :ii 

E Adcm;figura po^tj», pon^ n*ui5fuibalretnfe;.partcs po^ > 
rabolicae DEAjB.EAY* cmnrcwngUfiiiuiSj 

infcriptis. 
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Dico 
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Dico planum KOdu£lum in ad planum TduAum 
in X, eandem habere rationem, quamhabctplanumadu- 
&iK)f'iKn,:ad^adumiK$du^um in^. item HN in»; 
efiui(iiV4n f^vt^sinA^ ad HR in ii-, &fic de ceteris. ' 

Demttt- 

O-jiCI \ 


/ . 


■ Q Vr' A D T V R A\ : 0 17^ 

' • f I <' '1 O H q ' 

Demonfir. ' 


D Atio plani KO inaJadjplanuinTinie, xomponitar ex ratione rc- 
■*^(aang. K O ad re^^ng. T , K exratione redanguli « ad rcdlang. *, 
hoc cfl E L ad Z; (i^litcr ratioaib n,ad.K S in-^, 'imponitur ex ra- 
tione redang. a. ad rcf^ng. K S, & ex ratione ieftang. n ad redang. 
hoccft^ad E P.' fed ratio redang.' KO ad 'eadctn-eR cum rarionc 
«ad K S, & ratiorcdmg. E-L ad Z , eademj;!); cum,ra^ne redang. 
^ ad E P, igitur ratlq K O in « ad T in * , componiturex ji/3em ratio- 
nibus.ex quibus componitur ratio «in nad KS in^. igitur KO in«, 
eft adTin*iVt«innad KS in {.• fimiliter pft^ndetur efle HN in/, 
adVin^.vt^inA.adHR ioa-: & fic deip^cps, Lqviod erat demon- 
ftrandum. \ ; ' 


IJinc proportio rationis KO in«, adTinx, ad rationem « iqn ad 
* •*KS in|.eademcft cum proportione rationis HN invadVin^,ad 
rationem 0 in a ad HR in a-.- £c permutando, proportio rationis K O 
in «ad T in «t , ad rationem HNinr adVin^ > eadem eit cum pro- 
portione rations« innadKS in£, ad rationem 0 in a adHR jnar. 
& (ic deinceps. 


iturfecundo, proportionem rationis Ko td-T ad tationem«ad 


.V a, eandem efle cum proportione rationis K O iq« ad T in ad. 
rationem « inn ad KS in it lic de catteris. ' ; 


t 


Cdroll. 



Coroll. IJ. 
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PROPOSITIO III. 
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E Adcra figura pofita: 

Dico rationem folidi er D E ^ O in Ic ordinate , ad fbli- 
dumex in fc ordinate, efle ad rationem lolidi ex in ic 
otdioate,ad folidam ex D £ A S in (e ordinat^ ficut ratio fo- 

lidi 




Q^V 'A D R A T V R A. ,gi 

lidicT DE AO Id fe (abalccroc , ad rolidum ex infcfub* 
altcrnc,cft ad rationem folidi ex fti^e inicfubalceracad, (oli- 
dum ex DEAS in fe fubaltcrnc. 


Demonjiratio eadem eft qmpropofitionu tertia> 
quadratura fecunda. 



PROPOSITIO IV. 




S lntitenimvt prius diametri dua: aequales EB, BD.aiflifq/ 
per earum extremitates normalibus BF,CDG; 

Dico notam elTc rationem CBD in fe fubaltcrnc , adDBFG 
in fc fubal cerne. 

Demonfiratio^ ^ 

P Onatu r fegmentum circulare K L M N T > quod duftam in altitudi- 
nem S. fit squale parti DBFGinfc fubaltetnft, per prop.S.lib.j. 
hoius. item fegmentum OLMNPi quod duftum in eandem altirodi- 
nem S.fit squale patti C B D in fe fubalterne, per eandem ^opof ent 
igitur vt fegmentnm O L M N P, ad fegmentum K LM N T.ita CBD 

•infefubaltcrnii.ad DBFG mfefubalterni. erigatur iamexCdiame- 
ter CH. occurrens FB produds inH ponaturqueperS.quad.tertiae 
huiusXegmeatum QJLMNR, quod doftuoi in altitudinem S, li^- 


l?i Q. V. A'R T A C I R d V L I 

quale C H B in fe f^iJttUerni. quoniam igitur.per lo.quadr- renijc.no-^ 
taeft ratio 'fcgnicnti. R^ad fegmentum KLMNj. nota et. 

iamclHjnt!o(cgmcrtfi''QL illSfR a'd refiduupiredlapgulun^ KQ.RT; 
cft nota infuper ratio rettanguli KdiRT, adrcdangulum OQRP# 
nota igitur eft ratio Tegmenti Q__LM N R, ad reitangulum Oc^^RP, 
igiturSi notacft rau<;k^<^mewi>OL.MN P rf^ia-ciaangulmn^ O Q.R P> 
adeoqiie ieliamai regmciitoni Cj.L'M N R- Ted nota efttatio Tegmenti 
Q_L MN R ad TegmcWihKLMlNT pei^i - q^idr.j igitur nota elt ratio 
Tegmenti O LM N P ad Tegmentum KL M N T , hoc eft , C B D in Te 
Tubaltcrnc, ad DB^FG infeTubaherne.qaodcfatdctnonftrandum. 


PROPOSITIO V. 



E xponantur fegmenta duoKLNT, OLMNP, quorum 
notacftfadla ratio in propofprxced.iunCiifquc L, N,du- 
canturadV centrum circuli,reA* LV, N V. 

Dico notam clTe rationem Icdoris VLMN, adreOduum 
triangulum LVN. 

iStmonihatio. 

' ! . . ■* : 

pErprxced :-nota eft ratio Tegmenti OLMNP > ad Tegmentum 
■*^KLMNT, igitur notacft ratio' Tegmenti OLMNP ad refiduum 
redailgulum KOPT;Ted ratiohhius, ad retftang. OLNP nota eft, 
igitur nota eft ratio Tegmenti O L M N P ad redangulum O L N Pi 
adeoque & ratio Tcgraenn LM ad retftang. O L N P. at nota eft ra- 
tioredang- OLNP adViangulum L V N, igitur & nota eft ratio Te- 
gmenti LMN adt|-iangulum L VNi igitur etiam notaefttatioTe&o- 
ris'VLMN adtriapguiitmLATN. quod erae demonftr. 
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